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AD CAROLVM LDTHAR.IN- 

; GVM. PRINC1I>EM. CARDINALE'MQVE 

AMPLISSIMVMt 

lacobiPcIctarij Cenomani in Euclidis Elementa 
Geometrica Prafatio. 

Cient , cjut docendi munus frojitentttr , Qardi- 
j nalt^ am^li^ime^ulta de Argumenti igjtus di~ 
i^gnitate ajferre: \tconfilij fujcegri rAtionem ex~ 
\ ponant ^ & sinimos hominum fAtihus fbi ud~ 
^jungant. Ego y ero ad (geometriam accedens, 
frater ojficium dignitatem mihi facere viderer ,ji ad ejm 
commendationem, nimis exmiftum artificium adhiberem, 
^am ijuum catera artes probabili ejuadam opinione conilent, 
certe Geometria { inter J^aihematicas fieBanfiima ) Veritatis 
confirmatione feipfam tuetur & commendat.Quumjj res omnef 
aut ornatu amplificare, aut teBimonio deprimere, aut deni^uCx 
circuitione interiere pofiimus. hac ipfafuo innixa prafidiofer- 
fetuA,fimplex,f!sr vniusmodi efi. ^uUa huccontrouerjia, nulla 
difeeptatio incidit, tjua non fiatim ad veruatis fidem probatio - 
nemjj referatur. Ejus cjuippe rationes non perfuadent,Jed co^ 
gunt : etiam ordine tpfo , immo adeo Tlatura duBu tjuodam. 
XJt enim ab exiguis inttifs, Tslatura ad operis perfeBioneno 
abfolutionem jenfm peruemt : ita (geometria ab mfimis ad al~ 
tifiima,reffe t^gradatim fefe extollit. Quid EunBo fmpltciusl 
quid Circulo abfoluriusi at ex illo omnia emanam^n hoc onma 
concludtmturJJtne l^unBo quidem defit infinitatM admiratio. 
Qppid enim tam mirabile , quam a mjtdq Circali funBo , quod 

f a ‘ Qentr 
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^entrum 'vocamm^ tot line as exire y ejuot adTerif>heriam de(i~ 
nund lam Vero Troblemata ipj^a cjr Theoremata,cjmm alia^ 
ex alijs conjeejuanrury rerum agendarum fenem nol^ opportu- 
ne referknt ; monent nihil prapo flere , nihil Jtne confilto ag. 
greatendumyfed omnia ad rationis normam ejje dirigenda.^d 
haCy/icut^Natura noui ejuippiam apdue moliturjta (geometria 
jiemper alicjuid egregium difpicir, exsjuirity excogitat.Quamob- 
rem parum mteUigenti fum judicioyijui JiCathematicarum au~ 
floritatem eleuare conantur , tamejuam ea ad animi delefla- 
tionem, non etiam ad vita vfum confhtuta Jtnt. 'Hihilenim m 
rebus humanis jrre aliud ejl ejuod expediat aut juuet ,prater 
ordinem tr proportionem : tdejl y in omnibus moderationem, 
"Obiefue igitur latet vis sjuadam (geometria : tjua vrrum plus 
natura habeat an artifcijy non jdtis perfpici potejl : nift t^uofe^ 
nus explicat ipja exercitatio. In qua meditatione quanto majo- 
res progrejjus jecerimus , tanto propius ad Deum accedere vi-- 
demur. xAc 'quemadmodum Stfens illa atemaprateritorum 
meminityprajentia cemu, jutura perj^ictt y jtmul vero omnia-, 
amplelhtur & moderatur : ita praclarus Geometria artifex ■ 
juas coptationes in Vnum coUatas , ad rem fuam cenuertit y 
juum quendam .Mundum Vniuerja fjemlatione intuetur. In‘ 
dtuerjis autem Fibrarum formtSyqua rerum varietatem exi- 
mie rejrunty incredibilem conapit Voluptatem. Quarum qua 
fpeciem habent concinnitatis , rerum vfum opprtimitatem' 
exhibent : qua objcuram pafejerunt compojitionemy earum in- 
commoditatem arguunty & molefbam. Fleque tamen in geo- 
metria quicquam tam anorme aut tnuolutum exifUt, quod ad' 
regulam dirigi nonpo^ity jl adjttvis ingenq: Sicut in rerum na- 
tura nihil tam dijjcile aut intempefhuum videtur ejje , quod' 
non ad vfum conuerti pojity modo non dejtt animi jolertia. 0- 
mnia quippe aurad Vttlitatemyaut ad pulchritudinemyaut de-^ 
^ nique. 
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ni/fuedJ exem^lun^accommoddntur : V/ etiam e^ua ad ferni- 
dem generis humani comparata funt^ hella, Venena, morhi,ca~ 
teraa exitiorum genera, cautiores nos ejjiciant,(^ rerum expe- 
tendarum vjus reddant juauiores. “Porro , Geometrica goftio- 
nes, ejua ogeras auxiliari at inter fe pra flant, omnia in rerum 
natura mutuis alternis^ juhfidijs nin cJr* conji flere declarant. 
Quinetiam amicitia ipfius jura , in Figurarum pmtlitudine, 
quarum colligationem fDumeter effcit , confpicua jimt. ‘ .^d 
jummam,hac imago & jacies geometrica ejusmodi ejl,vt in ea 
^undi (juandam theorian pojfis agnojcere. De cu}us initijs 
huc nthtl ajferre conflituifMon ah ^^egyptifs, non d Chaldais, 
non d Phaeniahus, illius originem retjuiram.S dentias (fuippc.^ 
aternas ejje jemper exifHmaui , at<^ue vt in J^ente dmna, ah 
atemo trjixam jmfje JtCundt confliturienem : Jic dtjdplmas, 
calefha quadam femina ejje.qua in nohis injita, cJr pro rata^ 
eujujque portione exculta ,jh*Bum edunt. Sed hac forrajfe_^ 
etiam longius d nohis duBa funt,qudm infiituti noflri rano po- 
pularet : prafertim quum hac ipfa in Commenrarqs nofbis 
^arjhn expojuerimus./n rem i^turpraferuem Veniant oportet,? 
qui Geometria dignitatem intueri perpendere cuptent.Eam 
Euclides nofler quindecim lihris tradidit. Quorum fex illos, qui 
PlanorumtraBationem continent, d nohis demonflratos,tuono- 



mmi. Cardinalis ampli^ime, dtcauimus: ne hoc qmdem rerum 
tumultu, aut temporum cmuerfione deterritu Fiam tSrtu in 
fummis grau^misj^ occupationibus , artium liheralium cauf- 
fampatrodnium^, Jingulari (ludio femel fufceptum, nunquam 
defermfh. “Noflros amem laheres Jt henigne ^ ff^are, Vt confi~ 
dimus, exceperis : magnam nohis, etiam Jjome currentibus, a^ 
laaritatem dederis : Vt eadem illa tui nominis nuncupatione, to- 
tus Euclides quam poterit lulti^imus , verfetur inter manus ho‘*- 



minum. 
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lACOBVS PELET A R I V S 

lOANNI FRATRI, NAVARR,£ORVm ' 

G Y M N A $ I A R C H iC S. 

t'od meat in Euclidem Dcmo>iBrationes ampli fi- 
mo Cardinati Lotharingo tua Jponte promifiHt 
rectpiHiy pergi ntum mtht efi: Atque eo ettamgra- 
ttue , quod hemtifcs inteHigufU , id te npn tanuum-^ 
meo ia te amore fetum ,Jrd etiam Jingulari judi- 
cio inductum, fecife Virum enim dt leniti ex Prin-, 
ci’-um famtlta : fut ordtnu feElatifimum,fapieHttd, doElrinA , au- 
ihntate- Equidem apud me antea deereueram , mtos Incubratio- 
t.eS‘hit prajertim temporthws^lUfu nomine emittere. Sic enim fia-. 
tuebam, in tanta rerum coruertatione,ac perturbatione patiu(,Mu- 
fai ittparifo elfenurtrero apud eos qut Jludiorum adjumandorum po- 
testatem haberent : non quod eos Jiia voluntate k litetis alienos efe‘ 
judicarem ,ftdternporum neceptate dtftraElos ^fe ad Iheraturam' 
aut animo aut cogitatione conuettere non pojfe. Ea etiam re in meo • 
confilto firmius permanebam^quod ab qs lacu remotu» effiem, in qui- 
bus ejmgentruoccafones oportuue captare & vrgere fote mus. Sed 
me tua poUfcitatiq tommedi ab initituto reuocauit : mthi^jf otium 
ad cogitandum dedit ,Cardiiialem k prima pate in Itteru educa-' 
tum, CUJUS ‘dignitM & amplitudo cum eruditione accreutt fmul,iet' 
jam hominum doBorum nuncupeuiontbm celebratum', immepcAli- 
corum f udiorum Principem & autiorem , nullum tempm ab inge- 
mis anibus alienum habere poffe. Efl enim conHanti omnium fer- 
mone , rerum ip farum probatione , quas fummas gerit, alta qua-, 
dam mente praduu»,& qui mirabili folertia Juis temporibus bmnia 
diutderc neuit . Occurrit tui apud tUum non nosfa notitia , & dUei \ 
fortafji- nominis altqaa commendatio, ^ibut rebus non leuiter fe- 
ro, nobis hunc ad tum honori & ornamento futurum.ld veto totum 
jam inde tibi acceptum refero , & in eximio quodam numero pono 
tuorum erga me mentorum, ^ux certe tanta Junt, quanta k fatre 
expeti are potui aut debui. ' Te enim ab ineunte mea adoUfcentia ' 
ftudiorum meorum moderatorem habui , ^ in Philofophi^ initqs 
' etiam 
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eti*»t frueeftorem. %^c flfi, emergente dtnte , ad vita inHitut to- 
nem te miht frndentifimum monitorem fittjfe femper cognoui.Nam 
qunm vesirU omnium fiatrum chnjtl^s tamdiu paruerim, quamdtu 
aut atas aut naittra duiim tultt , nbi vni pra caterit aufcultaui. 
Seis enim me , ^tBorio impulfore , totum pane quinquennium tn le- 
gum Jludto confumpjtjfe.^od inHttutum mtht nouttatU fludto alt- 
quandiu non dtjplicak : terte quum atae ad maturttutem Jpelfare 
teepiffiet , mei^ juris ac mancipij effem , vaga illa rerum fortnfium 
traffatione deterritus , ad Philofophtam redtf ,& ,te auilore , ad 
Meditinam me conuerti. In qua me magnopere deUclautt Natura 
Ipcupl^i^ma hHhria: adeam^^ proff tonem fatis Ithenter mea vi- 
fU madune direxi ^ eompofui. Ex tlla Ime mem Genius ad i^a- 
^tatmm aditum consqmrendum interpetlauit.' t^bi quantum profece- 
jftu , me certe nonpseniiet. ^ed 'emm prattr animi fententtam 
acciat, vtmm'mea esslpa,-an meo quodam fato, acciderit, nthtl dL 
to i viifim hoc dico, me ex ea afeilattane, ad vita rationem multa 
praeopta reports^ei^ I^iminum enim diuerfa corfuetude mihi non 
pdrnst acctftoae judicium cMfrmauit-: & fcttberM facultatem 
compdrauit. lUmoenim quhepmm \au'de dignum firibet vnquam, 
mfi firmum ^fatum sartam ternionem ad Jludsumllludvm^ 
brattle stdhtbendam fibi propofient, S^ippe quum ad feribendum 
Jit "Genim qutdam, qui fi lebtone tantum foueatur, mn et tam expe- 
rtentid ^^ttju 'robSrtiur : non tonfiHet , neque adatates ferendas 
idonekseuaiet.' \jtftqui ea de eOufn, 'qua tn Poetteo genere firtp fi- 
mus, ad iempvrtini meirtmdm ttronfitter-a feramus. Certe Oratto 
noHra pamfiesoteria nos rerum nou f^aros ejfit tefiorat. ^a vero 
in Mathematkts feribuntur ,e3i rata^ ‘fma veritmtis prefefitone, 
funm habent Gentum inunortalttatu. Poeticen qutdem amplexi fu- 
mus, animi impetu & ardore quodam, pbfi etiam tngenij concerta- 
ttone. Sed deferbuit jam Uta laudis contentio noHra. Poeticos tlUs 
fiiritus fenfim remitto ; tMathemsuicas in perpetuum retineo. Hac 
enim fiudta mtht deHinata cjfe jSntio. ^ibus quum antea dele- 
Uarer, nunc etiam viuo.^id facerem.^ honores non fitio : glortam 
non defidero. Interim tamen Jic viuo {dicam enim apud te ingenue* 
id quod res efi) tanquam id quod non poHulo expeHtm. Eas difcipli- 
nas colo & amo, non modo quod, vt tUc de re ruilica dtcebat, mini- 
mi msUe cogitantes fint qut in eo fludto oecupatt fiunt : fed quod o- 
mnium maxime dtuinas tjje judicem. Theolo^am veitram excipio: 

nifi 
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nij} rerum diuinaram celtio i Mathematifis emerjijje concedo^ 
tufy PUtonu teffimonto,qut Deum fine fine yvafM^mtxifHvu^ut.’ 
quid ego de Numeris dfcumf quorum co^quutio & nutum, 
imaginem quandum uternitutu refert. Rerum concordium, unimo- 
ru',»q.fyrapatbium euidentifiime exhibet \jMufic* harmonia. .Di- 
urni Mus optficq princtpfu , dr coaiHtutienem certifitmis dimenfio- 
nibus firmatum, obqctt Geometria fieculatio. Denique ad Deum Ot 
ptimum 'JHax. fujptciendum, animos noHros ettgit rerum caleffium 
contemplatio, ^unquam fcio te in eo d me valde dijfentire. tMiki 
enim per Uteros declarajii , t^athematicas veRra Theolegui sttie- 
nas, & prope contrarias ejfe. Equidem tSud de te.mirvrtyqtam eM 
artes oltm docueris , dum RhHofophia ftadium conficereto fich quae 
etiam vobis aditum ad vestram difiipUnam fraRruUit.. ^i^sm 
exiRirnabimus veteres K^cademiarum noRrarum pratcipes , Ma- 
thematicas, vt necefiarias , prafcripfijfe., vt phfi demum , tanquam 
inutiles, immo contraria, repudiarentur? Sed non eft hujus Ifd hae 
dtjputatio. jid propofitum reuertor, DemmRrattonesnoRras inptx 
Ltbros, qui de Planis fercti funt , jam tandem emittimm. ^uod se 
nobis citius e jfet foRum ,nifi Operis sUfificuUas Typographos ejfet re- 
morata. Te igitur promifiis libero : & meam fidam jam inde fimgu- 
lari quodam paRo apud Cardinalem aRringo: & Deo juuante^. 
praRabo. Neque enim, nifi perfeRa re, conquiefquam vnquam. Vos 
vero mirum in modum videre cupio, totmjj Lutetiam veRram co- 
gito, hujus lon^nquitatis temporum & locorumpertafm. Atque^ 
ea re , hmc profeRknris oeeafionem mihi efie oblsUam vehementer 
etiam atque etiam lator. Tu mterim me fiaterne, quod fa- 
cis, ama. s^lexandro, ViRorio, & Petre, fiatri- 
... bus , Cenomanos frlutem meis verbis > 

, firtbts , luUano iRie dkes. 

■ .wVale.y. Id. ApriUs, 

‘ Lugduni. >. . - 

. • ^ • V ) 

'1 - . ■ • • • . , ■ 



Digitized by Googie 



lACOBI PELETARII 

CENOM. IN EVCLIDIS 

ELEMENTA GEOMETRICA 
«S^^mon/trationum (jZi- 
&z pzimui. 

Principiorum explicatio. 

R I N e 1 p 1 A, Hinc quoru nulla ett caula- Ipfis enim^ 
quatenus Principia fune, nihil eft prius. Atque pb id 
in diiciplinis tanquam per (e nota ponuntur : neque 
probationem recipiunt , fed probationum funt fun- 
damenta. Horum in Geojmetria triplex genus : Definitiones, 
Pofiulata ieu Petitiones, & animi Notiones.Definitiones qui- 
dem naturali infiu^i intelligentia non ftatim concipimus: fcd 
in eas, quum proponuntur ,iponte confcntimusific dicante rei 
cujufque natura. Quapropter a nonnullis Hypothefes d\€tx 
funt.Petitiones vcr6,quanuis prima fpecie non animaduertan- 
tur, tamen auditae fiicilc conceduntur,fic diflante ratione. At- 
que hz,vt plurimum,ad Definitiones confequuntur. Sed ani- 
mi Notiones in quolcunque etiam rudiilimos cadunt.Qui igi- 
tur Definitiones 8ePoRu|ata fubterfugit ,is dofbrinz non cil 
«capax. Nemo enim ad difccptationem de re aliqua rite acce- 
dit , nifi prius conueniat quid fit id de quo fit dirceptandum,. 
atque in id conientiat quod ex concelTis pendet. Sed qui No- 
tiones non recipit, etiam (enfii communi paret: vnde & animi 
icnra vocantur. Cur ergo Defini tiones.quz interim fiibobfcu- 
rz fiint,Notioaibus przpommtur ab Euclide? Nimirum, quia 
licet Definitiot>es non adeo clarz fintrres tamen quz definiiin 
tur.ieie omnium primas objiciunt: ob idq: primas cognofeere 
cupimus,vt appareat DiicipHnz materia. Quum igitur in Geo- 
metricis animi Notiones, Q^ntiutes reipiciant: ideo Quanr- 
tiutes carumq: ipecies definifle oportuit , vt efiet in qpo no- 
tionem animi excscetemus. Horum iaque ordo fic haboc. 








E V C LIDI S 





■5^^^ S /ufp^ w0fK. 

IHindil eft, quqd, partes non habet. 



. GcorticcriaMa^huudinle'sconfiderat,easq: 
finitas. Sed quia Magnict^ipum partes, natu* 
ram totius denominationemq; retinent , par- 
tes enim Linearum, linex funt : SuperficierUm, fupcrficies ; &C 
Corporum, corpora : alioqui vaga Sc confufa eflet rerum fub- 
flantia : Geomerria vbique infinitum deuirans (infiniti enim 
nulla eft fcientia)ab eo initium rumtc,quo dmplicius cogitari 
nihil poflltdd vero Punduni vqcaraus.Nam quum in rebus ex- 
ternis aliquid fenfui objiceretur minimum : fanc rationabile 
/uic,intelledui quoque aliquid dari quo nihil eftet minus.Pun- 
durrt igitur ip Geometria, propemodiim eft quod in Arithme 
ticis Vniras. Nart) ficut V nitas eft Numcrprulh veluti fuppoG- 
ta mareria Sc‘origo,qnq Numerus non eftrtra Pundum,Magni- 
tiidinis,qutim magnitudo non fit. Illud autem hkbet mirabile» 
quod quum diuiflonem non admittat, eft tamen cum in rebus 
omnibus , tum in Geometria maxime momentaneum : Nihil 
enim fere in vniuerfa reru coquifteione aliud fpedamus quam 
Pundum.CircuH centrum omnium primum quxrimusrQuah 
titates Pundis terminamus , meiimur , & diuidimus : vePun- 
dum affequi, nihil aliud fit quam fcopuiti attingere. 

Plato Pundorum hypoftafin fcu fubfiftentiam vocat ada-* 
mancinam : ncmpc‘xternam,ftabilerrtlincorruptibilcm,quxq; 
eodem femper modo habeat; Vniucrfuni circa ipfa conuerri, 
ac circumquaque in piaufum moucri. £xfuncEpicuri'Atomi, 
omnium rerum femina. 

. Ab negatione autem definit Eudides Pundum ,qu6d ad 
fimpliciffimum deuenirc non polTlmus,nifi fiqiiid incelliga- 
mus quod magnum non fit : quippe neque longum, neque la- 
tum, neque crafium. 

Pundum aurem nonnulli a Signo ficdiftinguunt,vt Pun- 
dum dicant efle quod in medio eft Figurx; Signum vero, 
quod in termioo^aut alibi quam in medio. Sed nos hac curio- 

fitate 






, _ .L I p E R i. . 

fit^econ(empta>vrrumque fine diferiraine vnum & idem efle 
ponimus.£xPundi fluxu perpetuo in longum, gigni intelligi- 
tur Linea : Qux fle deflnitur, . .. 

Tgfc(*u>i j,jurix(^ • 

z Linea, ed longitudo latitudinis expers. 

Magnitudinum prima eft Linea : cui ex iis tribus, quae Pun- 
fto negantur, vnum ineftmempe longum. Hic enim flib latitu- 
dine craflities auditur : quum craflum flne latitudine non flt. 

Non igitur fleut ex accumulatis Vnitaiibus fit Numerus, fle 
ex additis Pundis fit Linea:fed ex ipforum fluxu continuo. At- 
que in hoc diflert Continuum a Dilcreto, quod Continuum 
infinite diuidatur: neque ad Punitum vnquam deucniatur, vt 
ihDifcrcris ad Vnitatem: ' 

3 Linese amem limites, funt punda. ' . 

A Punito Linea oritur , in idem definit.Sed hoc foco du^ 
bitatur quonam modo Punda Linea; nmlimites,quum Circu- 
li peripheria nullos terminos videatur habere. Sane Punda e.- ' 

jus Linea; limites dicatur efle, qua; terniinata eft. Piripheriam 
vero, quatenus excrema non habet, Punifta non terminant.Ex- • 
trema autem fl ponuntor, ea nifi Puhitif flbfljpari no poflunt: 
aut faltem pundto vno, quod duorum vicem mpplcbit. ' 

Evfl«a vn( ^ Irn S?e \<p fcu/ni( nifxfioi^ ' 

4 Linea Re6ta'^ eft‘qujB 'cx aequali fua interjacet 

punda.- ■ ‘ ' * '• I _ 

, Haec generalis eft definitio Linea; reitae : qua; etiam Lineae^ 
ambienti, hoc eft, qua; Circulum claudit , tribui poteft- Hanc' 
enim Plato reftam, quoque efle voluif:rcliquas vcrb.cxhis du» 
bvs mixtas, obliquas yocauit. Quod nos ad dccimamquincam, 
Propofitionem libri terti/ probabilius oftendcmuy Circulo c- 
nim nihil a;qualius neque concinnius. Vbique tamen Euclides 
Re£tum a Rotundo feu Peripheria diftinguic ; quod & nos ob- 
fi:ruabimus, difciplina; cauifa. 

. Igirur Linea Refla, eftapundload punflum via breuiflima: 

Icu, vc Archimedes , minima linearum quae eordem habent li- 
' a t mites. 
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ELEMENT. EVCLIDIS 

mftcs. Vc ^ pundo a ad punftum c. du- 
citur vnica Itnca reda a b c. Sed peri- 
phcruc.quaics a o c & a e c,iofinicx du- 
ci poiTunc. 

Ac quemadmodum ex Pundi fluxu 
in continuum , exit Linea : ita ex Lincx in tranfuerfum dudu> 
oritur Supcriicics : qux Gc dcGnitur, 

hm^ai^a Ji S (uii*®- txi’ 

5 Superficies ,eft qux longicudinem & lacicudi* 
nem canium habet. 

SupcrGciei vnum ex tribus abnegatur qux Solido inGint* 
nempe craflum feu profundum.Hanc quidam dcGnierunt ter- 
minum cfle Corporis. 

Ac camctG> Pundum , Linea , & SuperGcies inteliedu tan- 
tum capi videantur, non re exiftere , neque oftcndi poile : ha. 
b.ct tamen vnumquodque horum in rerum natura quo reprz- 
fcntetur. Pundaenim corpuGrulis inGtcabilibus aflimiiantur, 
qux in radiis Solis colludunt: Linex radiis ipGs : SuperGcies 
vmbris,vt qux terram nunquam fubeant : feu etiam coloribus, 
ex Pythagoreorum reatencia. Puoda igitur, atomi Gint: Linex 
materia : SuperGcies forma. Atque ex his Corpus , quod lon- 
gum, latum, (z craflum eft. 

Em^euftieu ^ 

^ 6 SupcrGciei extrema, fiint Linex. , 

Hoc loco dubiu mouetur Gmile quod bc in terminis ipGus 
Linex: cur Lineas SuperGciei extrema cfle dicat Euclides. 
Nara fupcrGdci circularis vnica linea terminus efl. Verum qui 
rupertorem explicationem acceperit , is etiam in hac Gial^ 
cbnquiefcct. SuperGcies enim rotunda quomodocumque di- 
uidatur,(ca autem diuiGo Gt ofGcio Diametri, aut linex aijaf- 
uis at>fcindcntts)ipGus limites erunt Lincx.Eadem eiit & ter- 
minorum Corporis, qux GipcrGcies funt, ratio. 

7 Plana SuperGcies, eft quxex xquali fuas incerja- 
cec Uncas. 

Conu 
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Conuenic h«c Planx Superficiei Definitio cum Redx Lt. 
nez definitione. Quum iaque refta linea Superficiei ex xqito 
^ incumbit , nepe quum omni vari^ accom* 
modatur loco , eaeft Superficies Plana. Vc, 
fi in Superficie a b c o» linea a e fuper pun- 
6to A fixo fic circumduda fuerit per punda 
c,F,D,c,vt ipfi fiiperficici xqualiter incum- 
bat, camq; fic ndat, vt pundum nullum e- 
mineat y donec ipfa peruencrit ad a b linea* 
A plana igitur Superficie fic excluditur lphzrica,feu rotun- 
da, vt k reda linea excluditur Peripheria. 

Q yufia il cr , /Jo irSfjSfiuv 

|«ii itv' «MjfAac ^ 

xAiffit. 

8 Planus Angulus , eH; duarum linearum in plano 
(efe cangencium, & non in diredum jacentium , alce* 
rius ad alteram inclinatio. 




' Hzc Anguli definitio antiquorum eft , peraulgaa : quam 
nos ad Decimamquintam Prbpofitioncm Tertij apertius de- 
clarabimus. Habet enim fenfum tolerabilem & pcrfpicuum, 
donec illuc ventum erit. Nos interim tamen Angulum Pia. * 
num fimpliciter fic definimus, 

Angmlm PUr,myefidimri$mliM.arumi»plat(efe£iio. 

Cefiante enim fedionc,ceflat Angulus : vr illic probabimus.' 

0& 3 Bf 4^ju^naxtf ¥ vatr,d!6u^af4f/t(^ 

9 enando autem qux angulum continent redae 
fuerint lincx : Rcdilineus Angulus vocatur. 

Vt,fi reda a b fe- 
cet redam c o:fiuC 
anguli ABC &ABD, 
Kedilinci. Cxteri 
auteCuruilinei qui- ' 
dem dicutur, quum 
il duabus cnruis fiunt : Mixti ver6, quum i reda & curua. 

a j Otm 
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Ora* 0 ^G6ua i^ar’ su&Hm > vic 'jmiae 1pw$ 

Isdttc Tfom, opitt lihr «icptr^ ^'ivm yoturn'^ itfmuicc £^tia <jT- 

jo Quam rcdfca linea fupcrredlam confiftens li- 
neam angulos vtrinque aequales fecerittredlus eft vter- 
que angulorum. Et quae fic cadit linea, perpendicula- 
ris eft ei fuper quam fteteric. • ■ . • ; 

Angulus Reflus a quibuldam definitur efie ,qui fibi adja- 
centem angulum ab eadem linea fadum, xqualem habct.Nos 
vero, vt etiam Quaternarium honoremus, Angulum Re^um 
elTe dicemus , quartam partem interfedionis duarum linearu 
redarum Quum igitur linea lineam fccaus in neutram par^' 
cem incliiutur, fit angulus Redus. 

" 1 1 ■ Obeufus angulus, eft Retfto major. 



I . vi , -fl 



j^^O|^3>«tAfi(M-avepdSc. ,, 

• iit Acutus verp, Redlo mjnof, - 

* r. . T , ^ J . ij** - ! ■* 

' In centro Circuli ^ quo (emidiametri exe'unt, tres Angulo^' 
rum Redilineorum ipecies cxpreiliE fiint & cpC^icux. In Cir- 
culo eivim A B G D cujus centrum e , duae 
femidrametri s c & e o in condnuum dq— 
dx , vnicam lineam c d Diametrum effi- 
ciuntifiipcr quam ftans Temidiameter s A^ 
diuidensq» Semicirculum c A i> 8( totam 
c D Diametrum per asqualia , fade duos 
angulos A E c & ae i> zqualcs:atque ob id 
redos. Sed b e in eandetn c d cadens , Sc 
SemicirculMtU. inaequaliter fecans , facit angulum b e o obtu- 
fum,:Vtppte rcdjo majorem, maioriq; peripheria comprehen- 
fum :/ autem a t b & b e c, acutos : quia redo mino- 
res, & fiib minori ambitu contentos. 

' Neque quifquam miretur , quod huc Circulum inducamus 
ante Cifcidi definitionem.^ Eftenira Circulus Figurarum pri- 
ma & v,ltima : omnk probans, & ad 'omnes oftenfioncs accem- 
V • , ; i modat 
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moda : vt nos in Demonftrationibus {parCm dicemus. Sed ic 
ip(c Angulorum prxcipuus index: Nam ex periphenar portio- 
nibus, illorum quantitas fumitur, vc modo exhibuimus. 

£x hac igitur Rc^i & non re^ poficioncdbicus conditioq; 
rerum confpicicur. Vnicaeft enim Redi confticutioiUbtufi & 
Acuti, infinitz.Scilicet re£l^ iaciendi vnica cft ratio, & ad ve- 
rum via vna ^ in diaerfum, innumerabiles. ! 

QviC s I T V M cft a nonnullis , edet ne Angulus quantitas 
an qualitas. Nam Angulum , vt xqualis aut inaequalis dicitur, 
quantitatem efte volunt : vt autem rcdus, obtufus, aut acutus 
ert,qualitatcm.Ego vcroomnino Angulum vt quantitatem at- 
tendi debere puto. Nam etiam quatenus redus , obtulus, auc 
acutus eft,ipfius /bladimeniio condderaiur: quod & trium 
i^cierum dchnitiones declarant , quz ab atquali , majori, auc 
minori petuntur. Extra hxc , (efe cxerceant<in Prardicamenti 
conquifitione qui volent. Hiic enim Diale^ica Sc Phyfica non 
pertinent. ■ . ' • ' 

A T long^ major difficulms cft in ipdus Ahgiili forma & 
conftitutione , cujufmodi iit & in quo coniiftat;>i Nam quod 
nonnulli dixerunt , Anguium partem efte Superficiei : id pro- 
babile non eft. Nam fic ex Angulo Triangulum, fieret , du^ 
tertia linca:quod minimi conuenit.Alitin Pando,&tn Linea, 
& in Superficie fimul efte volunt.Sed hoc rurfus majorem di^ 
quifitionem pari t. Quota enim ipfius pars in Pun<fto erit?quo- 
ta in Linea ? quota denique in Superficie ? Ac fi hoc quoque 
abeft ^ veritate , quis erit Anguli fitus ? Nam fiin Pund^o tan- 
tum confiftere dicatur :aut erunt omnes Anguli zquales, aut 
Fundorum inaequalitas erit ponenda:quorum illud aperte re- 
pugnat veritati, hoc rationi minime conlcntire videtur. Nihi- 
lo magis in Linea auc Supetficic folaelTe diccror. ' . ’• 

Huic igitur dubitationi, meo judicio, fic occurrendum, An- 
gulum quidem in vno punito confiftrrcrfcd incHnationem cf- 
Icqua: ma)orcm ipfuin aut minorem efficit. Linea quidem li- 
neam iccans. Angulum conftituitricd nonproprerca Angulus 
pars cft Linea: : ficut nec Linea; ipfx fuot Superficiei partes, 
quamuis fine Lineis Superficies cire non pofTit qiixipfam ter- 
minent. Ncq; ig'tur Angulus pars erit Superficiei quod ipifam 
occludat- In quo fane imtiii^i licet, pundum ipium ledionis, a 
f linea 
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linea fecante premi & quodammodo anguftius fieri, pro incli- 
nationis modo. Pun^um ergo erit quanticas^rninime-lnceile- 
dus enim quod fcmel minuciilimum receperit, id ampliiu non 
diuidic: fed contrahere tamen & conflringere nihil vetat. Ac 
nequis nos repugnantia dicere putet, is attendat in Geome- 
tria Pun^um non conhderari vt nihil : immo vt aliquid. Et vt 
in Arithmeticis Vnitatem minuimus , fic & Pun^um fuo mo- 
do in Coacinuis:(cilicet vt id, ex quo omnia emergunt,omniu 
etiam reprxfentationem imaginemqi exhibeat : nempe rodi» 
obliqui, longi, bti,8r profundi. Quum igitur Geometria Natu- 
ram vbique referat, vtcft ipfius fpeculum : cogitemus, (Icut in 
angulo phydeo dux linex quantumlibet tenues fc mutuo non 
pofTunt fcindere , niG altera alteri cedat in pundo deeuGatio- 
nis:iu in linearum Mathematicarum fcdione reda , Pundum 
quodammodo eGc quadratum : in obtufa , hebetius : in acuta, 
prcGlus & anguftius. Atque hxc intelledus alTequitur : qui nifi 
cum natura nunquam conquiefeit. Vnde Pundi imminuendi 
Gnem non facit : donec linea cadens cum jacente vna &da G& 
Quum itaque Pundum diuiGonis expers cfle intelledus po- • 
nit:id concipit.vt neque Linea,neque SuperGcies, neque Cor- 
pus GtSed quum ad Angulum deuenit, qui aliam omnino ha- 
bet conGderationem ^ exteris quantitatibus : tunc quod Gne 
partibus receperat,id jam minuedum alTumit ; G:iiicer,vt,quod 
paul6 ant^ diximus , id ex quo quantitas nafeitur » naturam e- 
ciam quantitatis lapiat. Atque hxc noGra eft de Anguli condi- 
lutione lententia. Diu enim nos exercuit hxc Pundi variatio: 
quam a nemine obferuatam inuenimus.: & G modo obferuata . 
Gt, hadenus dilllmulata ell. Impedita enim res eft in dilcipli- 
nis ea, qux quum apparet, dcmonllratione non recipit. Quod 
G quis hac in re ha^bit quod probabilius lentiat , huic liben- 
ter concedemus. Nihil enim inueGigandum nobis proponl- 
mus prxter veritatem. 

Op^ ^'y, i mo( 2i2i Wesff* 

13 Termmusj cft quod cujufque finis eft 

, QuiaPuoda , Linearam : Linex , SuperGcierum : Superfi- 
cies Corporum fuiu termini: moxqi Figuram terminatam ede 
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ponit : quid Terminus eflec dc6nire voluit : nempe vniuscu- 
jufque rei finis. , , 

'W 7w(^, ft ma» ^ 

14 Figura , e(l qux fub aliquo ve! aliquibus termi- 
nis concinetur. 

Circulus vno termino, nempe vna linea continetur, vt mox 
dicemusrficutflt Corpus fphzricum vnica fuperficie. Reliqux 
autem figurx, pluribus terminis : vt Triangulum, Quadrilace- 
rum,ac deinceps pianx Figurz:Prifroaitem,Cubus,Columna, 
Pyramis, & qux iunt reliqux (olidarum. 

Sed videbitur fortalTe cuipiam Euclides aliter hic /emire 
quam fupra lenierit in Superficie. Eam enim dixit lineis, non 
vnica linea terminari. Ver^ aliter confideratur Circulus, vt 
Circulus efl; : & aliter vt Superficies. Si enim diuidatur Circu- 
lus, ipfius pars nulla Circulus erit ; Superficiei vero partes. Su- 
perficies funt. Hujus itaque Definitionis lenium lic collige:vc 
Circulus , quatenus forma rotunda eft , vnica linea continea- 
tur : led quatenus Superficies, pluribus contineri polTii: vt illic 
docuimus. 

Vel omnino reftimiotelUgemus, Superficiem linc4 vel li- 
neis terminari. 



I VDv fjuSf pMUfttic , % 

mek Wbr mutiu vS 

Wr«tv, «f trof 

1 5 Circulas ,‘e(l Figura plana , vna linea cbhtcnta, 
quae Peripberia appellatur : ad quam ab vnopundo 
introrsum exiftente omnes porredx lineae luat ap* 
quales. ■ . . • • « 

. * t I 

us Pundtum autem illud, Centrum Circuli voca- 
tur. 

■j(. , . I. ( ; n;i; r 

H;ec,Ck^tU definitio notiflioM eft: qux ipfius alfeAioneni* 
leu , vt dicunt , pallionctD explicat. Si quis verb fik^ionem.feii 

b creat 
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y.ni: 




crearidncm Circuli fibr exponi petar, tnftar definitionis Sphar- 
rx quam Euclides libro vndccimo daturus eft:ca eric ejui- 
modi: ^ 

Circulus ,cfiyelti^ium linert reSirt in fUno circumiuifst , altero 
extremorum manente fxo, donec tpfu vnde duci capit, redterit. 

V t,fl linea a b fuper a pundo duci incipiat in orbem a pun- 
, B, per c, o, & E punda, donec ipfa tur- 
fus A B fa£la r^t: deferiptus erit Circulus 
B c D E. A rque'ex hac deferiptione , gra- 
phice exprimitur tota Circuli proprietas. 
Pundum enim illud fixum a, Centrum di- 
cetur :^veftigium vero a punfto b mobili 
circumfcriptum.Periphcria.Tota demum 
'u j ''iJjii linea A B circumduda, Superficiem deferi- 
bit quz^t!)ircu!us dicitur. Vnde manifeftum eft, omnes lineas 
.a^centro Circuli exeuntes, xquales efle : quum fint ex vnius li- 
nea: velligip. , ^ 

* , ? Qj/.E ^eft j^quod quifquam ic fatiget inquirendo , vtrum 

fit*pr,ius B,e>^um an R, otundum. , Sed fi quis fentendam ferre 
cogatur : vt Philofophus , re^c judicabit , fi vtrumque fimul 
eile prpnundauerit..Nam & Circulus in plano rotatus,Re6lum 
procreat. Menti quippe nihil prius neqi polierius. Immo pun- 
6la ante lineas :aut lineas ante fuperficies : aut denique fuper- 
ficies.adtcc^pbcaiiuine', vix cogtratib ipla cpmpiedi poteil. 
Sicu^'pud PhilofbphosvVnitjeriumaliljuando nonfuifle, ca^ 
ptum animosum excedit :'fempbf iuiik fiipMomncotadmi- 
ration^ eft. . Nos autep r quantum cagicatio'nc aircqujmur, 
prnVila uiq ordine ftatuere, atque ad artem reducere, conamur 
judicio Iqiioad ejus fieri pocelt , probabili ,,minimcq; fallad. 
Ordo"ehiin in Difciplinis dpx certiffimijs. Sed noshirc fdroni 
varietas exercetnn qua fatis nobis efl conjc£lura ad vfam adep 
modare.Quid enim nos efficere pqfTe pptamus arte, in iis qux 
Natura tam affabre fecit? iut quid ibgenio cbtifcqiihquuin de 
his qux diuinitus emanarunt, humanitus judicamus? Circulus 
igitur ex fe ipfe orrus,ex Redo proucnirc vldctur:infinitus,ac 
finito fimilis : omnia continens, vt capaciffimus & tamen ali- 
quid exfra fc in fpicciem adthitteh^. Sed nos ifefefitiic rciii aiias 
arbcrlut, Dbo juuJinte,’phiIothphabIrfiur. ‘“V ‘ 
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5 w xu«A« , dj^fiet 7i< ? Xfi^H ;r»- 

offHuhv. tV f<£stn«je to /.tfpK vs!o 9 ^ iS xJxAu 'S%/tpipe^a ( , kj7( 

•nfju/fi ^ xi/xAo». . ' ' 

17 Diameter Circuli , ell linea re( 5 ta per centrum a- 
d:a , qux vtrimque ad peripheriam terminata Circu- 
lum bifariam diuidit. 

Quum linea a b in figura modo indu«5fa , peruenit ad pun- 
^um D oppofitum : fit vna linea b a d : qux D‘a;ncter cfi Cir- 
culi , ipfuniqi biparticodiuidit. Quod Thales Milc(ius,qui 
Geometriam ab ^gypto in Graeciam aduexit , primus ani- 
maduertit & probauir. Nam fi linea per Centrum adla, Circu- 
lum non diuidat bifariam,non crunta centro ad ambitym cx- 
cenfie linea: aequales. .. ' 

Caeterum Diameter & Dimetiens Circuli St Quadrari dici- 
tur :immo& Diameter Quadrilaterorum , nulla vocuth cu^ 
riofltate : quamuis horum proprius fit Diagonius. Axisauteta 
Sphxrae & folidorum eft:vt ConiiCylindri^St Pyramidis. 

H/«xuxA/ov 3 iJ?! , TO vaxf -n *l “jf 

j 8 Semicirculus , eft figura quae fub Dimerientc & 
ea quae a toto fublata efb peripheria^ continetur. 

T(U5^ Xi/xAK , TB «%t%O^CiV USB T5 (jCflf/atf , }C, XIJK?M 

^epe/af. ' • r .71- i t!.a 

15) Sediio Circuli, eft quaefub reda lin?a Sc^Circu- 
li peripheria majore aut minore Semicirculo contimb. 
tur. . - . 

In Circulo a B c D E.vrrauis Figurarunn 
B AF & B o F, ex linea reda, b F.per cecrum 
ada, & linea curua, quam fubtenditjCon.- 
flata , Semicirculus dicitur. 'Sed ex linea 
'CE per centrum non tranfeunte , 8t peri,- 
■pheriamdiuidente , fiunt dua Figura in‘- 
aqualesic a e> maior Semicirculo: &cde, 
eodem minor; Atque, harMh> ycralibetjSet- 
3,1 ■' b 1 . dioj 
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dio Circuli dicitur. Vtraque etiam peripheriarum c A B 6e 

c D E, Arcus : reda autem c e, Chorda vulgo appellatur. 

Hx tamen dus Definitiones huc non fpcdabanr,fed ad ter > 
tium librum : nifi forte Principia omnia , vniuerfb operi com- 
muniter przfcribcnda dicamus: quz tamen maluit Euclides' 
in fingulos libros diflribucre : Atque ob id , hanc pofteriorem 
in tertio libro repetii. Poli Circulum , Figura; Redilinea; de- 
finiuntur. 

2.0 Rcdiilinex Figurae j fune quae fu b redtis lineis 
concinentur. 

X i . Trilaterae, funt quae fub tribus redlis concinen- 
tur lineis. 

Figurarum Redilin earum prima eft Trilatera. Ex ipfius c- 
nim Reda; linea; definitione , non pofTunt dua; linex redx fii- 
'perficiem confiituere : vnde neque figuram. Nam k pundo in 
pundum vnicus efi dudus in redutn. Secunda vero in ordine 
«fi Quadrilatera. ' 

r« Cm 

XX Quadrilatcrae, fune quae fub quatubr redis li- 
neis comprehenduntur. 

■ *' Quadrilaterx ad demonfirationes Geomerricas accommo- 
dantur , (icuc St Trilatcrx , propter fimpUcicatcm : ob idq; in- 
ter principia definiuntur. Qux verd quacernarium excedunt, 
obreuriorem habent tradationcro. 

3 , ri vito ft ttosa^ai £i^hw 

X} Multilatcrar, funt quae fub pluribus quam qua- 
tuor redis lineis comprehenduntur. 

Redilincarum Figurarum molticudo infinia efi:quxa nu- 
tnero laterum nomen habent. Sed generali vocabulo Multi- 

" Ut 
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lacene dicuntur. 

Tat 5 t\m7rXij^tp.‘^\ya!w . 

JIwK %jgt 

« 14 Inter Trilateras porro Figuras , iCquilaterutn 
'Triangulum, eil quod tria habet latera xqualia. 

losffxf AU n raJf J'uo /Jt^tat iotk «-A^opif. 

a 5 Ifofceles autem , quod duobus lateribus xqua> 
libus & tertio inxquali condat. 

Si(^lwhr To rat atiauf >ar\djQ^q. 

1.6 Scalenum vero , ed quod fub tribus inaequali- 
bus lateribus continetur. • 

His tribus poftremis Definitionibus , tres Triangulorum 
Q>edes exponuntur. Harum prima, eft i£quilaccri. Nam qux 
omni ex parte xqualitas eft,fimpliciori& cognitu fiteilior. 
Huic proxima eft duorum lacerum xqualitas , qux bafi inx- 
quali iubtenduntur. Atque hoc Triangulum Ifprcclcs voca- 
tur. Tertia ipecies eft, qux vnum tantum xquale habet : hoc 

eft.cria inxqualta. v£qub- 
lacerorum vna eft coa- 
ftrudioiin ipfiscnim per 
petud funt anguli xqua- 
les. Sed in Ifofcclibus & 
Scalenis , anguli infinitis 
modis variantur. 

>£quiiaierumeftA. I- 
ibfcelia funtB,c,& o- Sca 
lcnaE,F,&c Triangula. 

En T(> , op^ralrtov p. ^iyavov ro 

jaticut. 

17 Amplius , Trilaterarum Figurarum Redlangu* 
Ium Triangulum ,ed quod vnum redum habet an* 
guUim. 

b \ Ah^a 
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Auj0At»r<uwr 3, j;^y du€\fi(U yavar. 

2.8 Amblygonium, cujus obtufus eft vnus angu- 
lorum. 



O^u’^avtov 3 , 70 c^eiaf''i^v -yiiviaf. 

19 Oxygoniumj quod tribus conftat acutis. 

Reftangula funt , b Ifofcelcs , & e Scalenum : Amblygonia 
fcu obtufangula funt , d Ifofceles , & g Scalenum : Oxygonia 
feu Acutangula iunt , a i€quilaterum , c Ifofcelcs , & f Scale- 
num. ./tquilatcrum perpetuo Oxygonium eft. Reliqua: Ipc^ 
cies Reitangulx, Amblygonia?, & Oxygonia? effe poflunt. 

Poft Trilateras felitur Quadtilaierarum diuifio vniucria: 
quarum perfeiftilfima eft Quadrata. 



' 4 iif i *■ j < ! 

■ g. S 



T«y 3 7i^a<®-Ad(/esoy » «‘^ajayoy /Ai ^y > 

7 » ^ opdv ! ci \' to *> 

. 30 "Ojiadrilaterarum autem Figurarum, Quadra- 
tum, eft quod aequilaterura Scredangulum eft. 

, E7««0(Utix<; 3, 0 6 p 3 cAy»/oy CTW i5D‘TA<iCepy «A. 

V 3 1 Altera parte longius, eft quod redlagulum qui- 
dem eft, fed non atquilaterum. 

T Figura Quadrilatcra a b c d , cu- 
jus Diamcrcr A n,eftQuadrara:con- 
ftatqi duobus Triangulis Ifofcclibus 
c >> reiftangulis, A B D & A c D. At Figu- 
las f q <fUjus Diagonius e u , eft altera parte longior , con- 

ftar^ duobus ^cAlenis £ f h & e c h, retftan gulis. 

• J’ .■>, , ^ ^ , , 

3> 0 /ooTrAdCiopy c#x opStJuviov <A. 

■ 3Lfihombus,eft fi^ra quadrilatcra scquilatera/ed 
non redtangula. 

jt tS toc etmycornov <arA< 5 Cpa? 7 t (S ^yictf «af oM^Acu; 

tm m opdo/fflvwy. ’ •' 

33 Rhomboides vero, eft quat ex oppofita bina 
r • . . lac 
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latera aequalia, binosq; angulos aequales habet: fcd ne- 
que xquilatera, neque acquiangiila eft. 

Rhombus « quatuor habcc latera atqualia . duasqi Diame- 
tros inatquales : vt Qjiadrilacerum a b c o : atque hinc duos 
angulos atqualcs oppoiicos, obtufos:vt b a c & b d c: inde ve- 

F ro duos oppodcos arquales, acu- 
tos: vt A c D& AB D. •* . 

At Rhomboides habet bina la- 
tera oppoUta tequajia. Vt in efgh 
Figura , duo latera e f &c h oppulica , inter Ce funt zqualia, 
tiuoqi E G & F H inrer Cc. Cztcrum in hoc conuenit cum Rho- 
bo, quod duas Diametros inxquales : binos item angulos op- 
pofitos squales, hinc obtufos, illinc acutos habet, -j, i 

T«s 5 ©^91 Toti 5 Ti'^ix®-A<j62pe» 

34 Praeter haec autem reliqua Quadrilatera, Trape- 
zia dicantur. ■ ... 

: ■ — in his nulla eft bterum definitas- * 

. / A \ / s 1 qualitas, ledpromilcua conftitutio;pro- 

L — — \ P*®*’ quod anormia funt. V t duo A 8: 8 

Quadrilatera. , 

riat^Mr Ac/ f/oiv rfC £{ jm<; cjf iv! cu/riS u Zmf> ^ c<t- 

Itt fiyIttejeTa ^rtJlnpa ovptTTiTr^i/crn 

^ ^ 

3 5 Paralleli, feu aequidiftantes lineae redae, fu nt quae 

in eodem plano exiliences, in veramque partem pro,- 
dudac neutrobi conueniuhe. - ' > 'l 

Quum Reda linea , redas lineas 
leoansapfissqnalitccltipcrftat^m in 
eafdem squaliicc inclinatur, vtquuox 
anguli fcdionuin fuerint mutuo s- 
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£ietitq> angulus ace zqualis angulo c H c» 
dux A B & c D linez, erunt paralleli: quia in 
vcramuis partem protrahantur , nunquam 
concurrent. 

Linex autem Circulorum , Paralleli dt- 
cutur, qux fuper eodem centro dudx funr. 
V t dux linex A b c & n e F fiipcr eodem cc- 
tro c, xquidiftant inter fe. 




PETITIONES. 

Hti&et, mudti 2^ Trair m/Aiiot «• 

ytyi«. 

I Ab omni puo£l;o in omne pundlum redam li« 
neam ducere. 




Duopun^a>vbicunque affignentutyin eodem plano eile 
intelUguntur:atquc ob id, ab vno ad alterum via cft aliqua bre* 
uUfima. Quapropter k pundo a ad punduro b nemo negaue-' 
cie lineam redam duci poflc; lic neque ab A 
ad c.Et quia eadem ratione b & c in eodem 
funt plano:fit vt tria quxlibet punda in eo- 
dem femper exiftant plano. Ex quibus fti- 
perficies Triangula conflabitur : qualis cft 
ABC. Atque hxc efl rerum colligatio. Hic enim binarius ter- 
narium : ternarius quaternarium, immd St fenarium includit: 
quum vnumquodque pundorum vice duorum fit. Quartum 
autem pundum erit feptimum & aduentitium. Atque ideo ad . 
fiiperficiem conflandam, quarto pundo non cftopus,qudd 
Senarius fit numerus perfedus. 

Kaf wn^vuvJtu ri outn}^( io-’ 

. X Redam lineam carminatam in continuum re> 
dum^ producere. 

Inter Qt^titates non datur tara magna , quin ma;or dari 
A B *■ polbt : neque tam parua, quin minor. Re- 
■ tiam itaque a b ad piidum c produci pof^ 

■ fc 
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LIBER .1. 
ic nemo ni indocilis inficiabitur. 

Ket/ 7 ra»v «tj xvx^cv 

3 Omni centro & interuallo Cir- 
culum delcribere. 

Superficies plana in ambitum extendi 
infinite poteft : ficut ab omni punfto in o- 
tnne pun^um rc£la linea duci : quo fit vc 
Circulus omni intetuallo deferibi pofle co- 

cedatur. 

K(4 mtmf of opd-a} ^/of fiat. 

4 Omnes angulos rectos inter fe xcjuates cife. 

Hzc confiat ex decima Definitione. 
Redius enim angulus , fit quum re^a li- 
nea in re£iam lineam ad perpendiculum 
cadit; hoc eft, aequaliter ipfi fuperfiat. Id - 
vero ex Circuli centro cuidentifiime ap- 
paret- Vt ex A B c D, qui duabus Diame- 
tris fe in E centro fecantibus diuiditur in 
quadrantes , qui quatuor angulos- qtii ad 
s,fubtendunt aequales, quia redos. , ,i 

- Keif ea» fC6^a fu7ir^>*au> faf carif, ^ r« «le- 

ra utptt yatiof iJ'vo op6w i^arotete mt » , a} J^iJo aSmtf 

aCd^eiitl f >3-’ cht fi^t obfAmaouMTOj t(p a /uepn fiaiv of J'J» 

e/>-3’<5» eA^ayeve? ^lOf. 

5 Quum ih duas redas Tineas reda Tinea incidens, 

interiores & in eadem parte angulos duobus redis mi 
nores fecerit : rltdas lineas produdas tandem concur- 
rere ad eam partem in ‘qua anguli duobus redis mi^ 
nores exiftunt. i , 

Vt fi in redas lineaSA B & c d , reda iticidens b f , & fccans- 
Jpfas in pundisG&M, duos angulos interiores BG h&dhg fi- 
mul fumptos fecerit duobus redis minores: ipfs redz lineae 
A B & c n concurrent versus duo pudaB^c o.Sieoim ponatur 

c B G. 
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& 8 G perpendicularis ipfi s f : Sciiiccc 

il anguli (jui ad g , reAi : (ic autem d H c 
minor redorerie b h inclinata fuper ef 
versus E : Atque ob id , angulus d h e 
minor angulo o h f , ex conuerlione 
decimae Definitionis : ficq; minor re- 
fto : quoniam fi efiecxqualis, vterque eflet reaus,pcr eandem 
Dcfinitioncmxujus contrarium hic ponimus. Igitur ob incli- 
nationem, ipfit c o produda tandem conueniec cum a b : idq; 
ob camcaulam > quod duo anguli bg h 8c o h c , duobus rc^is 
lunt minores. 

Hoc tamen Poftulatum inter Definitiones reponi pote- 
rat. Exponit enim lineas non Parallelos, ficut decima Defini- 
tio Parallelos. Ad hxc , quum in fpcciem Theorematis cnun- 
ciarecur , nos in Poftulatum redegimus. ' 



. , ANIMI NOTIONES- 

^ I 

I C^ae eidem funt xqualia , & inter fe fune «qua- 
lia., 

Kcq iaritreif rat?i0 Im- 

. ^2. Et (I «qualibus «qualia addantur » tota erunt «- 
(qualia. 

fcu aTn imv 'im 'iau. 

3 Et n ab «qualibus «qualia auferamur, qu« re- 
linquuntur erunt «qualia. 

Kd| lof (U<8s<( <9s TO oAtf 

4 Et fi itt«qualibus «qualia adjiciantur, tota ^unt 
inxqualia. 

Kct) ai'iaan APrni attm. 

5 Et fi ab in«qualibus «qualia auferantur ,‘reliqua 

erunt inxqualia. ■ . . . - i / 

^ - 6 Qu« 
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6 Quae cjunjcm duplicia funt , inter fe iunc aei^ua- 
lia. 

Kdj t»i 5 wunfiuim, 

7 Ec qux ejufdem fune dimidium , inter Cc fune x- 
qualia. 

Ka{ rai^ttffj^ov^ f7l’ /<nx 

8 Qux inter le ipla conueniunt> & inter fe fune x- 
qualia. 

Kof rh ixor n 

<> T otum cll fua parte majus. 

,K«f / vo ^6eietit jiutiori 

10 Dux re£lx linex Superficiem non concludunt. 

Hxc vero Axiomata per fe fic manifefta iunr>vt nulla often- 
fione indigeant. Horum tamen vltimom quidam in ordine 
Poftulatorum pofuerunt: neque omnino abfqi ratione. Nam 
& Poihilari nacumm lapit : & ad definitionem Redar Lineae 
cenlequicur^vc /am anti m<mnimos. Sedin hocnohinfifte* 
mus. Vtrobique enim Ptiacipij notifiimi vim habet. 

De H^fothefi,D*momHrMie»€t Pr$biemMtey& 
Thetremtue^. . 

\ Y pothefis } quantum huc attinet > eft fubjedio , lei» 
ifundamentum ratiocihationis.Hanc reexiftere non 
Uft nece£hriom : probabilem elfe fiuis eft : carnei le^ 
! gem duntaxat habet > ne quid abfurdi importet. Vc 
quum conuenerit Figuram Figurx elle zqualem,aut majo** 
rem «atque ex hoc deducatur argumentatio: ea aequalitas aut 
inxqualitas, Hypothefis eft : A quadilcedcte,conftante argu> 
mentatione « non licet. Demonftrationem vero appellant 
Dialedici, Syllogifinum qui faciat feire: nemp^quiex proba^ 
tiffimis concludat. Atque hzc i Geometria ottum habet. Im- 
m6 omnis, qux ad vetum perducit, probatio. Geometrica eft; 
' Vt veriifim^ diftum fit , neminem feire verum a &llb difti»- 
guere , cui Euclides non luerit famiUaris. Quod fiquis atten> 
tius Icilcitabitur , cur in dcmoafttandis Propofitienibus non 

c a cluo 
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elucear forma Syllogifmi , fed tantum concita quardam mem- 
bra Syllogifmorura appareant : is fic habeat , prxter dignita- 
tem clfe , qux in feboiis docentur , ea , quum in rem prxten- 
tem ventum fit, ex prxlcriptis formulis obferuare- Neque e- 
nim Orator , quum ad forum accedit , qux a Rhetore excepit 
didata, in digitis collocat : immo id agit , vt quum prxcepto> 
rbm maxime meminit , nihil minus quam Rhetoricen cogi- 
tare videatur. Sic in opere Geometrico, quum nil aliud (pede- 
mus , quam vt (copum exquifite aflequamur , Syllogifmi figu- 
ram omnino difilmulamus. Qua: tamen fi exigatur , e proba- 
tionibus Geometricis ad viuum exprimitur-Sed nos ea re(cca- 
miis, qux repetita non modo txdium, fcd etiam obfcuriratcm 
parerent. Quod inter Dcmonftrationes facile perfpicicntqui 
judicio prxditi erunt. Demonftrationum autem conclufiones, 
funt Problemata & Theoremata. 

Problemata , ortus Figurarum comprehendunt , fcdiones,^ 
additamenta: caq> omnia in arte , qux Scienda proponuntur. 
Atque , vt , in Philoibphia , Probieraaia dicuntur dubia qux-. 
<^m , qux nobis examinanda & foluenda proponimus : fic in 
Geometricis, Problemata vocamus conftrudiones ex ade de- 
promptas : a quibus fpcculationes oriuntur , fcu Theoremata: 
nempe qux fadas Figuras comitantur, proprietates &affe- 
diones : quxqi fcientix ipfi inhxrent & ipiiun efficiunt. Nam 
in afiertione confidunt prxccptorum.ficut Problemata in con 
fiitutione Figuearura. Ad fummam , Problemata materiam 
quandam ptaxinq; artis referunt : Theoremata , formam, /ci- 
entixq: meditationem. £x vtrisque Euclides Elementa Geo- 
metrica contexuit, vt operi vicifiim fubfcruiebant, ordine qui- 
dem concinniori quam ante illum quifquam : licet neque Ar- 
chimedes, neque Ptolemxus , neque vllus antiquorum (e or- 
dini adrinxefit: nimirum quod inditutiones Geometricx tam 
integrx dari vix podiiit, quin aliquid defiderari, aut ruperelTe, ' 
aut conuenientiorem collocationem exigere videatur. 
Geometria enim perpetuam meditationis ma- 
teriam alit. Sed hxc in aliud tempus re- 
■ ponimus. Nunc Euclidem ex 

profeflb ducem (e- 
quemur. 

PROBL 
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PROBLEMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 

^ Hj J hd-tiotK , ^iyoM/w }eo- 

<9-A^£^ . , 

Supet daca re6ta linea» Triangulum 
-^|a:quilaterum confliicuerc. 

Triangulum ,auc aliam quamuis Figuram, 
fupcr data linea confticuere, eft ex ipfa linea vnum lacus Figu- 
rz facere. 

Sic daca linea , a b. Volo Hipcr a b conftitucre Triangulum 
zquilaterum. 

Centro quidem A,fpacio vero a b, delcribo Circulum bcde, 
per tertiam Petitionem: Rurfusq; centro b, Se eodem fpatio 
B a, delcribo alterum Circulum a e f c. Atque hi duo Circuli 

Ic mutuo fecabunt in duobus punctis, 
vt in E & c : quum vrriufque commu- 
^ nis fit Semidiameter ab. A duobus 
igicuC terminis A &B ,ad alteram in> 
terlc6i;ionum , vc ad c, duco a c & b o 
lineas, per primam Petitionem. Dico 
jam A b b Triangulum iuper 4 b linea confticutum , eilc zqui* 
lacerum. 

Quoniam enim a b& a c exeunt ^ centro a ad peripheriam 
bcde: erit, per Centri Se Circuit deHnicionem,A c ipii a b z> 
qualis. Rurfus , quoniam b a & b c exeunt ii centro b ad pcri> 
l^eriam a e f c : eric,per eandem Deiinicionem, b c eidem b a 
zqualis. Duz igitur a c & b c vni a b fune zquales : ob idq;,per 
primam anitni Notionem , tres a b , a c , & b c inter le funt z> 
quales. Quare a b c Triangulum fuper a b linea confticutum» 
cift zquilaterum : Quod faciendum fuir. 

P V L c H R b' Euclides primam ac iimpliciifimam Figura- 
rum cum vltima & capacilllma conjunxit: fciliccc Triangulum 
cum Circulo. Vtriufqucenim vfus immenlus : Trianguli , ob 
' . , , -C } fitnp 
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iinipIicitatem:Circuli,ob perfedionem.i^quilatcri vero dum> 
nxac meminit 1 quotf h*c Trianguli fpccics eadem fempcr fit 
&vniusmodi , ob laterum & angulorum squalitatem : Rcli* 
quas duas fpecies prstermifit, Ifofceles & Scalenum, infinita; 
enim eorum figurs. 

Id vnum tamen non omittam, Trianguli irofcelis longe 
maximum efic vfum. Nam quum in Geometricis omnia fere 
squalitate & redo probentur, duorum autem squalitas fiitis 
fit ad tertium quippiam demon(lrandum:quscumque Demo> 
ftrationes fiunt Trianguli squilateri adminiculo , es quoque 
per Ifoiccles abfoluuntur : Ifufceli vero redus angulus inefie ^ 
potefi , iCquilacero nunquam. Quumq; Triangula nil aliud 
fint, quam dimidis patres Quadrilaterorum : Ifofceles dimi- 
dium erit Quadrati , .^quilacerum vero minime , ied folius 
RhombL >£quilatetum quidem hoc habet priuilegij , quod 
tres ipfius anguli perpetuo fint squales : Ifofcelis nunquam, 
fcd duo tantum. Tres item anguli cujuflibei iCquilateri . tri- 
bus femper alterius i£quilateri fingulatim squales , quamuis 
fingula vnius latera , fiogulis alterius lateribus fint insqualia. 
Sedhscad dcmonllrationes parum confcrunt-Prscipuus igi- 
tur iCquilateri vfiis.ell in folidis : fed in fuperficiebus fere nul- 
lus, nifi forte ad Figuras Circulo inlcrlbendas , vbi etiamnum 
vt Ifolccles confideratur. Hac nos ratione indudi. Appendi- 
cem Campani non omifimus , quatenus Ifofceles Triangulum 
fuper data linea collocandum proponit. Scaleni vero pofitio^ 
nem, vt inutilem negleximus. 



SMf^cr itu» rtUm lintSy Ififielis 

Manente eadem i^quilatcri deferiptione , protrahatur li- 
nea A B data, donec vtrimqiM per- 
tingat peripherias Circulorum in 
pundis D & F. Tum centro a, ( pa- 
tio vero A F, deferibatur CircoluS- 
(F G H : rurfusq; centro B,^atto ve- 
r6a D , delcribatur alter Circulus 
z> G K : quorum vterque alterum 
&cabit in duobus pundis , vt in 6 
& H a non &CUS quam in fiiperiori 

defet 
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delcriptione^ A punAis iuquc a & c duco lineas a c & b c. 
Dico Triaogulutn a b c lupcr a b linea confiitucum , clTc ifo- 
&clcs. 

Quum enim A B & A D linex Cnt xquales , nempe nraque k 
centro ad periphertam t cademq: ratione « B a & b F xquales: 
cmnt dux A D & B F inter fe xquales ,pcr primam animi No- 
tionem Quapropter, addita communi a b, erunt, per iccun- 
dam Notionem, a f & b n xquales. Sed a c ipd a f xqualis : v- 
traque enim a cciicro ad peripheriam : quapropter & eadem 
A G ipd b o xqualis. Atqui B g ipfi b d eft xqualis, ex ipla Cen- 
' tri & Circuli definicione.Dux igitur a c & b g vni B D funt x- 
quales : ob idq^ inter (e xquales, per primam animi Notionem. 
Quare, quum vcraquc major Hc qua^n a b (major enim cft b o 
quim A b) : erit Triangulum a b g Kbiccles.Quod erat Scien- 
dum. 

PROBLEMA 1. PROPOSITIO II. 

7^cA>6frn nfjtsiay rn Jb^tivn tslu/ 

Ad datum punt^um , daex re^x Uaex xquam re- 
^m lineam ducere. 




lacus D A. Dico a f efle ipfi b c zqualem. 

Duae enim c b & c e funi aequales : quum fit veraque a cen- 
tro ad peripheriam. Duae item d e & d f, eadem ratione aequa- 
les. Sed D c & D A aequales , ex conftru£lionc : quum fint late- 
ra Trianguli v£quilateri : aut Ifofcelis fi placet. Si itaque aufe- 
rantur D c & D A aequales, ex o e & d f aequalibus:remanebuht, 
per tertiam animi Notionem, c e & a f aequales. Ac b c ipfi c b 
oftenia eft aequalis. Duae igitur b c & a f ipfi c e xquales : ob 
idq; tc inuicem xquales, per prirfiam animi Notionem. Qua- 
re ad pandum a> duda elt f. a ipfi b c xqualis. Quod erat fit- 
ciendum. 



PROBLEMA 3, PROPOSITIO III. 
aJo d£i’6««v ttiiam , t j t Jiriw <j6’ - 

Datis duabus reif^is lineis inxt^ualibus j a majori li- 
neam minori aequalem abfeindere. 

Sint dux linex A b & c d inxquales, quarum minor a b. Vo- 
lo ex c x> abfeindere partem ipfi a b xqualem. 

Ad pundum c duco e c ipfi ab x- 

A >—» qualem, per fecundam Propofitionem- 

Ac centro c , intcruallo vero c e , de- 
feribo Circulum E f,g : qui fecabit ma- 
9 jocem c o in aliquo pundo : St fccei in 
F. Dico c F ciTc xqualem ab. 

Eft enim fpfii xqualis linex c e. Sed 
& A b eidem c e xqualis. Quare , per 
primam Notionem, c f xqualis a b. Quod erat faciendum. 




THEOREMA r, PROPOSITIO llll. 



. Im ^vo‘^4^aTcUSvos^<ij^Tixi(t/lcn7i^^f^’lauCfXi/> 

. Wpoc («ptWpfie., ^ ¥ ygulem 'latw ¥ vao ^iaut dCinSir 

fj3i>ltu * id ¥ rii laltu t^Hy ty 7P T&tyct- 

^ tat» trait £ ai ^tnaoj yuvioi rdjf T^taraii ")f«'ta]( taa^ tan^ , 

... 0(ftnpayiip' at aiiauf <mX^pcu votfatmai. 

/ . ' ^ duo .Triangula duo lacera duobus lateribua se- 
>' ^alia habuerioc alterum alceri,& angulos binis xquis 
^ • ktcr 



lateribus coiite^tos s?quaiet:bafis^ <po<|u^ |yd6 aequa.' 
lis erit , ac reliqui anguli aequisjateribus contcntf mu^ 
tuo dequale&:,i;otqw (Jeoiquc Triangulum toti Trian- 

gulo^equale^Mo. .KJiri-: t,.o . /;• ... V:,.p 

' 'Sfot du<kTrrangiiia S'Vyqtioctitir'yn*»s ciuo latena 

fiht zqualia duobus lareribus ake^ius r-felticet Jflftus'A s aequale: 
lateri D B: & latus a c lateii d f : (it^; angulus a iquaiis angulo 
o. Dico bafin B c bafi E F elTe squalem; Angulum item b an» 
guiot , & anguium c angulo F :ac totum Triangulum coti 
Triangulo squale. -t . 'y j?, ^ i 

' ‘ ‘ p' ' Superponam tfum^nlum ABIC, tn‘3- 
' /[ gulo oE f: vtang»luS A Cadaf&peFan- 
/ gurlum Oylatusqi ABfupa? laruso B ,& 
c fiiperoF- Ericq; , |A;r odauam a«i- 
^ miNotionem,vt necanguii nec latera 
ftfe excedant. Cadent namque duo pun^a b & c :^per 4«o s 
itr. SicqiHneaBc^fuperlinram I f cadens ,-eiilt ipfi squalist 
atqutrea ratione angulus s xquidis angulo e',& angulus^ an<« 
gulo F i derotuth trian^lum'toti triangulo ttqiiaie ; quum in.* 
ter ie fic conucniant-Nam fi noU congruat linea b c cum line» 
1 F, congruentibusqumd^s b-5^ c ipfis t icr pundis s fed cadat 
in^ratnangiilum; Vtlineas c Ptauc extra; vt Unea b h f: dus U:. 
nes ciaudcnrru]ierfi^em';cdntra vttimam anlitii Motlonemf 
^^are duo triangula ab cAe nE F omni ex patee ititer 
qualia. Q^bod fuit (S^onftrandum . ■ ; 

■ Hdc cftivulgataotbdifuin Interpretum' Demonfif«clo',fil 
mod6 hax Derhohfiratro dicf debeaf:Nam^<linearUfn-figum. 
rimiqi ru^etpdfirio^ikes in probationem recipiamus t tota fer^ 
Gepnierita hujulfinpdi applicationibus etit refirrra : vix^> vUa 
occurret Prop6l9i^i&,’qusdiac ratione non poflit probari. Se- 
eufidli‘enim )ani')H82 ac tertia , quas modo demonflrauimus, 
fic probari poterant. ^Ham fi ad datum pundum ^iinea dats 
libes y^alls ducenda fit : iilico tranfiati linea ad ipfuro pun- 
dum^ abfolurum erit negotium : Applicatio vero.quamuis fii- 
pCTpofitifonc fit tolbrabindr, ‘tamen in (Sebibetria repudiator: 
immoi be lificamqiiidl ifaniportarcHcit ,'vticcundum rpfit^ 
tiUignitudintm> Circulum d^nbam os : quiit prifis squalis lU 

d nca 
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nca dUidd (Ir. Atioquiirccunda prbrfus vacarcc. Tum (i x(najo> 
ti liiica, minor (it abfcindcnda; quid aliud qu^m majori mino- 
rem ilipcrponcmus,vr quod fupcrat rcfcccmus? Sed hoc quam 
(it a Geometria: dignitate ^ilicnom ircorum jiidicio-rclrnquo* 
qui Demondrationis vim & energiam animo c6cipiu|it.'Qui<^ 
ergo huc.adercmus i vc. Euclidem,^ t>eptehcn(ioi|c vindice* 
mus^Ncqi^enim cx tam paucis, quas ha^cnus pra;mi(ic,Propo(i 
tionibus.huc Theorema conhrmari po(Tc videtur. Huic obje- 
^ationi,meo judicio, (Ic occurri poterit :vc dicamusi,boc 
T heurema per. (e clarum c(lc, neqi probatione egere : (ed Det> 
hnitionis cujufdam loco habendum c(l'e. Nam quum dc tcali- 
qbatfcrmonem inilituimiis^e^Jiobis tacite per definitionem 
Tubic in arbimuQuNon en>m duasxngulos atquales eife cogita- 
bo, nifi quid fit xquales-edt'* angulos concipiam. Q^od rcipi- 
ciens Euclides, angulorum squalitatem proponere, atque ea- 
dem opera definire voluit: vt hoc Theorema pro Definitione 
haberemus. Nemo enim figm^ca^tius explicabit; ^gulorun^ 
squal^uatiem, qj^am fi dixerifduos angulos squales fieri, quum 
duo latera vmioi, angulum corttincqtia, duobus altcfum apgii- 
Lum concinenti bti« fiitnt.zqualia , baTcs , quar' latita coniic-, 
diunt, squales. Confiat enim angulum tanium^clTc, quanta cfi 
duarum linearum ipfum continentium apertio , (eu didudtio: 
hanc Vero tanta/n o(Tc,quanta eft ba|lsdv>c cfi,linca,ipfas coa- 
ncdlcnSk Atque^vt clare diegm, cantus cl^angi||us b a c, quan- 
ta cft rcmoUo.dyiesA.c.ab iplaA B^tanta verO cfifiqitpr rcmo>* 
tio , quantam exhibet lin^Bje. ^ Hoc aptem indrofcelibus cfi 
euidentius. bine enim duol(o(celia a B c & o e F:quOrum vnius 
djjo latera a b &: a c duobus o £ bc o f alterius fine squalia: an* 

julus^^f jangu(q. d ..\ Ac 

^ umfiistd^cantur duo Or 
culi :.Rtjor (ecuodum a b, 
ai^r iccundum D b (pa- 
rium. Horum pri/ajr,raani- 
fefib tranfibit per b&c: 
alter vero per t puh^a : quum ^,A c,, itemq; d e '& e.e 
fini squalia, & a ccntfp ytrjmqup, exeuntia. '4, tqu|^,cXj4^^ 
tionc sqpalium^igulp£umV’crpQt^ 8 ce jf squalas. An- 

ti ' ' . . ^ i 
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gulorum enitn tnagoitudo defignacurex arcubus Circuioruni, 
qui per extremas lineas, qux angulos concioent, tranftunt. Ac 
conuerfo modo ,^xquales anguli ,.s^tquo.xqualibus lincascom- 
piehenfirzqualcs G^cendunt pcrtpbertas.)Qutt cnttn aequalia 
fint fpatia b o & E E.,ea 2quaiibus ro<^is Jiofiis claudi dportcf> 
proptercaqu6dres61alibea,efta purti^lctad puo<^um via-bn» 
uiflima.Atquediaud dilfimili judicio, ex lateram^ratione & ba> 
Guin, quanta Gc angulorum. magnitudo xflimabimus- Cur er- 
go Euclidcxhoc inter Theoremata repofuic, non inrer Princi- 

? iapraemiGt^Ntmitufn,quum Ipecicm quodammodo mixtam 
rincipij Theoremati&prx fe ferret : Principi/, quod in c6. 
muni animi judiciocorififtercf: Theorematis, quod (pcciatim 
triangula triangulis comparanda proponeret; maluit Euclides 
tnter T hcoremata referre; prxfertim quum mulca haberet ca> 
pita, Principium vetoGmplex ac velut nudum efle debear. Ex 
hoc prxtetea axiomate , tanquam ex locupletiflimo Demon- 
ftrationum themate, mult; Propofitiboes cdnrfetpn debebant, 
ciufdcnir prope fecilicaita & jadicii:quas,quamqaam erantjso- 
tUTimx^ inter Pcinoipiia abnunmrari mon cbmieniebar. Pauci» 
cnkinPrincipiis Geomettiaha oonrencam efle oportebat : im- 
mo multa Principia coxrfultd fupprirauniur , ne fit, dnerofe 
multitudo: vt etiam qux exprimuntur , tantam ad exemplum 
exprimi videaotu^. hifec accedit, quod primum Theorema fit- 
cile, perfpicuunu ac obuyutn efle debebax , prb Geome-i 
tcixlege, qux expatuis humilibosq; initife. k>pragzeGrusau>^ 
rabifesfefe extolli .h ' i .1 • 1 -';i. . ••n .i.o ua- :*t 'i .• 

Hujus itaque Propofi$:ionU. veritatem notnaliande quam ^ 
communi judicio petemus : cogitabimus^; Figuras Figuris for 
perpbo«re,Mochan}t:pro quippiamcflcuntciligerexcrd^id de- 
mum efle Mathematicum.- km tero , quum^rrteonfeiTosa 
duo^triangula inuicom efle xquilatera,ipfii quoque ititer fe»i 
qisalia fiitcrjie(i|,qe£cfliuiutil.EtCDim nulla euidensiori fpcdei 
xqnalicas Figurarum dignojlcitnr, quam ex lacerum xqualita- 
le: quamquam Circulorum xqualitas ex diametris definitur; 
fed non aliam ob caulam,quam quod linea obliqua fui copiam 
adeo aperte Abn fadk Vt tefla ; Cujus mcnfiirjlm facile ca'pi- 
musyaeper cam,ehliquaru|n incet fe comparationem fiteimus- 
^ At flhatcfepjctppfluo ^quafajjone admiuendafit 
. - , , d. a tah 
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rabiKor lanc' fiicric hoc qui fequiur modo; • j u ’ : 

^^nencc duorum triangulonim a b c & o b v conditione» 
continaabo « D vique ad c pundum, per primam Pccidonemi 
8f ponam^o Q xquaiem"A B^r fecunaam PropofidonCm, At- 
qaentideth cOntiauata ro^ponato pH squalem a c.. Tum fin 
per putreo d» ducam duos Circulos ; alterum /patio d g ,altc« 
rum fpatio d h.' Quorum prior nontfefto tranuc per puudum 
.7-s • > J i B, quum GncD E^eoexqua- 

Ics : alter vero per punwlum 
•//T ' \ > /^\\‘ ob eandem rationdn. laiq 
'I (' : \\ i fuindo D duco lineam redJ 

' l- ‘/ r ° **1 * ponduroiquxomnl-. 

*' // notranfibitfijper OB. Namfi 
extrji tranfeat , vt o m l aut 
: ‘ o K L : dux re^x linex con* 

cludcot ruperGaem^concravltimam animi Notionem. Itidem 
^ eodem D punilo» ducam lineam PK :qux etiam officietur 
cadem ctsmJinoaoF, Ac demum linea Ex duda efficietur ea* 
dem cumiinca B V. lam vero-mani^utneft lineam o teGk x* 
qualem linex o c» ac propterea ipG a B , ex cofnilrudione & 
nimi Notione : lineam quoque n k ede xqualcm d h > /eu a c: 
atque angulum e ox c/Te xqtKiiem angulo e d f , immo con* 
dem :ao prdptarea xqualcm angulo B a c /patiuroq; compre* 
heaTum a lineis d l,& d k,c/& omnino xquale fpatio compre* 
henffidlineis AB.flCA c. Aerpatium loxclaudituflineax* 
quali,immd eadem cum linea e f. Et /patiumigitur B a c clau- 
detur Unca xquali ipG b f linear. ' <^ure xqualis e f ipfi E c. 
Quod erat demondrandum. - 

Hinc parent reliqua Theorematis capita : nempe rditpio-; 
nun angulorum inter /c,& duorum triangulorum xqualitas. 
Ncquecft qupd contendat quis, eandemc/fe vtrobique ratio* 
nem applicationis triangulorum. Aliuctnanque eft. Triangula 
ttan/poncre, qnim per Gmile & xquale demonftrare.Ptobatio 
enim hxc vltiraa e Circuli pendet officio. > 

V , '. THEOREMA a,.; PRO iV* c -o’’!.] 

• -T&» «0b0KfA^ ctf tS 

AJiAtfff 
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ni'u< ) i: . . .'j i li 

Ifofcelium Triangulorum qui ad bafin (urirangu- 
lij inter fe funt xquales : Et produdis squalibus lineis, 
qui fub, baii Eme anguIi,ioter ^ quoque fune squales, 

• • r.r ili <r b ' • . . n:; i .. ,i r. . 

. Sic criaagnlujn a j» c, cujus duo lacera a ■ 6c^ e, fine squar' 
lia. Dico anguluiu a ■ e «qualem efie angulo A| e b : Ec fi pror 
crahancur a b & a c,vc ad r> & b pun^ : angulum d b e xqua« 
lem efie angulo e e b. 

Ponam, |>er tertiam Propofitionem, lineam a o «qualem li< 
nez A E : dudisq; o e & e b , inccUigam.duo,tria|igMlsa, a b e 
ACO- Ec quoniam duo latera a b & a e trianguli a b e, fune x - 
qualia duobus lateribus a e de a'd trianguli a c d :'&angulus a 
verique communis : erit, per antecedentem, bafisB E, bafi C o 
^ «qualis angulus e angulo n, an-)- 
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fica, meo judicio facilior. Triangulorum enim z^tialitas &{e 
euid^ntiorem ^hibet. , - ..Vt. ;■ ‘ I 

Hic etiam obiter monebinius, handPropoutionetn in cd^ 
ihiini judicio poiltam efle, vt fuperiorem.Narn fi duQ triangol 
la pro ynoifltclit^ivnus; (Hlicec tnbn^lftnh a b e^j-cbjtn 
A c:& triangulum a c b, cujus bafis a b : quum duo latera ab Se 
B-c .Vfifbs', fint«qua1ia'4ttbbus -A c & a^ 

^alis bafi A b : crit , ex definitione a^qba1l^lm an'gui6rum , feti 
^rantecedentem» a b c angulus, tequdis a c^b angulo ^Quod 
eft prius. Tum , cx pofteriori noilra confiru^one > de duoJ 
bus angulis 8^ b¥o idem iHc' judicium^ ;^udid'probatz 

fuermt bafet d aquales, • ■ ■ ^ . 7 . . n 

j- :»i A . '’<)(. in i a '.'i 0 a j 1. m i <>»':> ■ ''[\o : .t i i i 0 

^ ... ...TJ^EOREMAj. ,RRqiJO,§lTIp,,>^I. 

u £aa rethiiH «j <T</d yaiMf /oo/ Zai, £ «j um rat "iatif 

ticu vx^Hntaaf orAdfipo^, iatif ei/^tAof( tnr^. 

.i Cujufcumque Trianguli duo anguli aequales l^e. 
rim, duo quoque lateri, illos angulos fubtciidentia.x- 

- 4 ,’* : A' M-i!.) Ji;-‘ i.i , « .i > ® 

duaiia erunt. , v 

4 . .. •. r 7 f 7 H i.:;\ !C v 

HteecA^Copuer^ prioris pitttis antecedetis Propofitionis. 
Sit uiangulumA ac, cujus duo ao^li B & c fintxqualcs. Di- 

ao latus A B.cflczquiile lateri AC, r 

’^ii!a; .Nam/t;saqual»a;iMP^fintnq»jusfo 

r 1 > »A':ni - ;.qeiiip(04jt: a quo<refc«»dat«r_j>,az^i^ 

a 7 -j A Ci,|*ejt tertii Pr0ppfi|iftn«»:,Mt,(}Wiiioq 

, arianguJfiA.c » b q., fi quoniam duo Ja-. 
^ cera ob & bc, trjanguli DBCjfitnriequalia 
' duobus latefibua A c Sc c b, trianguli a c b ; fit 
angulus B zqualis angulo c toti, ex hyi^ibefi : erit i.pprquarrf 
bafis B & angulusp c B angulo a b q z- 

qiiaiis. Quare^quum angulus . ac b, angulo, abc fit pofituszH 
qualis t erit„pcr priunara animi Notionem ,^gulus n.c Byan- 
gulo, A c B zqualis, pars toti ; quod elfc non poteft. 

. A«i I M A i>v B R T E N o V M , Conuerias Propefitionum in 
wiaerrum cfie vf ras, ficut & Principiorum. Quum enitadici- 
muK Qu(t fuiat vyi zqualja,inter fe funi zquaJia:fimulcogn97 
iefinus vn^m q^^iana fiicrii duobus.zquak ^ .duo. in? 







ICC 
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ter Cc zqualja efle : Ec, Si duo reliqua xqualia/Mcriat y & par-, 
CCS ab vtraque ablatz zquales : cqta quoq> ^uilFc jtqua- 

ljat-:Horu[n>iraque CqlUlc^(^s/oti9^it(£^lC%lcs vc nuciilimas: 
Propoficionqiq jterQ cxpredljt yqu^d; ipini^ fimpliccs clTcnCi 
nequoinag^ per ^oo£2>quap),Pii^^^4p^ : Deindc^^ qu6d 
ijkoo.ilarini ad.^^,Pjrc^i^ f;on/^'qucreq^q, vt ad Principia 
fitap ;.& oonnuqquaoa excernis pcobacionibus egerenc , vc in 
(j;queoiibuspairiqa.Q/(xurrex..i ^ 

‘ TrtEOREMA V.' P^tft»b'Jlr¥ip_yiL . 

(f ' f. I • ^ r ■ f. V J'l,XiVa V/i P i r/ • ~ ^ 

.pEm f ivr»f 

Si a duomjs purui^is lineam cerinmantibqs Huaj U- 



V&aque.fiii’cbnterniina:,i^qga^^ . 

,1». — Xi * ^ n A..xfY^)i^ '■: T.y* ... > ( r -fit v in-ij» «»(\ 

Sic linea A B, a cujus ccrmltUa a &B>cl;eant duitUBeae AiC IKi 
ic qpnpurreqcds actputldum cj Djdo dbas ali^^tToAiySi.vii^lA o 
& B iirdem pungis a & b: &^fdcaQ,dcin pattcn;)|cduc| no^ 
poilc,'qua; duabusA c &b c vcraqueiuz-conccrinioiE «qiiates 
Lt :Ycite-Ain^l5aA^c.& -?-'* •* p^' f; 

Quod fi fieri pofiic , cum concurrenc a o & b d intra ctOaftt^ 
y 3 A gHlMib A b p , auc cxfra;( neqirqcqj^p in a c 
, auc Bc concurrcnc: cilcc namque pars cori 
zqualis, ) . Si ergo coi>curranc e^tra ci^angu- 
^lpot.,>‘AUC altpra illarum fccabic triangulum, 
KiiW'- AUC^ncutra. E^i^cec priiis altera , ncmpcA n, 
ifrTjfTTniTa j tbangi^li latus b p:& conn^illitur c o: yt duo 

HPF W^ngB^A.c,9:«^AC D. / , \ 

. , £|l qupniarqi^iapgplfA ^ B->duo Utcia a c-& a d fiific zqua'<< 
lU : eritjanguiu^ /yj9,n,«<^alis angulo. |S n,c,j^r^qi^t^m Ao^ 
pofitiopera. l;«;jdppi ,quip Cf^ngpUl; c n ,.3up latera B,c.^p ^ 
fune z^^,^:;,c£^j^cdHqa 9 gulU,c 
fPgulus^ 





;n .b 
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quatt. Erfc igtcuf pars major toto : C^od fieri non'poteft. 

Si yero ncotr^tiectteritltriangulumxonncftam o c : & pro^’ 

^ ducam BC&Ebads &ppiin^,vtdaofitic'> ' 

"I'' \ -‘'‘^‘angulfBCD&FDCifubbafi CE>.‘' 

^ Et quoniam duo latera a ad triang;u-‘ 

’ <lf AC D;'fiintarqualta:e'runt anguli' A'CD iC' 

^ 'A D c, per quintam Propofittonem, aequales J 
Rurfus , quia duo' latera b c & a d trianguli* 

^ BC p I funt zqualia : crmit duo .anguli e c o 
F D c fqb bafi , xquales , per alteram par> 
cem ejuiUem. ^^*a ergo angulus e c o minor eft angulo aco: 
erir angulus f d c minor angulo a d c, totum parte. In idemr 
abfiirdum inrrudetut, fiquis a o & b d drxetit conueoirc intra 
crianguluin. " ' ■ ' > • ). i( 

i'.;. 'i'": * .*• 

, JHEOREMA t, PROPOSITIO VIII. 

teu 4 vo fijmarcu c vo <mAAjpe^ rJv<n vAdupaiQ 

**X^ b KSH rS lalui ''iy ¥ 'ialui 

- *• -'i /. ... - :t<' 

c ^Si diio Triangula dup latera ducibus lateribus muX' 
CUo'£q'uaIia habuerint, & bafin bafi squalem : angtiloi' 
quoque lUis xqms ratcfibus ^fomem9S,^^^es w.be< 

UUK. ?ivjni a a t: ‘i :r.ji; . in j ui. . , !iiu>q Lo :0 

p $int dUd^riibgula a b c & b ■ F i' fitqilatiiS a c xquale late* 
rib P,'fltB*ic ixqualeB‘r: bafisq:'AB arqualis-bafi d e. Dico an* 
gnhini c die an^iialdm Ingulo h 8e angulum a angulo o, & an- 

f gulum B angulo e. 

Supetpofira enim bafi 
'a b'!|^' d e bafi^, neutra 
exbedet alterdnrf‘^utti 
l•flrit’xqualei.®'T^m«^'fi an- . 
guhn*d conuentteum angulo V i erit totum triangulum toti 
trian^lo xqua1e,& reliqui anguli reliquis angulis xquales, per 
^ualrtarh Propdfitionem : quum finr duo latera a c'&Bit:duo- • 
bliSDir"®: t F xquafia!.'* ’Si'tc'rd'^unft(itn(t 'ndh cadat fuper f 
puiiduih^red‘ cadat cr^i-a : tonc'^ duobiis pondlis d & e , dtnil 
Kncjr fittWltesiiL d & i( c,'coh'c&rrchr!fitrtu^, b V& ^ 'fad 
•■•'•V ■ dem 



, Ulf. 




n , si'4 li.q i. nr> i 
• G iJi i<;; i 'X 





Digiiized by Googl( 



‘LIBERI. }3 

dem partem, bin7 fuis conterminis erunt xqiiales : Quod per 
antecedentem Heri non poteft. 

Hanc dcmondrandi rationem in quarta hujus abunde refa* 
tauimus. Quare hxc PropoHtio tamquam per k nota haben- 
da cft.Quis enim negauerit duas SupecHcicsciTexqualeSjqua- 
nim latera & quantitate & numero funt xqualia ? Vcl ea de- 
raonftrabimus ratione quam illic tradidimus. 

PROBLEMA 4, PROPOSITIO IX. 

TltV€fb^WM yDvia» ■ 

Dacum angulum bifariam diuiderc. 




Sit datus angulus a b c , quem oportet in duo jrqualta diui- 
dere. Lineam a ib notabo pundlo fortuito z> : &ex linea b c rc- 
fecabo,pcr tertiam Propolitionem.B e ipH b d xqualem:& con 
ne^am o e. Tum fuper o e conilituam, per primam PropoH- 
tionem , triangulum zquilaterum d b f 
ducam b f lineam. Hanc dico elTe qux diui- 
dit anguium b datum in duo xqualia : fcili- 
cet duos angulos qui ad b, cHc squales. In- 
telligo enim duo triangula o b f & e b f. Ec 
quoniam duo latera b o Br b f, trianguli bof^ 
funt squaiia duobus lateribus b e & B f , tri- 
anguli B E F : illiusqi baHs z> f, hujus baH £ f, squalis : erit , per 
antecedentem, angulus x> b r, angulo e b f squalis : Quod fis- 
cerc oportuit. • ' 

H A M c Dcmonftrationis formulam pene ad verbum ad- 
feribunt omnes : fed certe non fatis Hrmam.;Quid enim H ad- 
ucrfitfius contendat>vnum ex lateribus trianguli squilateri fu— 
per D £ conftituti cadere in alteram linea- 
rum A B aut c D : vt in fubjeda Figura trian- 
gulum COE fit squiia6:rum > Tunc non e- 
rit locus ducendslinesB F,propterea quod 
eifet eadem cum B c. Occurrendum iraque 
fuit huic dubio per quintam hujus , pofitis . 
D A & E c squalibus, duflaq; a e linea. Illic 
enim probatum cft, latera co & ce squaliacHcnon poffer 
'quum Hnt duo anguli c o e & c e o inxquales. Ac tum flabit 

c Dem 
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Demonftratio.’ . ^ . 

Sed &CX hac poftcriori conftruftionc , pulchra oftcndjtur 
ratio hujufcc Problematis demonftrandi. Quum enim du* li- 
neae a e &c d fursum duplae ad pun^a oppofita ofiEfefema- 
nifello fccent : fi ducatur Unca ab angulo dato B ad punftum 
interlectionis carucn,vt linea b f; hxc diuidet angulum ipfum 
induo aequalia. 

Nam, per ea qux jbidcm dcmonfiraca lunt,& ex quarta hu- 
jus : funt ambo triangula a D £ & e E D inter fc xquilatera & x- 
quiangula : propterea quod duo anguli a d E & e e d fiint , per 
fecundam partem quintx , xquales: & duo latcraAO & d E x- 
qualia duobus e E 8r e d : ob idq; duo anguli cdb&aed x- 
qualcs.Vnde, per fextam, duo latera d F & E F, trianguli D e f, 
xqualiai IntcUeftis itaque duobus triangulis b d F & B e F, pro- 
cedet Denronftratio vt in priori delcriptione. ' 

Sed & tota negotij hujus ratio e Circulo depromitur : hoc 
eft, ab xqualirate. Vtrum enim fuper Unca d e conftituatur 
triangulum iCquilatcrum an Ifofceles, nihil intereft : modo ad 
concurfum duorum laterum xqualium du- 
catur linea : qux hoc loco eft linea bf. 
j i • ^ -i ? t. PunCtum vero concurfus , hoc eft , pun- 

'^um-P.in' intcrleftione duorum. Circulo- 
• tum xqualium fitum erit : quorum centra 
i> & E:vt in poftrCmo Schemate : in quo du- 
'Cbs lineis n F & E f , conftabit Dcmonftra- 
* tio. Nam quum duo lateraB D K DF, trian- 
guli 'BD F, 'fine xqualla duobus B b^Kb f/trianguli b e F,bafisq; 
BPVtriqti&communiscerimc duo anguli qui ad b inter fe x- 
quales.Satis aurem efie vifum eft fi duorum Circulorum inter- 
ieCtibneraappingercmus:ficut & deinceps faciemus, compen- 
di} caufa. • - I- ; n r,. 

Ktc ctiarn animaduerres^ trianguli IfoCcelis vfum in Demo- 
jftrationibiis firtnibrem efie' quam ,/£quilateri. 

J > I r. - 

PROBLEMA PROPOSITIO X, 

tlui "nuSi. 

^ Datam recflam linekn terminatam in duo xqualia 
I . ^ ■ fcc 







Digilizcd by Googlc 




I 



Icfcare.' 



L I B ‘E R' L 

y • i 



1 { I 










'Aj i J U 



Sit data linea a b fecanda in duo zqualia. Super hanc con> 
iHtuo triangulum >£quilatcrum ( vel Ifofceles , in idem enim 
recidit) dtq; a b c. Cujus anguium c, pcc 
antecedentem, diuidoinduo aequalia , du^~ 
^ , ^a linea c d. Dico lineam ab bipartito di- 
uifani in pun<^o o. Inicllc6Us enim duobus 
triangulis A c D & bco: erunt duo latera 
' * A c & c D , trianguli a c D , xqualia duobus 
Bc 8; c D, triangulijc d;& angulus c vnius,zqualis angulo c 
alterius. Quare , per quartam , erit bai» a d zqualis b;^ o e: 
Quod erat Sciendum. 

H V I V s qiidqiuc Problematis compendium h Circula pen- 
det. PoHth enim centris ih a' &Bp6ndis, 
libctisqi interuallrs , led zqualibus : quz v- 
trimquead oppofiias interfeftiones diicc-^ 
tur linea, fecabit a aper xqualia . Qualis cft 
hoc loco Unea c b, qux in pundo i,iineai» 
A B xqualiter diuidit. Imelliguutur enim 
ducr A c & B c : vt fiant a e c ■ e e trian- 

gula inter (e xquilaicra. 

PROBLEMA- if, PROPOSITIO XI. 

Tm tMeiffp d/dnor ,'Vcn mfitiui ntk bffiac 

yn lat w« ' '* ' ‘t.r.; . ;! .. . i. ‘ 

Data retfia Iiriea,a pandio rn ca JacQ Imcam a<f peri 

1 . . .A.-’ * ' 

pendiculum erigere; 

« 

Sitdararc&k linea a b, & iii ea datum pundum c : I quo h? 
A X O iQca perpendicularis excitanda fit. Pono e b 
, frquaicm a c, pet tertiam:& fuper totam a b> 
cbndkuo, per primam, triangulum a b d i£- 
quilatcrum (vel irofccles,lemper'ihtclligo}’: 
Ecl^punAo C excito lineam c D. Hanc dico 
j ‘i. efieperpcndicularein ad pi»n61uro c. 
Quoniam enim duo triangula a c o & b c d , ex ipla con- 
iba^ione i fimt ibtet^ft xi^uiUtera', oftauam ,'itquian- 
’ ^ . c a gpl^ 



t i I. 
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guta;erunc duo tnguli qui ad c xquales, ac proptecea redi, per 
decimam Dcfinidonera. Quare , per eandem , linea c d per- 
pendicularis: Quod erat faciendum. 

Hic etiam fatis agnofeitur Circuli viiis, eadem omnino de- 
feripeione obferuata quam in fupcrioreexhibuimus.Illicenim 
anguli qui ad E,.fuerunc zquales : ac propterea redi. 

. PROBLEMA 7, PROPOSITIO XII. 

Etii t Jbd-eiaMi tu&Sa* »7r{efir , tfi CTifiteiH , o fti) 

hir cu/v;c, iJfiSxr otrytryHt- 

. Ad datam redam lineam interminatam , a pundo 
excra ipfam dato perpendicularem ducere. 

. Sic data linea interminata a B:,pundum veto excra ip&m 
datiim c : a quo ad ipfam a b iit ducenda perpendicularis. 

, Ponam centrum in pundo c , & dcicribam Circulum , qui 
cantus fit, vc iccet a b in duobus pundis,vc in o & e : Dudisqi 
. i, CD & CE, facio triangulum 

f.' *.ji> COE : Cujus angulum c diuidac in 

iT. ni/ii r, j duo zqualia, per nonam, linea erde- 

0 i i A I ( i> oiilla in D B latus , fecans ipfum in F 
, . ^ pundo. Hanc dico cfle perpendicu- 
larem fuper a b. Eritq; argumenta- 
tio eadem quz in antecedente. 
Quum enim duo lacera c d Sc c F,trianguli c d F,fint zqua- 
lia duobus lateribus c e & c f , crianguii c e f. , & angulus c v- 
nius xqualis angulo calterius ; erit ^ per quartam, baiis p f x- 
qualis baii e F:&‘duo anguli qui ad f xquales, ob idq; re^',‘per 
decimam Definitionem. Quare linea c F perpendicularis fu- 
per A B : Quod erat conflicutum. * , 

“ TrifeO-REMA 6. PROPOSITIO XIII. 

I j . V ^ 

Clg ai fv9»a i>!r’ fuSeim, ytna( ■vortt S‘uo opdzt;, ^ 

mv6p6ajfint(Wtltai-' , ^ 

Quum reda linea fu per redam (leceric: duos angu- 
los aut redos, aut duobus redis xquales efHciec. 

, R,eda enim linea ab flet fuper redam c n. Dico dups angu- 

’ - _ lo 
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LIBER I. 
los A B c & A B D, e(Te auc tedos, auc duobus re£lis zquales. 

Nam fi ip(A a b perpendicularis fuerit , iatis liquet angulos 
efie rei^Ios , per Conuctfionem dccimx Definitionis. Sinau- 
tem inclinet in liqiitero o : erigam fupcr cjd, per vndccimam, 
a pundo B perpendicularem b e. Ex qua jam firudura (atis pa- 
tet propoficio-Nam quum angulus a b c 
unto inajor fit angulo c B E redo quan- 
, tus eft angulus a b e : fitq» alter angulus 
A B o tanto minor angulo d b b itidem 
^ redo, quatusefi idem ipfe angulus abe: 
, ablato quod illi abudat, vt addatur quod 
huic deefi : fient duo anguli redi. 

Scilicet, angulo a Bqobtulb «auferatur angulus abe: 
manebitCBE redus. Tum fi idem abe addatur angulo o b a 
acuto:efficietur angulus o b e redus. Q^propter hic non o. 
pus efi alia argumentationis forral Eli enim ex iis quz intel- 
ledum turbare potius qu^m juuare poifit. Satis enim maniie- 
ftum eft,duos angulos, nempe a b c obtufum, & a b d acutura, 
zquale, immo vnum & idem «compledi i^tiuni cura duobus 
angulis c B^E &OBE redis. ^ 




. THEOREMA 7/ i PBtbrPOiSinO XIIIL ' 

Eof moti /vo «Ski 

rd auri fjiipn rau( yufiof efim ofQoff 1m( mitSm , iar* 

i. .(■■ 

Si ad aliquod vedbx lincz pttndbim duz re^x 
nex coierim, duo$^; 'angulos cum4p(a aut re£los , auc 
duobus redis xquales fecerim : ambx in continuum 
exunt & linea vna. , 

I 

Sit linea reda a b : ad 'cujus pundum b dux redx coeant, c b 
& D B:duoq; anguli c b a & o'B a, 'aut fint redi, auc duobus redis 
xquales- ' Dico ambas C B & B o fibi clTc in diredum : fcilicec, 
‘c D efle lineam vnam. ‘ ‘ ' • ' 

Si enim non fic linea vna , tunc c b continoata,verbi gratia, 
ad pundum e, craofibit fiipra b o,auc inhra. Ttanicat ergo fii> 
pra,fi fieri pulfit : vt fic c E Unca vna. 

; . c i 
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' , Quura itaque rcfta linea a i fbper 
reftam e e cadat : erunt, per antete- 
' dratem,duoanguli ABd&A B Ejduo- 
bQS redis zquales.-Kui^Ajs, quum duo 
^'angiili a’b e ii A'B'biint duobus redis 
atquales, per hypothe/in : erunt, per primam Notionem , duo 
anguli A B e & A B E, squales duoBirs angulis a b e & ABO.Com 
munis auferatur a b e ; relinquetur angulus a b e , per tertiam 
animi Notionem , angulo a b o xqualis , pars toti i Quod eft 
abfurdum. Eadem ratione probabitur e b protrada non cade- 
re infra b o.Eric igitur en linea vtiAtQuoa erat oftendendum. 

Sed (e primo ftatim intuitu (Ic ratiocinabimur; Duo anguli 
e B A & A B E funt pars duoruna d b a & A b i>. b B a & a b o 

fonr squales duobus rfcdis i per hypbthefin. Quare non 'c- 
runc duo e b a & a b i squales duobus redis , ne ^fit pars totr 
squalis. ' , • •' - f • * ’ i‘ - " • ‘ ‘ ' 

' „ . '■< il . . ' .;i( iliLUl- ■ ■ 

THEOREMA, 8, PROPOSITIO, XV.M 

♦ - i ■ > ' ‘ 

* GorcTt^ to-9^(4 xagoplvi jettiac 

Tieifiavat. .1 'J <i hi > •: i- 

Si te<da linea ire^lsimduitisainfecuetic/aiigulos fe-' 
Bionis oppolitos aequales efficiet.' . s.. . 

Sit reda linea a b, fecans redam o p in pundg 1 . Dico am 
gulum A E e , squalem clie angulo d e b : & 
^congidnm'^ X.ET; squaltao angUitoiA E o. 

f.! .‘^ccimamtertiam , 4uobu& redis funt s- 
^ quales rftemq; duo anguli e E b & D E B,duo- 
'jibuA redis squales : erunt , per primam No- 
' ’ ' 1 r A® D E B , squales 

dubbus^^^ B^St 0 E B. Ablato i^itqr cbmm^ e e Bjfupereruni, 
per ccFpajp NotibnemV^uo aj^ c & o' E b,' S quales. Si- 
militer probabuntur dub anguli a E b & ‘e £ b squales. 

Ex h^conicquitur illud, ^ 

-■ BMt Rne* rt£f£^ilee 0 jpi»tts^^i^tmUir opfftUs rrlhs fiteitM fi 
mm qu»tuorreQMdfM»Ui4 - '' ‘ ni f. : i. ■ j . 

^ Conu 
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Conuecf^ hujus decimaequincz adrcripfimus fn hzc ver- 
ba, ■ ' '•"> ■ 

S/ quatHor re£t* line* nh vnofnniioexenntes^ qnntuor nngulot 
fecerint ■, quorum bini oppojiti *qu*lesfierint :bin* *iue''f*ltne* 
inre^umjibieruntt&lineavn*. 

Situ quatuor lincz, Afi,AC>AD,&AE, exeuntes i pundo 
A, confticuentcs quatuor angulos ad ipfum a punAum : quo- 
rum angulus B A c fu zqualis angulo o a fi : & angulus b a o. 
angulo c A E. Dico Bt&cii effe duas tantum lineas : bde eil, 
duas B A & A E clTc libi in cotinuum, Si vnicam efficere lineam: 



duas itidem c a & a o vnicam, . ^ . \ 

Sin aliter : ppnacur.fi fieri poflir, b f linea 
. yf vna:& c c, itideio vna. ^Q^um itaqi re^a e a 

. .incidajinccrc^lamicruntduoanguliEAC 

. . & E A c , per decimamtertiam , duobus replis 

V. zquales. Q^umqi reda ga fuper redam e f 

incidat : erunt,percaqdem, duo anguli lA G 
, ' F A G , duobus, redis zquales. , Commun^ 

igitur apiaco e a c : erit per communem, fcpcendatn , anguluji 
p A CjZqualis ^ngulo f a c.,Se4 & ipie E, a 9 pp, litus fuit zquZf 
lis angujo b a d. Erit er^p b a o ipii f p c zqualis , pars toti: 
Quod elle non poteft. Idem omnino proueniet abliirdum , in 
quamcumque parccin promhantur linez. Q^are be vna eft 
jioea, &.CD vna : C^od ^u|t demonftrandum. . , ^ •, 

'»T>HEOR EM A -9.'i‘PfR0I»^5!TIO X¥L ^ » - 
'■ FIattoc T&cTcivH <ar cwCAiiildjBC, li citnc yoiiet 



>.- Omnis Triangulivno latere prxuiudiOiexcermriin- 
■^lus vftolibef interiori oppofiio major cft. 

P5 ,Sit TfiapgulumAJC.,<Ai*us bcuBA b protraliacur ad pun- 
dum o^iDico angulum o 9 c jmajoixm vttolibict angulorum 



ACB & BAC. , „ „ ' . .. ... 

, Diuidam'EC zqualiter,perdcicipiam'Propolinanrm, hi 
qWndQ fi : Sc cotinedam a fi 1 qiiam protrahfim ad pandum ti 
iSfipopanifi F zqualcm ipll A ec : d i;<^edamF i: 
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vcduofinr triangula AB c&FEB. ^ > 

Primum itaque oftendemus ipfum dbg angulum,majorem 
cfle angulo b c a interiori. • Quoniam enim duo latera a e & 
E c > trianguli a e c , fune zqualia duobus lateribus e f & e b, 
trianguli f e b : & angulus e vnius , per antecedentem , angulo 

E alterius squalis : erit , per quartam» 
angulus E B F ^'qualis angulo e c A.Sed 
angulus DBG major eft angulo e bf. 
Quare', per animi Notionem ,erit & 
major angulo e c A : Quod erat pro- 
bandum- 

Eadem ratione probabimus angu- 
lum G B o, majorem ellc angulo c a b: 
dtuiia (cilicet b a in duo ajqualia , in pun£io g , du£iaq; g g &: 
protracta ad pun6^um h, vt (Int g c & h g squales : ac demum 
connexa h B , Sf protrada in k pun^um. Intelligo enim duo 
triangula a c G Se c b h : Quorum latera a g Se c g , lateribus 
> G Se H G fime mutuo squalia : Se angulus g vnius , per ante- 
cedentem , angulo' c alteriiis squalis : Se , per quartam , angu- 
lus c b h , angulo 'g a c : Se , per anteceden tem , Se animi No- 
tionem', angulus b B iC eidem G a c squalis. At o b c major eft 
qulm D B X : Q^e & major quam c a c : Quod erat demon- 
firandum- ' ' 

Linea iliB proita^aeftadx; quoniam adhuc non conftat 
H B Se B F eife in direftutn : quamuis res ipfa fic habeat. Sed eft 
Matheina<ici>dubitatiopibus quibufcumqne occurrere. 

_ A L I T E B. Sit triangulum a B c ^ cujus latus a b protraha- 
tur ad punAum n. ' Dico anguium dbg majorem eile vtroii- 
bet angulorum b a c Se a g b. 

- . Quoniam enim dus Unes a g Se b c coeunt in punito c, Se 

cihipi^s inpidit a ?;•. erunt , per 
conuerfum modum quints Petitio- 
'nt5,duo anguli interiores Se ex eadem 
parce, icilicet A B g Se c a b, duobus re- 
dis minores.Scd anguli A b e Se 1 >bc, 

' per decimamrertiam , duobus redis 
fiim squalts.' Dad igictti ipfi a b c Se B c majores iunt duo- 
bus A B c Si B A c. : Quare; deqapto communi a a c,rellnquetor 

ang 
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-«ngulus D B c major angulo b a c. Eadem ratione, quum duat 
Unex B A & c A coeant in pundo a , & in eas reda incidat c b: 
• wunt duo anguli interiores a b c & a c b duobus redis mino- 
.ies. Sed a B c & o b c duobus redis funt xquales. Sunt igitur 
‘^uo anguli a b c & o B c duobus a b c & a c b majores. Quare, 
ablato communi a b c , fupererit vt angulus o b c major fu an- 
‘^lo A c B : Quod erat demonftrandum. 

^ THEOREMA 10, . P RO PO S ITI O XVII. 

'•fc ri((«7vt TetyuvH etj cTuo J' 1/0 op6m iAslarcvif «ot , wam /us- 

Bini anguli cujuflibct Trianguli , quomodocum- 
*^uc fumantur, duobus redtis iunc minores. 



" Poterat commode hoc Theorema cum antecedente con- 
nedi. Ilio enim cognito, flatim hoc notum cuaditcficut Eu- 
clides poftea fadturus eft in ea Propofitione qu-x cft ordine tri- 
■gefinu fecunda. Vtriufque enim par eft ratio & confccutio. 
^Sic Tiiangulum A b c. Dico binos ipfiiu, quomodocumque 
firmantur, argiilos minores efte duobus redis. . ^ 

' Procrado enim latere d b ad pundum d , quum angulus b 
exterior, fit, per antecedentem, major vtrolibct angulorum d 
& c : idem ipfc B exterior cum b interiori, fint, per decimam- 
ccrciam , duobus redis squales : erunt , per communem No- 
tionem , angulus A & angulus b inte- 
rior, duobus redis minores : fimilitcr- 
que angulus c & idem B interior, duo- 
bus redis minores: Quod erat demo- 
ftrandum. 

Sic igitur inftituetiir argumentatio. 
Angulus Ainterior cum angulo b exteriori eft squalis duobus s 
redis , per decimamtettiam : fed angulus a ( vt & angulus e) 
cum angulo b interiori , per antecedentem , minor eft duobus 
angulis b, interiori & exteriori. Eft ergo angulus a (vt angulus 
C ) cum angulo b interiori , minor duobus redis : Quod erat : 
tkmonftrandum. ^ . .. 

Sed & , fine antecedehns' adminiculo , argumentari poftu- 
mus perConuerfam quintxPetitionis,&fper dccimanitertiam . 
■ \ ‘ f‘ P*op' 




V - 
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Propondonetn : dcut in fupcriori fecimus. 

THEOREMA n, PROPOSITIO XVIII. 







■riavTOC re//«vflw « <a^Xdt.^ t!w /ufil^ovet yanM • j 

. Majus latus cujuflibec Trianguli, majorem fubten 



m 

V. i 




4ic angulum. 

Sic Triangulum a b c, cujus latus a c Hc majus latere a b.Di- 
co angulum a b c, majorem ciTe angulo b c a. _ 

£x latere a c majori abfeindam', per cerciam, a o xquale ipfi- 
ab: AcconncftaaiBD. .. 'j* 

Incclledis igitur duobus Triangulis ab pj 
& B c Djcrunc duo anguli a b o & a d B,Trian^ 
guli AB D, per quintam, inter le squales. Ac^ 
qui angulus a d B major cft , per dccimamlel 
5Lcam, angulo b c d interiori oppofito:Ob idq^ 
angulus A b D eode angulo b c d major. Qua- 
re & angulus a b c cocus , multo major iplb 
•8 C D angulo ; Quod erat oftendendum.' 

*' Quod (i latus a b ponatur majus latere b c : iisdem arg't> : 
mentis probabitur angulus c major angulo A:refc£lo ab ad 
'xqualiiatem b c. Ac m fumma , binorum quorumcumque la- 
terum comparatio iifdem rationibus nitetur , refcilTo fempef 
majore ad zqualitarem minoris. 

THEOREMA 11, PROPOSITIO XIX. 

. vvH Jtto rtuu ftei^ov» yuvitu h i/ <wA<j6esi yjoo%,^i' , . 

Major angulus cujudibcc Trianguli , majori etiam ^ 
Lateri opponitur. 

Sic Triangulum a bc, cujus angulus b major fic angulo c. 
Dico latus a c majus efle latere a b. ' 
Primum enim xquale elfe non poteft larus ‘ 
A c lateri a b : ElTet enim, per quintam , angu- 
lus Bxqualis angulo c,contra hypotheiln-Mi- • 
nus etiam non erit : Minor enim ellec angu- 
lus b angulo c , per antecedentem, contra hy- 
pocheiin. Hoc Theorema annelli poterat fu- 




periori. 



.THEOR 
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THEOREMA ij, PROPOSITIO XX. 

^ n<tm< r&efav» aj <Tt/o eioj j mriit pA- 

^^^uCeufO/uSfKti. 

■ ^ Duo iatera cujuflibet Trianguli relicjuo funt majo- 
'ra, quomodocumque fumpta. 

> ' Sit Triangulum a b c.Dico duo latera a b & a c fimul fum- 

pta, rcli(juo B c eflc majora. 

Protraham B A ad pun^um d,& ponam 
A D zqualem ipH a c,per tertiam : & conne.- 
£lam c o. £t quoniam duo anguli a cd & 
A D c funt, per quintam , zquales ; erit b c i> 
major ipfo a d c: quum (it major quam acd. 
Vnde, per antecedentem, latus b i> majus c- 
.'rit latere B c. Atqui latus bd zquale cft lateribus ab &a>g^ 

’ Sunt igirur latera a b be a c majora latere b c : Quod fuit de- 
’ ^^monftrandum. 

' Eadem erit probandi ratio , G bina quzuis latera 'Cum ter-, 
"^.'tio comparentur. 

Ex refto etiam demonftrabimus in hunc moduimSit Tri^ 
angulum a b c : cujus latus b c , lucidioris do^lrinz gratia , po- 
natur maximum trium latetum :vt quum probatum fuerit de 
maximo, nijila fit de vtrouis reliquorum controuerfia. Dico 
duo latera a b & a c fimul fumpta, majora effe latere b c. 

A punfto A in re£lam b c , per duodecimam’, demitto per- 
pendicularem A D:vt duo fint Triangula a bd & aoc. Et quia 
i vtcrqi angulus qui ad d rc61us efi : erit, per decima(eptima,an- 
gulus A D B major angulo b a d : &,per dc- 
A dmamnonam, latus ab majus latere BD, 
latusq; a c majus latere d c. Sed b d & d c 
conftituuni ipfum b c. Erunt igitur duo 
latera a b & a c majora latere b c : Quod 
erat demonftrandum. 

Quod fi linea perpendicularis fit eadem cum lateret c, 
tiimBc non erit maximum laterum, per decimamieptimara & 
decimamnonam. Quapro pter er it deducenda perpendicula- 
'rfead AB latus maximum. S!'9tt6 aduerlarius contendat, li- 
neam perpendicularem cadere extra triangulum, vt lineam 

€ r ABs 
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major erit, per decimam(extam,angu- 
r interiori. V nde a B.per decimam(cptii*‘4?P?i 

... i:k„. I., _ ■ 



</ii. 




A b : tum angulus a c b 
io A E c redto, exterior i 

mam Hc decimamnonam , majus elFet vtrolibccdatcrum A c 
B c, contra hypothefin. 

Hoc nobis Theorema r.itio magnitudinum prxfcribicliV^ 
Nam quum fuper duos terminos a &: B linea: a b ftatucrimi» 
duas lineas a g bg , qua: fiinul jundz tantum lint zquales 

fi ambz inclinari cteperint altera altetam vcrsus,ftan- ' •/ 
cibus fixis A & Bpunflisrduo ipla-S^ .* 
rum punda, quz ad g, non prius t [, 
coibunr,quam fiipcr ab jaceant», i;T 
& vnum pundum g efficiant.. ' I '■ 
Q^od ex Lirculis (ecundum am 
barum linearum quatiratem du- ' 
dis »pofitisqt centris in A &B,eft manifeftum. Hi enim nuf^ 
quam fecant inter le, vt hicadl^riptum vides ; Ob idq; , ex his. 
tribus lineis nunquam conflabitur Triangulum.Duleeitim ac 
& BG circumdudz nunquam egredientur peripheriam. In -■ 
hoc etiam extat przcipua quzdam vis, &, vt fic dicam, audo-.'" 
ritas Circuli : immo Narurz quzdam przftancia , quz in Geo--' ' 
metricis paffini relucet. 

" ‘ ' THEOREMA ni PROPOSITIO XXL * 

Ea» »va t Tn^sliav J^t/o bni( 

<4 ai/sztfi«(7w/iT5ir Xst-frav t 5 «Tuo ' 

j yuviatf <sfe<f0ouoi. 

duobus terminis vnius laterum Trianguli duar» * 
litiez exeuntes, intra Triangulum coierint:hx reliquis 
.duobus Trianguli lateribus minores erunt, & majo- 
rem angulum continebunt. 

L .'. . ) J .-.1 * 

Sit Triangulum A b c : & a duobus termi- ' 
Ilis B & dateris B c tcxcanc duz iinez bo Sr ' 
c D , coeuntes intra Triangulum in pundo o. ' 
Dico duas, b o & c D, minores cfle duabus a b 
& A c : & angulum b o c majore angulo b ac. 
Producam B p donec lecet A c in. pundo E. 

. 1 ‘ . Et’ 
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Ec quoniam duo later.a a b & a £ T rianguli a b E, funt , per vi- 
^eiitham, majora cercio b e : Ec, per eandem, o e & e c majora 
/tertio D c : erunt quatuor ab, a e, d e, & ec, majora iribus b o, 
B, & D c. Commune auferatur d e : erunt tria a b, a f , &e c 
!^(ca liint A B &:a c) majora duobus bo & d c : Quiod eft prius. 

Altera pars fic probatur. Angulus bec Trianguli b e c, 
,'^.'majordl, per dccimamfcxtam, angulo B A c: Et, per eandem, . 
-angulus B o c major ipfo bec. Major ergo b c c iplb b a c: 
'Quod erat demonftrandum. 

Prior pars facile patebat , deferiptis duobus Circulis fecun- 
dum fpatium duarum b n & c o , poficisq. 
centris in b & c. Omnino enim tluo Cir- 
culi fccabunt hinc inde duo latera a b 8e 
AC. Ac tum eritzqualitas ince« duo fc- 
gmenra duasq; b o & c o : Sitq; , per no- 
nam notionem, erunt AB & AC, majores 
fpfis D B & D c. Neque enim tranfibunt Circuli per pun^um 
• 4, repugnante feptima Propofitione. 




„ PROBLEMA 8. PROPOSITIO XXII. 

Ex tu dfiMV, 'iaztj TSjm ? Jh&tiaojf tu^eitu ( , av- 

/»1 ror /Jo T^nrnc usil^oveu tf),Tmnn iuiA^f\sf.ix€a»o(jLi-. 

, vttA y TB )(a^ Tturrn; '^■favou rof J'vo >a-.\<sC ^( , 'fi 

<arcu'7?i 

Ex tribus redis lineis , quae tribus datis redis lineis - 
• ^fint aequales. Triangulum perficere:Modd tamen duc 
‘illarum , quomodocumque fumptae, reliqua fint ma- 
jores: quoniam vniuicujufque Trianguli duo latera 
. omnifariam' fumpta, reliquo funt majora. 



Sint tres linez dacz a, b, c, quarum duz quomodocumque 
,fumptz,tcrtia fint majores. (Alioquin apt* non eflent ad Tri- 
angulum conflituendum , per vigefimam). 'Volo ex tribus li- 
neis, quz fint his tribus datis zquales. Triangulum confi- . 
ccre. 

Ex linea quapiam interminata abfctndo, per tertiam, DE 
squalem lines a : & f c squalem lines b : & c h squalem U- 

£ i nes 

i' . * 
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ncac c. Tum centro F,fpa- 
~ ' ^ ^ tio vero F D,defcribo Circu-, . 

Ium D K D : icemq; centro g>. 
/patio vero g h . defetibo v 
Circulum h k H.Hi duo Ck 
culi Ce omnino fecabunt in- 
ter Ce. Du£la enim linea a 
centro f ad peripheria dko> , 

non haberet quo concurreret cum linea dut^a a centro g ad' 
petipheriam h k h : Gcq; e/1'ent ambx /imul fumpt£ aut xqua-T 
les ipfi F G, aut eadem minores, contra hypotheun. Sit itaque ' 
altera intcrfe^*onum in pundlo k. Ad quam duco f k & g k. 
Dico tria latera Trianguli f g k tribus lineis datis e/Te aqualia. / 

Quum enim f c linea , quz po/Ita e/l zqualis linex b , /it v- 
'num lateru^n ip/ius Trianguli: & latus f g fit zquale linex f o, 
ex Centri dednitione , quz po/ita e/l zqualis linex a : erit 8t 
ipfura F c latus, per primam Notionem, ip/1 X zquale.Demum, 
quum tertium latus g k , eadem lege Centri , /it zquale linez 
g h, quz ip/a, per eandem NotionemiXqualis e/l linez c,con- 
ilat Propo/ttio. 

Hoc Problema in hanc /ententiam poterat proponi. 

Da/o Triangulo Triangulum a^ualt & aquilaterum tonHituert’ 



'Vt /i proponeretur Triangulum a b c, /latuerem tres lineas 
m continuum ad zqualitatem trium laterum ipfius : Et proce- 
deret Demon/lratio quam modo dedimus, ad) umento odauz ^ 
& quartz. Immo adeo poterat /latim proponi a tertia Propo- 
fitione, SI foHas Circuli officio abfolui. 

Quod aurem de lineis propofuit Euclides, id nos docuit, vc 
dignofccremus virum ex tribus datis lineis confici po/Iic Tri- 
angulum, an non : quod exip/is Circulis ,fi /ccucrint Ce inui- 
‘cem, perfpiciemus. 

PROBLEMA PROPOSITIO XXIII. 

TV ludfta, lal eturn mutiui rn Jhfydan ytoruf. 

"ialuu ymieur nJSu/^^1/9» ev^rauS^. 

Propofita reda linea , ad datum in ea pundum da- 
to angub redilineo angulum squalem conilituerc. 

Sic 
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Sic data re£baIineaA B.dacumq; in ea pundbum a : datus ve- 
c6 angulus reAilineus c d e. Volo ad datum punAgm a angu- 
lum rcdilincum dato angulo c o e zqualem confli tuere. 

g In refta d e (ignctur pun- 

ctum liberum f : & connexa 
CF, fiat Triangulum c d F.Iam 
t. ex tribus lineis, qu; fint zqua- 






les tribus lateribus d f,d c.& c F,conllituo Triangulum a g h. 
.Quod quidem, ex ipfa conflrudlione , manifcllo zquale eft 
Triangulo d c f ; aut, (i au^loricaccm requiris, ex oclaua. Ob 
idqi angulus a angulo D zqualis : Quod erat Sciendum. 

Hoc etiam ex re^o perficiemus. Sit enim linea data A b, 
dacumqi in ea pun&um c : datus vero angulus o E F. Volo ad 
pundlum c flatuere angulum angulo o e f zqualem. 

ProduccTF E in c punAum : Ac fuper pundum e erfgo , per 
vndecimam, ad redos angulos lineam e h : Quz fi congruae 
cum E o linea: erat datus angulus, re<£^us: Quapropter, ereda^ 

x_R sr perpendiculari Tuper c pundum, ha- 

\l \| bebimusquzfitum. Sin aliter, exci. 

\l tabo perpendicularem ad pudlumH: 

Y cum qua coibit,pcr quartam Petitio— 



c tb 

nem, linea e d du^a.Efl enim angulus o E H minor redlo : quu 
c E H fit re^us.. Concurrant igitur in pun£lo n, vc fiat Trian- 
gulum D E H-Eodem modo erigo fuper punAum c datum,per- 
pendicularem c k, quz fit zqualis perpendiculari e h : fimulq; 
iuper punelum k, alteram perpendicularem K l, quz fit zqua- 
lis perpendiculari H D : Eteonnedo c L. Dico itaque angu- 
lum L c B zqualem efTe angulo o e f dato. 

SuncenimduoHE D & kcl T riangula ,per quartam, in- 
. cer fe zquaiia & zquilatera : & duo anguli l c K 8t o E H zqua- 
les. Atqui duo b c K & F E h anguli fune zquales,vterque enim 
redus. Quare , per fecundam Notionem , erit totus angulus 
1. c B , toti angulo d e f zqualis : Quod erat conftitutum. 

Quod fi perpendicularis extra angulum datum ceciderit» 
nempe fi acutus fuerit : eadem erit probandi ratio , nifi quod 
pro fecunda tertiam inducemus Notionem. '* 

THEOREMA n. PROPOSITIO XXIIII. 

Ear J^vo'^iyci)ra rot «TJo <btA«6^5 raj( t/lai «srA^poft im( 

•Vr 
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instWejrtrf^itjpa , tIw q ya/icu/ ^ yuvteis ^wt^ova ^ viri ^ iauv 
tu^tiov (C^t^/uS^luii ¥ jScwj» jSaffiWf fiH^ovctt^<(. 

Si duo Triangula duo latera duobus lateribus mu- 
tuo aequalia habuerint, angulorum vero fub illis aequis 
lateribus contentorum alter fuerit altero major : bafis 
quoque majorem refpiciens angulum altera bah ma- 
jor erit. 

Sint duo Triangula a b c & d e f : (Imqi duo lacera a b &' 
■A c , duobus o E & D F tDutuo squalia : fcilicet a b xqualc D e:'; 
8t A c squale D F : fed (it angulus a major angulo o. Aio bafin' 
B c majorem elTc baii e f. 

Ponam enim, (ecundum dodrinam antecedentis angulum 
s D G squalem angulo a : Et, per fecundam, o g lineam squa- 
lem A c lines. Et connedam e g reddam : Qus aut traniibic 
fupra E F, aut fuper eandem, aut infra. Et cadat primum. fupra 
B F, vt fecet ipfam d F in pundo H. Et manifcllum crt,ex quar- 
ta , Triangulum o £ c squale eife & squilaterum Triangulo < 

ABC. 

Quoniam' itaq; Trianguli df g 
duo It^pra o f & o g funt squalia:v- 
c trumque enim squale ac : erUnr,. 
per quintam, duo anguli dfg'&'* 
D G F fuper bafin , squales. Quapropter major erit angulus • 
DFG angulo F G E : ob idq; multo major angulus torus b F g 
ipfo F G E. Majus itaque, perdecimamnonam , latus e g latere* 
EF. Quare, quiimE g fit squale b c : major eft b c bafis ,ipla 
E F bafi ; Quod fuit demonflrandum. 

Item aliter. Majorcft angulus 'hfg , vt jam ofiendimus,^ 
ipfo F G H. Majus eft igitur, per decimamnonam,G H latus ipfo 
F H latere. Atqui e h & h F , per vigefimam , funt majora e f. 
Quare multo majora funt e h & h g (id eft e g ) ipfo e f. Igi- 
tur & A c majus ipfo e f : Quod fuit offendendum. 

Si vero e g tranfcat fuper e f : tum e f erit pars ipfius ; Vn- 
dc E G major erit. 

Tianfeat jam e g infra, e f.- dusqi d f & d g , qus pofirs 

funt 





LIBER 1. • 4y 

funt xquales , protrahantur ad h fi 
K puntta , vt D r IccctE g in punito 
K. Eruntq; , per fecundant partem 
quinta;, duo anguli (ub bafi fgh 8e 
G FK inter (e arquales. Maipr itaque 
erit angulus e fK angulo ECF^ob 
idq; multo major e f g ipfo e g f. Quare majus cft, per deci- 
mamnonam, laius-E e (idem & bc) latere e f : Quod erat de- 
Bionltrandum. 

Aliter. Quum duo anguli fg h & e fk fint tequales: 
r «rit maior G f k ipfo f q k. Majus itaque, per deciinantnonam, 
t larus K G. latere f k. Sed e k & f k, per Vigelimam, lunt ma, 
jora E F. Quare multo majora futu e k St k g (id cft t g) iplp 
B F : Quod erat oftendendum. 

R V R s V s ex vigefimaprima. Duo latera d g & e g funt 
majora duobus d f & e f. Qi^ arc quum d g pofita fit jequalis 
n F : fupercrit F c major B f, Sed , vehit admonet Campanus-, 
pratftat prior dcmonftrandi ratio :vc ex vtraqueparie quintx 
Propofitionis ducatur argumentatio. Igcunda tamen illa va- 
rietas ingenium acuit, & memoriam exercet. 

THEOREMA itf, PROPOSITIO XXV. 

■ • E<tr tf vo ^/5 ava rctf ^ uo ritjf Jlm <z«rAci p^< , i- 

i(jf,'npcuf’i>>^'npa, r ^a,7iv 5 ^ fjti^ova ix '*} ' ^ ^ yur 

r/a( (4ei^ovuf^et, r u-Tsr/cat tJfifiav . 

\ Si duo Triangula, duo latera duobus lateribus mu- 

tuo aecjualia habuerint, bafis vero vnius bafi alterius 
. fuerit major : angulus quoque majori bafi oppofitus, 
major erit angulo minori bafi oppofito. 

Sint duo Triangula ab c & n e f : fimqi duo latera a b St: 
A c , duobus lateribus d e & o f mu- 
tuo xqualia : fed bafis b c major bafi 
B F. Dico angulum A-majoreip arvgu- 
lo D. Hxceft Conueria antecedentis. 

. Primum iraq> xqualcs hon erunt; 
Eflct enim bafis b c , per quarum, bafi b f xqualis .contra hy- 
«• g poih. 
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pothefin. Neque erit angulus a minor angulo d : Eflet enim^ 
per antecedentem, hads e f major bad b c, contra hypothedn. 
Superett igitur vt a fit major d : Quod fuit probandum. 

Manifcllum quoque fuit hoc Theorema ex quarta, iramo 
ex feipfo. Sed quia ex antecedentibus probationem recipit, 
cum exteris in ordinem redadfum eil. 

THEOREMA 17. PROPOSITIO XXVI. 

Ei» «TJo a Tau; yuvta; raj? *fbaj yarioff 'i<mt 

gjiv uiau «wAdi/pa# (U/at 'Ivluu, >m*< t 

yoni(iKi ti •usoTelvoi ffa* Jot u'utv 'inn yaviut'jy ro* 

pot T«jlc ASiWfc iTffAXpaff luui t e«c5tnptt» J»otTipa ^ hgiTfUu A 
yartof rJ? A9<7r« yat-ia. ' ■ 

Si duo Triangula, duos angulos duobus angulis 
mutuo xquales habuerint , latusqj vnum vni lateri x- 
quale, liue quod xqui$ adjacet angulis, iiue quod vni 
xqualium angulorum (ubtenditur:reliqua quoque la- 
tera reliquis lateribus tnutud xqualia, & reliquum an- 
gulum reliquo angulo xquaiem habebunt. 

Sint duo Triangula a b c & d e F,ficqi angulus b xqiialis an- 
gulo E, & angulus c angulo f : £t fit aut latus 6 c xquale lateri 
B f : aut A B xquale d e : aut denique xquale d f. Aio reli- 
qua duo latera , reliquis duobus elie lateribus xqualia : ac reli- 
quum angulum A reliquo angulo D xquaiem. • 

Primiim igitur fit latus b c • cui incumbunt duo anguli b Sc 
c, xquale lateri e f , cui incumbunt anguli e & f , pofiri xqua- 
, ' ^ les ipfis B & c. Dico larus A B xqua- 

le elie lateri d e : & latus ac, lateri 
D F : & angulum a, angulo d. 

\ ' Nam fi xquale non fuerit a b ipfi 



,/ 







D E, fit D E majus:& refcindatiir c e 
xquale ipfi a b : & conneftatur f g. 
Eritq; , pet quartam , angulus e f c xqoalis angulo c : quapro- 
•pter &: angulo e f d, pars toti : quod eft abfurdum. trit igitur 
b E xquale ipfi a b : ob id^;,per eandem,D f xquale a c : & an- 
'gulus D,atigulo A) ficut Voluimus. *' 

Siit 
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Sint rurfus duo anguli b & c xqualcs duobus e & f : fitq; la- 
tus a b , quod fubtenditur angulo c , xquale lateri o e , quod 
(ubcendicui' angulo f, cui politus ed aqualis angulus c.Aio la- 
tus B c zquale elle lateri e f : latus a c lateri o f : & angulum 

A, angulo r>. 

, Si enim b c & e f latera non fuerint xqualia, fit e f majus:iSc 
ponatur e h xquale b c : & conne£latur d h. Eritq;, per quar- 
tam , angulus D H E xqualis angulo a c b : ob idq< & angulo 
E F D, exterior interiori oppofito, conrra decimamlextam. Eft 
igitur E F latus xquale b c lateri. Quapropter &: d f, per quar- 
tam, xquale AC. &angulus e d f, angulo a. Sicq; paret Pro- 
pofitro. 

THEOREMA i 3 , PROPOSITIO XXVII. 

«f vo J^eteu; iymTtliKPa. roA ova^at^ jav/at? 'im^ a\- 

Si duas redas lineas reda linea fecueric , duosq^ in- 
.reriotes alternos angulos xquales fecerit ; ilice duaeli- 
necc eruntparalJeli. - •;>. f, ' •• 

Sit Unca A Bjlccans duas lineasse D'quidem in pun^ioc, & 
B F in pundlo H i fintq; duo anguli alterni d c h & e h g, xqu»- 
j lcs.Dico duas lineas c d & e f efle 

parallelos feu zquidifiantes'. 

' Sin minus , concurrant prbtra- 
6 lx ad pundtObi k, fi fieri poflitrvt 
fit Triangulum' g k H. Cujus an- 
gulus K G H interior', erit , ex pofi- 
tu jxqualis angulo e h.c exteriori oppofico : quod in Trian- 
gulisfieri nequit, per decimamfextam. Non igiturcoheurrunt 
CD&E Flinex. (^arcVper Definitionem Parallelorum^ ipfie 
xquidiftant altera alteri : Quod erat demonftrandum. ‘ 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XXVIII. 

E«» «V dj^Hox T c«7oc yuvtojf r» cittoV > A»f 

«envtuniov , xy m av 7 U/Ufpti v rtis o»toc j 6 t* ai/ja 

■ fttpn iA/ffit 'Iw 7jo«, a^itP^K <jC’6«a/. .. ‘ 

g 1/ Si 




Digitized by Google 




51 ELEMENT. EVCLIDIS 

Si duas rc€tas lineas reda fecans linea , extcrioflem 
angulum intendri oppofico & ex eadem parte ceqaa- 
Icin fecerit, aut duos interiores ex eadem parte 'dua- 
bus redis xquales : dua: linea: erunt paralleli, ’ ' . 

Sine duae lincx* a b & c d, quasiccet linea e f ,'illam quidem - 
in pundo g , hanc vero in pundo h : fitq; angulos g exterior 
angulo H interiori ex eadem parte arqualis : auc duo^anglitiH 
& G interiores ex eadem pane , duobus redis xquales. Dico 
duas A B&CD lineas cllcxquidiftantes. ' .-V/ 

Quum enim e g b angulus, fit , ex pofirii , xqualis d H G an^' 
gulo : fitq; , per decimamquintam, a g h eidem e g b x^uaHs: 
crunt-A g H & DfHG.adterni, xquales. Quare, per anteceden- 
tem , dux A B D jinex xqmdiflabunt inter l’e ; Quod cft 
piius. 

Sint porro duo anguli agh & chg 
r .. duobus redis xqualcs.Dico fic <^uoqi duas 




j, A B & c D ihterie xquidiftare. ; 

QUum ehilh dhoariguli C h g’& d nd, 
fint , per dcclmamteniam ,'durobas cedrb- 
!• , • • xquales: fi ytrimque auferatur c H G an- 

^gulus ,,rcmaneiiuiir, per communerh Notionem, duo 'A d ti & 
p H G_Vltcrni, xquales. Quare,pcranteCedeAtent', dux ab & 

* c D inter Te xquidiftabuht : Quod fuit demonftrandum.' /• 
H,y f, V SjTfhcorematis pars pofterior connexa eft cum,Pc-_ 
j titt^pc vln^ia.Nam fi dux linex concurrere dicutur, qux cum 
liiiea ipfas fecacc duos angulos interiores ex eadem parteduo- 
bus redis minores faciunt: conuerfo modo.Qux concurrunt, 
cx duqs atjgulos interiores ex eadem parte duobus redis mi- 
j n 9 rc^.j.;tlicien( 5 ^ Arqui A b & c d linVi, duos ejuimodi angulos 
,duob,us rcdfs' minores non efficiunt, immo xqualcs:Non cort- 
cnrrilht ieitur :”^Qua’fe Paralleli fune. ' ' ■' •' 

/theorema, 10, , propositio XXIX. 

H «c t£9-eio4 <iC3'eia Tai 7» 

7xd<« i >y ¥ dwWf riTci-toc, ^ dmveuijo » , ^ 

Tot ojuia uipn Ifflw) ^'finTu aura fdpn, c/l^oiy Mdetft 

Si 
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Si duas Parallelos rc4t|a flxet linea^ pru^ doo> an- 
guli alterni xquales : & angulus exterior interiori fibi 
oppofito ex eadem parte arqualis : itemq; duo anguli 
interiores ex alterutra parte conftituti , squales duo- 
tus redis. 

. * . I ; . • . i w ii . ■ 

■■ 'Sint dua: a fi & c d paralleli , quas fccet Unca e f in punitis 
G & H. Dico duos angulos b g h & c H c alternos, xquales efle: 
Angulum irem c exteriorem angulo h interiori, ipfi ex eadem 
parte oppofito, .rqualcm : Angulos denique g&h ex eadem 
parte interiores (imul fumptos . squales elTc duobus redis. 
Haid eH Conucifa duarum antecedentium : cujus primum ca- 
,put fic probatur:’ ' ‘ ' \ ^ ^ 

' ' 'Si duo'anguli B G 'rt & c^G non 

' ilntxqualcs, fit major ipfc c Hti. Et 
j^’quoniam c h g & d h g funr,per dc- 









. cimamtertiam,duobu$ redis xqua- 

' les: erunt duo B GH& D H G duobus 
" ^ 1 ■ ■ redis ininbres. Vnde fiet’ vt dux li- 

nea: A B & c D in alterutram patfclm piodudx cotitrurrant , vt 
ad pundumK : Quod erit contra hypothcfin , quum fine pa- 
ralleli- Sunt igitur anguli b c h ^ c'h g xqualcs. 

Ad hoc confequitur fecundum, Eft enim , per dedraam- 
quintam.anguIusA g e xqualis angulo d g H:vnde& ipfi c hg, 
per communemNotionem, xqualis, exterihr interiori.'*'' 

Hinc rurfus colligitur tertium. Nam ^uum a g e[& a g h, 
fine, per decimamtertiara, xquales duobus. redJs.:cru^t quoq;, 
per animi Notionem, c h g & a g h xqualcs duobus redisiam- 
bo interiores, & ex eadem partecQuoderat demonilrandum. 

Si du£ recta linex, qua duas furuUelot fecunt , inter ipfoi ud v- 
num fundum coierint, duos^ angulos alternos aquales fecerint : aut 
■angulum exteriorem-interiortfihi oppojhoex eadem parte aqualem; 
aut denique duos interiores ex alterutra parte duohus rectis aqua- 
les : ea dua Itnea in continuum erunt & Itnea vna. 

, .Sjnt dux linex a b & c b , qux duas parallelos 9 e & f Q ie- 
cenr: A B quidem iplam d b in pundo H :,{|i^>CBil:p(a{n FQin 
v. i ‘ S 3 pun 
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pun(^o K : Sitq; angalus d h b sequatis angulo b k c : aut atigu. 
Ius A H D sequatis angulo b k F : aut denique bhd & bkf 
quales fine duobus redis. Dico duas a b & c b elTe in cocinuum 
& lineam vnam. 

Si enim non finr ejufmodi : protrahati^ 

A b, vt fecet F G in pundo l , & fit a l linea 
vna : fitqi Triangulum B L K. Et erit anga- 
lus d h b sequalis angulo g l b alterno , pcc 
prima partem hujus vigcfimajnonse : Qua- 
■fi propter g L B aequalis b k g interiori & op- 
pofico : Quod in Triangulis.fieri non po- 
tell, per decimanirextam. Infuper erit, per 
fecundam partem hujufce , angulus aho 
« qualis angulo B L K> ex eadem parte exterior interioti. Sed 
idem A H o ipfi BKF ponitur «qualis. Erit igitur bkf ipfi b l K 
«qualis : Quod per eandem dccimamfextam fieri non poied. 

Poftremo , quum A h d & b k f ponantur duobus redis «- 
quales : fintq; a h d & b i, k duobus redis «quales , per vlti- 
mam partem hujus vigefim«npnz: eritB kf «qualis ipfi BL K> 
repugnante eadem d.eciqialcxta. jj ,, , .-j. j. 

‘''‘THEbREMA iu’ ’PR:dP0SlT10' XXX. . ' 

' I * f • 

A/ r« (fCd^ela jd 

Quxeiclem funtaequidirtantes, ex quoque inteife-' 
(iini xquidiltantes, i ^ ‘ ! 

*' Sint duJB AB & c D «quidiftantes ipfi e f linez. Dico & aih- 
bas inter fe «quidiftare. 

Ponam g h lineam , fecantem tres li- 



't, l/ 


• • r 


; . "r t. I 




c vtl 


. . 9 



* «1 

quoniam a b «quidiftat e f : erunt angu- 
^ li alterni b k L & £ l K , per primum ca- 



j , dem. quia c i> «quidiftac e f : crit E L x, 
per fecundum caput ejufdem, «qualis 
c M L, exterior interiori. Angulus igitur b k l angulo c m l, 
'per animi Notioacm «qualis. 'Qjui quum fint alterni , erunt, 
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ier vigciimamrepcimatn Propoficioncm , dax a b &: c d a^qui- 
iiHances : Quod erat detnonllrandum. 

P o T A K A T euidencidlmc demonftrari ex Red^o. Scili- 



e cetinAB re6lam dimitto, per vndecitnam, 

G H perpendicularem, qu2 ipfam a b lecct in 

^ ^ pundto H: quam G h continuabo donec fecet 

e K T lineam E f in puncto k:& inde vlque ad c o, 

vt Iccet iplam in pundo l. 

lam quum g l ur linea vna,comparatis vi- 

cilTim duobus a b & c d cum e f , addudaqr in probationem 
vigefimafeptima , feu vigelimaodaua : latis conitar , per dcii' 
.nitionem perpendiculari* &c per decimamquintam Propoli- 
tionem , omnes angulos qui ad H, K, l, efle rcdos : ac propte- 



rca atqiiales. Quare, per antecedentem, dux a b & c d paralle- 
li : Quod erat dcmonllrandum. 



PROBLEMA IO, PROPOSITIO XXXI. 

Atio tS erftfia jT^ 

V:r punctum extra lineam redam fignatum,ipfi Ii- 
nex par. lilcluru ducere. . 

Sir pundum a extra lineam b c lignatum. Volo per a pun- 
dum, ipli B c linex parallelum ducere. 

Duco lineam a d , Iccantcm b c in pun- 
do fortuito D : qnx cum ipla laciat angu- 
los A D B & A D c : Ft conltituo in pundo a, 
per ‘vigcfimamrcrtiam , angulum dae x- 
qualem angulo a d Balreino, Ac tum erit a e ipli b c paralle- 
lus,per priorem partem vigelimxodaux:Qiiod erat faciendu. 

H iC c etiam poterat Perpendicularis officio ablblui. 

A pundo enim a duco, per vndccimam,ad redam bc, per- 
pendicularem A B : Et, pet decimam , ad ipfam a d fupet pun- 

A e dum A erigo perpendicularem a e. Ac 

tum manifeitum eff , per conuerlam ratio- 

■i — c nem Petitionis vltimx,duas Uncas ae & 

B c non concurrere : quum neutra incliner in alteram:hoc eft, 
quum ex neutra parte duo anguli interiores lint duobus redis 

min 
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minores. Neqv majori probatione indiget hjcc allcrtio quam 
ipfa Petitio. i 

Hic ideoannotaui , quod linei Paralleli , {us Redi & JE- 
qualis praecipuo quodam officio conferuent. Q^o fitvt Pro- 
pofitiones , qui Parallelorum mentionem hadenus fecerunt, 
vfum habeant in Geometricis Demonftrationibus frequentif- 
fimum. 



THEOREMA ii, PROPOSITIO XXXII. 

IlofTo; fMoA ^ wtTS? yivia e^- 

ct' «TnfttTTJoy Ij» Kttjccj citoc javicui Jit- 

an tiaiv- i. 



■i Ii. 



Angulus exterior Trianguli , duobus interioribns 
fibi oppofitis ert arqualis : Et cuiuflibct Trianguli tres 
anguli duobus redtis iunc xquales. 



Sit Triangulum ABC :Cujus latus b c producatur ad pun- 
dum D. Dico angulum aco exteriorem , duobus a & b inte- 
rioribus fimul fumptis efTe iqualem : Et tres angulos intimos 
ipfius T rianguli fimul fumptos, duobus redis efie iquales. 

A pundo c ducam, per antecedentem , lineam c e paralle- 
, • - Ium lateri B A. Tum drunt anguli e e a & 

/ \ / B AC, perprimam partem vigefiminoni, 

\ / aequales , vtpotc alterni : & per fecundam 






partem ejufdem , anguli abc&ecdx- 



qualcs, exterior interiori. Quare totus aco exterior , ambo- 
bus A & fi interioribus eft iqualis : Quod eft prius. Atque ea- 
dem erit probatio reliquorum angulorum extra fumpeorum. 

Quum itaque duo anguli a c b & a c o fint , per decimaiD- 
tertiam, iquales duobus redis : erunt tres anguli a b c, b a c,. 
&AC B, iquales duobus redis : Quod fuit demonfttandum. 



c:^ppcn^i^ eje 

- Ex hac confequitur, Cu|uflibet Figiiri Muldlateri omnes 
angulos fimul fumptos bis tot redis angulis eife iquales, quo- 
ta efl ipfa Figura in ordine Mulrilaterarum. 

Y crbi gratia , Trigonum efl Figurarum prima , quum nuUa 

fit 
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fit pauciorum laterum: dua: enim linea? fiiperfieiem non con- - 
cludunt.Trigonum itaque duos complectitur angulos re^o^ 
Vnitas enim, qua? ordinem Trigoni notat, bis funipta facit bi- 
narium. Tetrapleuron , Icu Q^adrilatcrum , quod in ordine 
eft fecundum, quatuor includit angulos re^os : Binarius enim 
duplicatus quaternarium efficit. Ordo autem Figurarum eia- ' 
teribus colligitur, Nam fi duo fcmper lacera fufiuleris, nume- 
rus lacerum refiduus , ordinem Figura? oftender. V t fi quaera- 
turjHexagona quota fit Figurarum : a fenario aufer binarium, 
ac fupercrit quaternarius. £ff itaque Hexagona ordine inter 
Figuras quarta. Quare odo angulos redos continet. In funi- 
ma, vc etiam addamus ad Campanum , quum Triangulum fit 
Figura prima : vr ordinem casterarum cognofcamus, initium 
numerationis faciemus a ternario : vt quaternarius fit pro bi- 
nario, quinarius pro ternario : ficq: ordinarim. 

H c autem redorum angulorum confideratio inde prom 
ptaeft, quod omnis multilatera Figura in coc 
Triangula refoluitur, quota ipfa fuerit A prima. - 
Quadrilatera enim in duo,Pecagona in tria, He- 
xagona in quatuorTriangola refuluitur:ficq>c6- 
cinenter : ficut ex adferiptis Figuris cernere efl. 
Verbi cau^, In Pentagono a b c d e, quum quodlibct trium 
Triangulorum, in quz refoluitur , duos re. 
dos angulos includat : ipfum- Pentagonum 
fex redos includet angulos. Ih idem etiam 
recidet fi dicamus, In omni Figura multila- ' 
cera omnes angulos fimul fumptos tot re- 
dis zquari angulis , quot fignificantur per 
numerum angulorum duplicatum, demptis 
quatuor. 

A pundo enim fortuito intra Figu- 
ram fignato , quale hic in Hexagono 
A B c D E F , pundum G , fi ducantur li- 
nez redz ad quemlibet angulorum: 
erunt in ipfa Figura totTrIangula com , 
prehcnfa, quot anguli in ipfa fuerint. > 
Horum itaque Triangulorum omnes' 
anguli fimul- fiitnpfi coc redis angulis 

h zquan. 





Digilizod by Googie 





58 ELEMENT. EVCLIDIS 

zquancur , per hanc crigcfimatnfccundam , quot Hinc anguU 
corius Figurz riuplicati : vc htcfcx Triangulorum, fune angu> 
li duodedm redii. Quumqi omnes anguli pundlum e circum- 
dantes , Cnc , ex decimatertia, quacuor redis zquales : d qua- 
tuor ex duodecim auferamus , Tupererunt in Hexagono fex 
anguli odio redlis zquales. 

Hinc etiam manifcdom ed,Figurz Polygonz angulos 
exteriores omnes fimulfumptos quacuor redis zquales ede. 
Sunc enim interiores cum exterioribus bis tot redis zquales, 
quot in Figura anguli fuerint, per decima- 
tertiam. Interiores autem bis coc redis fune 
zquales , quot ip(a Figura habuerit angu- 
't los , demptis quatuor , vc modo odendi- 
mus : quapropter exteriores femper qua- 
tuor redis zquales. 

Exempli gratia , protrahantur quinque 
latera Pentagoni a b c d e , ad punda f, g, 
H,iCi L. Eruntqi, per decimamcertiam, duo anguli qui ad a,z- 
quales duobus redis : ac, per eandem, duo anguli, qui ad b, x~ 
quales duobus redis. Sicq: binos quosque angulos Tumendo, 
ij omnino decem redis zquabunrur. Demptis itaque interio- 
ribus, qui fex redis zquantur,vcmod6 probauimus : erunt ex- 
teriores quatuor redis zquales. 

. C o N s TAT etiam, in omni Pentagono dc condrudo, vc 
quodlibetUcuaduofecec ex reliquis , quinque angulos duo- 
hus redis ede zquales. Sic enim quale proponitur Pentago- 
num A B c o B , vc feilicec a c latus fecec la- 
tus B E in pundo G : & lacus a d fecec idem 
B E in pundo f. Eritq;, per przfencem, an- 
gulus A F G zqualis duobus angulis B & o. 
Trianguli B d f : exterior interioribus op- 
poficis. Eadem ratione angulus f g a , duo- 
bus angulis c & E, Trianguli c e g ,erit z- 
qualis. Arqui duo anguli a f,g & f g a cum angulo a, per hanc 
ipifam, fenc zquales duobus redis. Sunt igitur quatuor anguli 
B , c , D , E , cum ar^ulo a , zquales duobus redis : Quod erat 
demondrandum. 

Hz Campani cpiamcpiduanes , quamuis non indignz co- 
' . • . gnitu 




Digitized by GoogI 




liberi. 

gnitu videantur: tamen ejus generis inuenta ii conquirantur, 
in immctifuni excrefccre pollent. Figurae enim Geometriez 
tam latum Ipatiandi campum ingeniis quam Numeri ,immu 
adeo latiorem , exhibent- 

• Ex hoc etiam Theoremate intueri licet , Trianguli con- 
ftru£bionem ex duabus lineis fuper tertiam ad rcdlos angulos 
erectis, perfici. Si enim altera in alteram inclinetur, ambz cum 
tertia fic includent fuperficiem triangulam , vt quod duobus 
A ^ credis angulis deperit, id in tertio angulo recupe- 
retur. V t fi intclligantur duz linez a b & c n ad 
redlos angulos fuper lineam b d ereft^.moucri al- 
tera alteram versus, & coire ad pun£lum b, vt fiat 
«Triangulum bde : quod duobus redis angulis 
a B D & c D B dccrcfcit, id tertius angulus e fibi affurait, vt Su- 
perficies exurgat. Sic res humanz comparatz, vt aliz in alias 
cadentes, tot fpecierum varieutes componant. Sed nos ad in- 
ilitutum reuertamur, alias de iis lufiiri. 




THEOREMA ij, PROPOSITIO XXXIII. 
Airaf 

«turof 'iam n (^<n. 

Si dux re^x linex duas xquales & xquidillantes 
lineas ex aduerfo connedant : erunc & ipfx imer fe x- 
quales 6c xcjuididantes. 



Sint dux linez a b & c o , qox duas a c & b d xquales & z- 
quidiftantes connedant ex aduerfo in quatuor pundis a, b, c, 
D. Dico duas a b & c d cfie zquaies inter ic & zquididantes. 

Connedana enim a d. £t quia a c & b o funt zquaks & z- 
c quidiftantes: erit angulus c a D, per primam 
partem vrgefimznonz, angulo A ob zquaiis. 
Itaque , quum duo latera a c & ad, Trianguli 
A c D, fint zqualia duobus lateribus b i>& i> a, 
Trianguli b a d : erit, per quartam , bafis a b zquaiis bafi e i>: 
(^od eft prius. 

trunr &, per eandem , duo anguli A d c & b a n rmer fc z- 
quales. Quare,^am fint alterni, zquidiAabit.^r vigefimam- 

b A ieptim 
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leptimam, a b ipCi e d : Quod erat dcmonftrandura. 

THEOREMA X4. PROPOSITIO XXXIIII. 

TtSy of etTnvaivor wA(j6pi*/ -n y^vie^ 

'iaoj aM#»Aa,'C ftoj : H 

In omni Parallclogrammo , latera ex aduerfo pofi- 
ta, fune xqualia, & anguli oppofiti arquales : Et Dime- 
tiens medium Parallclogrammum diuidir. 

SIr Patallelogramtnuiti a b c d, cuj us Dimetiens a d. Dico 
duo latera a b & c o inter fc cfle xqualia : duoq; a c &: c b in- 
ter fc : Duos item angulos a & b inter fc xquales , duosq: b & 
c inter fe. Totam denique Superficiem a Dimetiente a d, me- 
diam diuidi. 

p Quum enim AB& CD fintxquidiftantcs: 

duo alterni anguli b a d & c d a erunt , per vi- 
gefimamnonam, xquales. Quumq; a c & b o 
c s itidem fint xquidillantes : erunt & duo alter- 

nicAD&BDA xqualcSi per eandem. Quum itaque duo Tri- 
angula A B D & a c D , habeant duos angulos duobus angulis 
mutuo xquales, fcilicct b a D & b o a, ipfis cda&cad: & la- 
tus a d , cui incumbunt anguli, vtrique T riangulo commune; 
' erit, per vigefimamfextam , latus a b lateri c o xquale : latusqi 
A c lateri b o : angulus b angulo c xqualis : ob id^> totum 

Triangulum a b p, toti Triangulo a c d xquale. Quare Theo- 
rema omni ex parte confiat. 

’ Ifttrr duas lineas interminatas ad ungulum datum conjunctas ^ 
lineam data linea aqualem collocare, qua cum altera illarum fa- 
'ciat angulum alteri angulo dato aqualem. Opertet autem duos an- 
gulos datos duobus reCtis ejfe minores. 

I Sint dux linex a b & a c.confiituentes angulum datu b a c, 

. . fcd qux fint interminarx ex parte extenfionis earum : litq> li- 
nea data , o ; angulusq: alter datus , e. Volo inter duas ab-& 
A c collocare lineam xqualemlincx D,qux cum altera illaium 
faciat angulum xqualem angulo e dato. Modo tamen duo an- 
guli A & E fint minores duobus redis. Aliqui fieri non poficc 

' . Tri.Uig 
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Triangulum, pcc dcclmamlc- 

^ primam. 

D Placcc ergo vr angulus con- 

fticuendus (Ic fuper lineam a c. 
Super pundo a facio anguium 
c A F xqualem angulo t dato, per vigeUmamterriam Propor- 
tionem :& ex altera parte produco FAad pundum c,ucvc 
A G Gt zqualis lincz o dacz , per fecundam : Et per putidum 
G duco, per trigcilmamprimam, g h parallelum ipG a c:quam 
produco eoufquc vt concurrat, Gue fecce a b in pundo h : iti- 
demqi per pundum h, duco hk parallelum ipG g f , quz (ecec 
lineam a c in pundo k. Dico jam lineam h k conllicutam in- 
ter duas A B & A c, elfe zqualcm linez d , & angulum k elTe x- 
qualem angulo £ dato. 

Quoniam enim,ex conGrudione, a c h k eG Parallelograra 
mum ; erit k h zqualis a g , per trigeGmamquartam PropoG- 
tionera : quapropter bc ipG o linez zquaiis:Quod eG prius. ' 

Et quoniam a k in duas parallelos f g & k h incidit:crtt an- 
gulus AK H squalis angulo fa k , per primam partem vigcG- 
msnonz : quum Gnt alterni : quapropter & idem x angulus, 
ipG E angulodato squalis. Linea igitur H k inter duas a B& 
A c collocata, & lines d squalis, facit angulum k squalem an- 
gulo E dato : Quod erat conGitutum. 

Hoc Problema hic apponere vifum eG , aliquando mihi 
propofitu ab artiGce quodam Geometris non impetito: quod 
diGicilem probationem videretur habere : Tria enim dantur, 
Vc Triangulum conGituatur : duo anguli, & linea vnarprslcr- 
tim quumvterque angulus datus , non Gt fuper eadem linea 
conGitutus : Gc enim facilis elfet conGrudio. Vt G fuper linea 
ak conGituendum Triangulum proponeretur, habens duos 
angulos duobus angulis datis squales. Hic vero a k linea, arte 
conquiritur. 

THEOREMA PROPOSITIO XXXV. 

Ta Ta StIi cutw ina, ^ c# ? kufajt 

Quae fjper eandem bafinParallelogramma & inter 
-eafdem parallelos confilluntj inter (e funt aequalia. 

• • h } 'Sine 
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Sint duo Parallelogramma abcd&ebcf, fupcr eandem 
badn b c , & inter cafdem parallelos a f & b c. Dico ede inui- 
cem xqualia. 

Aut enim lineas E fccabic lineam A F citra punctum d , aut 
in iplb pun£^o o , aut vltr^. Secct igitur primum citra d pun- 
p _» iftum. Etquiavtraque duarum linearum AD 
' & E F , eft aequalis linex b c : erunt & ambx 

inter fe xquales. Dempta igitur e d commu- 
ni , remanebit a e zqualis o f. Rurfus quia, 
pet eandem > a b eft zqualis c d : & angulus e A b , per fecun- 
dam partem vigedmznonz,zqualis angulo c d f. interior ex- 
teriori : erunt, per quartam, duo T tiangula e b a & f c d inter 
le zqualia. Q^e, addita vtrique Figurz anormi c o e b, erunt 
duo Parallelogramma abcd&ebc F,zqualia. 

Nunc autem fecet linea b e lineam a f in iplb punfto o: 
eruntq; ijldem rationibus, duo Triagula A b d &; o c f xqualia. 
Q^are, addito vtriqueBC D Triangulo, dent duoPatallelo- 
gramma A b c D ^ D b c F xqualia. Sed & per 
trigefimamquartam probabitur fic. Duo 
Triangula a b d 8c b c o funt xqualia, ratio- 
ne Dimetientis , per trigefimamquartam: 
itemq: duo Triangula c d f & b o c xqualia, ob eandem ratio- 
nem. Duo igitur Triangula AB D & c d f , funt , per commu- 
nem Notionem , xqualia. Q^re,vtriqne addito Triangulo 
B c D, dent duo Parallelogramma abcd&dbcf xqualia. 

Secet demum linea b e lineam a f prxter d punfbum in cnrc 
interfecet tineam c d in punifto h. Quia igitur dux Hnex a x> 
icor funtxquales , per antecedentem & communem Notio- 

A » G nem : addita vtrique particula d g , erunt 

dux AG St DF xqualcs:& Ttiangulum 
ABC Triangulo d c f xquaic:quia vtriuf' 
que latera funt mutuo xqualia , & anguli 
mutuo xquales, per antecedentem, & per vigedmamnonam. 
Vtriqi ergo addico b c h Triangulo , & ablato d c h ab iidlem; 
erunt duo ABcoStcBCF Par^elogramma xqualia : Quod 
erat demonftrandum. 

THEOREMA 1«, PROPOSITIO XXXVI. 

rdlii] ^'Imt 0dnuf ot^t > ^ cr ?iur^f 
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Qua: fiipcr aequales bafcs Parallclogramma, & inter 
eafdem parallelos confidunt, inter fe fune xqualia. 

Sine duo Parallclogramma abcd&sfgh» fuper zquales 
bales c D & G H , & incer duas Parallelos a f & c h. Dico hxc 
duo Parallclogramma eHe zqualia. 

Ducam duas lineas c e & d F.Ertcq;,pef crigcHmamtertiani, 
fupetficics c D E F zquidiftancium laterum: Duz enim xqui> 
F diftantes c d & e f inter Ce funt zquales: 
quum vtraque fit xqualis g h , & conne- 
Aancur duabus c e & o f ex oppoGcis par» 
H tibus. Quia ergo , per antecedentem, y- 



\A 



— — ' ■ 

trumque duorum Parallclogrammorum ABCD&EFCH,eft 
xquale Parallelogrammo c d e f (hinc e f bali, illinc co intd. 
leda) : ipla erunc , per animi Notionem , zqualia : Quod etzc 
demonftrandum. 

THEOREMA 17 , PROPOSITIO XXXVII. ^ 
Ta‘^iyuru,rui^ ^ iumt af ? aurajf 

iou (Cii’ 

Triangula fuper eandem bafin & inter eafdem pa- 
rallelos, iunt xqualia. 

: , . >} 

Sint duo Triangula A B c & c B c , fuper eandem bafin b c, 
& incer duas Parallelos a £ 1^ b f conftituca. Hzcjdicocile z- ; 
qualia. i jv) n,., 

, Duco, per crigefimamprimam, c g zquidiftanccjm a b:& ch 

*■ zquidiftantem b d. Eruncq; duo Parai- 

, lelogramma abcg ic OBqn, zqualia: 

ob id, & eorum dimidia. Qtiare,quwn 
a’ , ■■ ■_ c~ i" ABC Triangulum fit dimidium Paralle- 
logrammi a b c c, per trigefimamquartam : & n b c Triangu- 
lum fit dimidium Parallelogrammi d b ch , per eandem : ip(a 
Triangula incer le erunt zqualia: Quod fuit demonftrandum. 

•THEOREMA i8, PROPOSITIO XXXVlIh 

/Ta imi (iunmi or ? 

1 -.Q 




Digitized by Google 





ELEMENT. EVCLIDIS 



«4 

Triangula fupcr aequales bafes & inter eafdem pa- 
rallelos confticuta, funt aequalia. 

Sint duo Triangula a b c & d b f, fupcr bales, b c & ef arqua- 
Ics & inter duas parallelos a c & b h. Hxc dico ede zqualia. 

Ducam c k xquididantem a b:& f i. 
zquididantem e D.Eruncq;,per trigeli- 
mamfexram , duo Parallelogramma 
abck&defl zqualia : ob idq; a b c 
& D E F Triangula , eorum dimidia , per trigeOmamquartam, 
zqualia : Quod erat odendendum. 

£x hac htcillime elicitur hoc Problema. 

Datum Triangulum induo Triangula aqualia partiri. 

Sil enim Triangulum a b c,diuidendum in duo zqualia. 

Diuido vnum laterum , & dt ipfum b c , in duo zqualia , per 
decimam , in pun^o d : & connexo d a. Dico duo Triangula 
A B n & A c D elTe zqualia. Quod &tis manifeftum ed ex hac 
trigedmao6taua : fi intellexerimus paral- 
lelum ipfi Bc du^amperpundum A, vc 
docet trigelimaprima : qualis hoc leco,ad 
euidentiam, polita edu k.Duo etiam late- 
ra a B & a c zqualiter diuidmus in pundis e & f : vt intelligas 
cu}u<ol^ue teterum fcdio fiat , totum' Triangulum per zqua- 
lia dkiidr.^-Vbl Triangulorum quoque minorum zqualitas a- 
gnolcitur.ex tribus lineis a d,b f,& c e Ic (cindentibus in pun- 
do C.' Hoc facit ad diuidenda triangula in pariter paria r vt in 

4, ■ 

•Mecharvit^ verodiuidetur triangulum in alias partes, diui- 
fo> 'fimiHteil’likerc , dUdis^s lineis ab angulo oppofito ad pun- 
da ledionum. Cujus diuifionis odenfio ad Sextum librum re- 
fcruatur. ^ , 

Subijeiemus & hoc Problema, 

punlh in imo laterum TrianguH ji^ato lineam ducere-, qfta 
Triangulum bifariam dtUidat. ’ 1 < 

Sil pundum a fi gnatam inktcere b c trianguli b c o. Volo £ 

pundo 
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punt^o A ducere lineam qus diuidat triangulum b c o in duas 
partes zquatcs. 

Diuido laiu$ B c bipartito in pundo E. Tuma pundoA du- 
co ad angulum d oppoiitum, lineam a o. Cui, per pundum e, 
duco E F parallelum , per trigefimani , quae fccet latus d c in 
pundo F. Et conneiSlo a f. Dico a f ede quae diuidit triangu- 
lum B c D in duo aequalia. Scilicet a b o f Qjjadrilaicrum , Xr 
quale clfe a c f triangulo. 

Connedo e d , Iccantem a f in pun- 
do c. Et conflat, ex trigeliinaodaua, 
duo triangula b e p & 6 £ d ede xqualia, 
intclleda parallelo ipfi b c,duda per pu-> 
dum p:quum dntfuper aequales bafes 
£ B & s c. Duo quoque triangula p e f & a E f funt aequalia* 
per trigenmamfeptimam :quum flnt fuper eandem bafin e f, 

& inter duas parallelos ad & e f. Dempto itaque communi 
E f c , erit triangulum a s c xquale triangulo d f g : Vtrique 
igitur ipforum addito Trapezio 'c f g e , erit a c f ttian^lum 
xquale pe c triangulo. Atqui de c eft dimidia pars totius 
trianguli b c p : quapropter & a c f eft dimidia pars ejuCdem. 
Reliqua itaque pars dimidia, erit a b f o Trapezium. Quare 
itnea A F diuidit totum a c p triangulum xqualiter : Qu^ fa- 
cere oportuit. . ■ ' 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XXXIX.-' • 




T a 1<m ret ^ kuri( j&einattvy^, ^ Ta etur^ 

Triangula xqualia fuper eandem bafin &ad ean- 
dem parrem ereda*imer duas confidunc parallelos. 

Triangula, fuper eandem bafin ad eandem partem ereda* 
£ dicuntur,quum linea duda a vertice vnius ad 
verticem alterius, latera eorum non fecat, ' j 
Sint duo triangula A B c & o b c fuper ba- 
fin B c, qux verticem ad eandem partem ha- 
beant. Et connedatur a p., D ico a fi lineam 
eftepatailelum bafis c. \ . ■, ,r 

i Sin- 
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^ Sin aliter : ducatur parallelus ipii b c , per 
trlgefimamprimam : qux aut rranlibit fupra' 
A D, aut infra eandem. Si fupra, (ic ip(a a e: & 
producatur b o, quoufque concurrat cum a e 
^-in puniEhyE : connedacurq; e c. Quoniam 
itaque,’ per crige(imamfeptimam,triangulum 
A B c eft squale triangulo e b c, vtrumque enim inter duas pa- 
rallelos : & eidem triangulo A b c pofitum eft squale triangu- 
lum d b c : erit & idem d B c squale ipH e b c, pars toti: Quod 
ciltf non poteft. 

Si vero parallelus duci poilit inlra A d , vt 41 F ; connexa f c, 
fiet triangulum f B c squale ipfi d b c, pars toti. Non igitur 
erit alia parallelus bafi bc, quam ipla a n:Quod erat ollcnden- 
dum.f’ 5 < i fi ^ f • 

^ £:f hac & antecedente confequitur, 

S$JtM4 reit» due fri»»giUi f*f ftcutritdffr erit 

tertio Imttri tqmidifiam. i > • . 

'' Sit enim triangulum a bc : & fit linea d e qus diuidat duo 
latera A b & a c per duo squalia in punflis d & e. Hanc dico 
efle parallelum i pfi A c. 

In Quadrilatero a C £ d ducantur dus tranfuerls a e & c d. 
Iatelio^aqi>per pundum e , parallelo ipii A b : erit , per trigeh- 
mamoi^auain , triangulum b o e squale trian- 
.K gulo D A E-: quum dus iplbrum bafes ad& oB> 
pofitsiintsquales- Rurfus intelleda,perpun. 
flum n, parallelo ip(l b c : erit idem triangulum 
B D £ squale triangulo c e o. Erunt itaque , per 
I animi Notionem , duo triangula E a d & e c o 
Quae quum fuper eandem fine bafia 
D E , & in eandem partem ereda : erunt, per hanerrigefimam- 
nonam , fiiter duas parallelos oe &ac: Quod fuit demon- 
ftrandum. • ' * 

'.Ii « . ‘ ^ * 

id. theorema jo, PROPOSITIO XL. 

iirtt lirSe, ^ Tuiuuvx ftfpn, 

cr ? (tuldii 

' / Triang 
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Triangula xqualia fu per aequales bafo , & in ean- 
dem partem ereita, inter duas cohfillunt parallelos. 

Sineduo Triangula A B c & def a:qualta , luper duas baies 
B c & E F squales ,& in eandem partem erc^la : & conne^atur 
AD. Dico duo triangula A B c & d e. f inter duas parallelos b f 
& A o confiftcrc.Haec ert Conucrla trigcfimiodaus. 

Nam (1 A D non eft ipH b f parallelus : alia parallelus dutHla 
tranCbic fupraaut inira a d. Si fupra , Cic ipfa a c : & produca. 

G tur E D ad concurfum ag , in pun- 
ftum c : connedlaturq; g F.Eritq;’per 
trigefimamot^adam, triangulum gif 
squale triangulo a b c. At d e f po- 
frcumedipfi abc squale. Erit igi- 
tur & o £ f iplt g E F squale , pars co- , 
ti : quod dl abYurdum. ; 

Si vero infra a d tranlcac , fit ipla a H/f & conncftatur h f. 
Ac tum eadem argumentatione probabitur triangulum H e f, 
triangulo def clTe squale, pars toti. Quare , quum neutra ra- 
p'one deri pollir, erunt b f & a D paralleli : Quod erat often- 
dendum, I 




THEOREMA ji, PROPOSITIO 5^LI. 

aCflujy ^ c» 

0^5iM>Wjc JiiXtttnov 'irni n i£ 

Si Parallelogrammum Triapgulum^ fuper ean- 
dem bafihjSc inter duas parallelos confiAanuParallelo- 
grammum Triangulo duplum erit. 



Sit Parallelogrammum a B c d , & triangulum b d E , fuper 
eandem badn b d, & inter a e & b d parallelos. Dico Paralle- 
logrammum A B c.D ede duplum trianguli b d e. 

dtrParalklogrammo ducam dimetien- 
tem ad: Eritqj,per crigedmam Icpti- 
mam, Triangulum a b d squale Triangu-. 
Io E b D. Sed Parallelogrammum a b c d,. 
per trigedmamquatum, duplum eft Tri- 
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anguli A B D : Quare & duplum Trianguli e b d : Quod erat 

oftcndcndum. 

Ex hoc fatis condat, Si dupliceturbafis,Triangulumfu- 
per hanc cretum , zquale edeipG Parallclogramnio : Quale 
hoc loco ed B E F T riangulum. 

Probabitur & hoc facile quod fubjecimus Theorema, 



Si PnraUdo^ammum Trisngulum^fuper dqudes bafes & in-- 
ter di$iti fetruUelos eonfijlemt : Pttndklogrtimmum triungulo </»- 
f Ium erit. 

■ Sic enim Parallclogrammum abcd, 
& Triangulum E c f, iuper aequales bales 
B c & c F. Dico A B c o ParalU logram* 
mum clfe duplum Triangulo E c F. 
Connedatur e d : & ducatur per pun- 
dum c, parallelus ipli e f, 11 c d parallelus non fuerit. Ac tum, 
ex trigedmafexta,,& trigedmaquarta, condabit Propodtio. 

Hanc yerd Euclides re^e prxtermillt ob facilitatem. Sed & 
nonnullas llmilis noiionis,quas antea exprdilc, poterat omit- 
tere. 

PROBLEMA II, PROPOSITIO XLII. 

Ta cr rS «/bO»- 

Dato T riangulo aequale Parallelogram mumxonfti- 
tuere, habens angulum angulo dato aequalem. 




Sic datum Triangulum a b c , datus vero angulus o. Volo 
ipll Triangulo a B c aequale Parallelogrammum condicuere, 
habens angulum squalem angulo d. 

Diuido badn b c in duo aequalia , per decimam PropoUtio- 
nem, in puncto e': & connetdo a e. Tum, per pundum Ardu- 
co A F parallelum ipli b c , per crigellmamprimam : 6c fupec 

punftum E ^onllituo , per vigefi- 
mam tertiam, angulum c e c squa- 
lem angulo D dato. Demu ipli e o, 
per pundfum c ,duco c f parallc- 
lum.Dico Parallclogramum e c f c 
. efle 
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e(& squale a b c T riangulo. 

Quoniam enim, per trigefimamodauam, triangulum a b b 
cft squale T riangulo A E c : erit totum Triangulum a b c du- 
plum Trianguli a B c. Ac Paralielogrammum e c f c, per an- 
tecedentem , duplum eft ejuldem Trianguli a B c- Quare & 
ipfum E c F G Paralielogrammum, squale efl; Triangulo a b c, 
habens anguium g E c squalem angulo t> : Qwd erat facien- 
dum. 

Conuerla quoque hujus erit ejulmodi, 

Dafo ParaUelogrammo £qn»le Triangulum eonJUtuerty habens , 
angulum angulo dato aqualem, * 

/ ^ i ■ • I • 

Sic datum Paralielogrammum a b c o, datus verd angulus e. ' 
Volo ipfi A B c D Parallclogrammo confticuere Ttianguiums- 
quale, habens angulum angulo E squalem. 

Super pundum c per vigelimaroterriam,conftituo angu- 
lum o CF, squalem angulo E : Et CF fccec AB protraham, in 

pundlo F.‘ Itidem protraho co,' 
qus eft ipfi A F parallelus , ad pun-' 
6Ium G : ita vt d c fit squalis ipfi 
c D. Ac demum eonne^o f c. Di- 
co Triangulum c f g efie squale 

A B c D Parallclogrammo. 

Quum enim, per trigefimaraodauam , totum cpg Trian- ■' 
gulum fit duplum c d F Trianguli : &,per quadrage finiam pri- 
mam, Paralielogrammum ABCD fitcjufdem cdf Trianguli 
duplum : erunt abcd Paralielogrammum & cfg Triangu- 
lum inter ie squalia : Quod erat fiicicndum. 

THEOREMA 31, PROPOSITIO XLIIL 
^ /4UV ret im aMliASit 

Duorum Parallelogrammorum circa Dimeciemem 
majoris Parallelogrammiconiifleocium, Supplementa 
(unc xqualia.' 

Circa Dimetientem confifiunt Parallelogramma,qusin 

i } Dim 
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Dimetiente majoris Parallelogrammi fuam habent Dimetiens 
tcm. Supplementa vero dicuntur, qua: cum duobus Parallclo- 
grammis majus Paiallelogrammum perficiunt. 

Sint itaque duo paratlclogramma abcd&ecfg: quorum 
cufpides quatad e , finiin eodem pun^o e fle conjun<^a:ad 
dccuflationcm, vt vtrumque Parallclogrammum per medium 
diqidatur, Dimetiente b f : fintq; ipfis annexa duo fupplcmen- 
ta HAEC & CDGK, perficicntia totum Parallelogrammum 
B H F K. Dico HABC&CDGK Supplementa efle jcqualia. 

Quum enim Dimetiens b f bipartito diuidat totum Paral- 
klogrammum bhfk per trigefimamquartam : •erunt duo 
triangula b p h & b f k aqualia; Quumq; eadem b f bipartito 
diuidat ABC d Parallelogrammum, erunt & duo triangula B c a 
& B c D xqualia. Atque eadem ratione duo triangula cfeSc 
CFG xqualia : Quare, ablatis duobus triangulis BCA&CFsd 
toto triangulo BF h: ttemq) ablatis duobus triangulis bc d& 
erqa toto bfk: remanebunt du3e SupcrHcics hae c&cdgk 



'l * 









In HAC Propofitione dcmonftranda, 
flru^uram ab aliis aliquantum variauir 
» non nouitatis lluclio , Tcd vt totum nego- 
^rtium Supplementorum StintcgriParalle- 
logrammi cuidctiiis exponerem. Vix enim 
vfquttmin toto ppefc Geometrico occurrk Figuratio magis 
toecunda q<uam h^c Gnomica:hcc cfl,quse vno Parallelo- 
gramrao& Gnoma con flatur. V t hoc loco , fi a b e d Parallelo- 
geammum fumamus, Figura illa h f c n>qus cum a b c o perfi- 
cit totum bhfk Parallelogrammum , Gnoma feu Gnomoa 
vocatur. Si vero fumatur e f c g Parallelogrammum : erit 
Gnomon h b c g Figura. Nam hic Gnomonis explicandi lo- 
cus cfi maximi opqttunus : licet Euclides ad fecundum librum 
diflu Ierit. 

Hanc ego Figuram myflicam folco vocare : Ex ea enim, 
velut ex locupletiflimo promptuario , innumerabiles exeunt 
Dcmoofhationcs.Quod cum magna voluptate perfpiciccqut 
in re Geometrica ferio fc exercebit. 

Cui vero magis placebit aliorum conftru^lio , is primum 
fibi delineet bhfk Patalklogramsnum : tum ducat e i>par»l- 

Iclum 
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Iclum : inde A c alteram parallelum : atque eamdetnonftracio- 
nem lequatur quam modo tradidimus. 

Hujus Conuerlam (Ic infticuemus, 

Si P/tritllelogrammum in duo Supplementa aqualia & duo quan- 
tacunq^ Complementa diuifum fuertt. duorum Complementorum Di- 
metientes tnoentinuum erunt t& vna totius Paralielo^ammi Di- 
metiens. 

Complementa hicvocauimus,duo Parallelogramma qux 
cum duobus Supplementis totum Parallelogrammum coniti- 
tuunc. Sic enim ob vocum aiHniratem non inepte dici poiTunt: 
tum ne fine nomine clfent, tum vt facilius caperentur , a Sup- 
plementis nominatim di(tin£ta. 

Sit itaque Parallelogrammum A b c d : Cuius duo Supple- 
menraa:qualia,A E F G &: FH DK : duo vero Complementa 
GFCK&EBFH, quorum DimctientescF&FB.Dico c f aefle- 
lineam vnam,& totius abcd Parallelo- 
^ grammi Dimetientem. 

Si enim non fit ejufmodi , erit alia totius 
Paraljeiogrammi Dimetiens ; Sicq; ipfa 
c L B , infra Dimetientes c f & f b cduda* 
fecans c h in pun^o l ; £t per ipfum t 
pundum, ducatur m l n , per trigefimam- 
primamPropofitionem , ipfi a c Parallelusj Simq;in tottrPa- 
rallclogrammo abcd, duo Supplementa amgl&lhnd. 
Atque hatc,per Diredam hujus, erunt inter fc zquaiia : quum 
fint circa Dimetientem c L b : Sed a e f g Supplementum po- 
litum eft xquale Supplemento f h d K. Quum itaque f h d ic 
majus fit iplb l h d n : erit a E F g majus ipib a m g L,pars toto, 
quod elt abfiirdum. iildem rationibus probabitur Dimetiens 
educi non poilc fupra Dimetientes c F & f b Quare c f b vna 
cll Dimetiens totius Parailelogrammi : Quod erat proban- 
dum. 

PROBLEMA 12, PROPOSITIO XLIIII. 

¥ JbOrvffct» oC^eieui 7 r/d^ 6 fm Iny 

Sup 
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Super data re<S^a linea , dato Triangulo azquale Pa- 
rallelogrammum conftituere, habens angulum angu- 
eo dato xqualem. 

Sic data Unca a b , dacumq; T riangulum cos, datus vero 
angulus F. Volo fupcr ab conftituere Parallelogramrouffi ae- 
quale triangulo c d £,habens angulum aequalem angulo F-Dif- 
fert haec ^ quadragcfimafecunda : quod hic data Tk linea , illic 
nulla. 

Produco itaq; b a ad pundlum c : & pono a g squalem late, 
ri D E > Trianguli dati : Et, per vigenmamterciam,ad pun<ftum 
A facio anguium c a h xqudem angulo e :Ec, per fecundam, Ei- 
do A H squalem lateri e c Connexaq; c h , erit T riangulum 
ACHjper quartam Propolitionem , squale TriangulocoB 
dato. Diuido poftmodum a g per squalia in pundo k , per 
decimam : & connedo h k. Ec per pundum h , duco h l Pa- 
nllelum ipll g b , per trigefimamprimam. Inde ad pundum a 
cronftituo angulum g a.m squalem angulo f dato , per vigeft- . 
mamtertiam, vtA m (ecec h l in pundo m. Tum per pundum 
X , duco K N Parallelum & squalem ipfi a m. Et connexa h n, 
&cio Parallclogrammum a x m n. Quod , per crigefimamoda- 
uam & quadragcliraamprimam , erit squale Triangulo a g h, 

ob idq; Triangulo cd e. 
dato. Csterum duco b l 
P arallelum ipft a m : qua. 
conjungo cum NMpro- 
trada, in pundo L.- A 
quo educo Dimetien- 
tem EA : quam produco donec jungatur cum nk protrada, 
jn pundo p. £t duco p qParallelum & squalem ipE k b. Ac 
demum , connexis a r & b perfteio totum Paralielogram- 
mum N L p q^onftans quatuor Parallelogrammis, Inter qus 
Supplementum a cb antecedentem , squale cft Supple- 

mento A M : ob id & Triangulo dato cde. Qiure, quum linea 
data A B ftc vnum laterum iplius a Q^Paralldogramibi : & an- 
gulus B A R fit , per decimamquincam , angulo g a e squalii:. 
cb idqi angulo F dato : conftat totum Problema. 

Hanc 
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H A. M c Campani defctipeionem appofufmus, vt ipfius tx- 
dioiam diligentiam, ac minime necelTariam oftenderemus. Ni- 
hil enim opus fuit Triangulo a c h. ■ Tantum fuit conftittien- 
dum Parallelogrammum ak idM Triangulo (Td e scquale, ha- 
bens angulum xqualcm angulo f , ex quadragcfimaiecunda: 
ficut refte hic Theon aftruxir. Propoirtiones enim Geome- 
ttiese aliz aliis prseunt : non vc ipfarum condru£tio , fcd vliis 
tantum repetatur; ne linearum multitudo intcllcAum contur- 
bet potius quam juuet. 

Hujus autem Conucrla fic erit, 

Stiper dAta reHa linea , dato Par alie Icgrammo T riangulum *- 
^uale conWttuere-,habem angulum angulo dato aqualem. 

Sit data tinca' A B:(htumq> Parallelogrammum c DXFtda- 
tus veroangulus c- Volo fuper a b conftitucre Triangulum^ 
ipH c D E F Parallelogrammo jequale , habens angulum squa- 
lem angulo G. Duco G H Dimetientem ; & protra^^ c D ad h 
^ „ ■ ■'V s punftum ,ponoDH squa- 

I [ ^ \ lem c D : Et connexio h f. 

• K L 1 / ' \ Triangulum chf, 

/ 1 \ / \ y' quadragelimamprimSi 

f i/ ’ ! . \ - squale Parallelogrammo 
® ® - ** c DBF :quubafis fit dupla. 

Tam, per directa hujus, fuper a b conftituo Parallelogrammo 
A 6 R t , squale Triangulo chf, habens angulum a b l squa- 
lem angulo c dato, Tumyprocrai^aBL, pono l m squalem Bt: 
Ac demum conncclo 'a m. Dico jam Triangulum ab m, fiipex 
A B efic conditurum quale voluimus.. 

£d enim Triangulum a b m squale Parallelogramo a bk l, 
per quadragefimamprimam : quum fint inter duas Parallelas 
B M & A K, fitq; dupla bafis Trianguli. Sed A b l x, ex conftru- 
dione, ed squale Triangulo c h f ; & ch f squale c d e f, per 
jpiam quadragefimamprimam. Q^re, per animi Notionem, 
Triangulum AB M squale eft Parallelogrammo c def, habens 
angulum abm , sqpaletn angulo g dato : Quod erat Scien- 
dum. 

Poterat quoque in hsc verba proponi Problema, 

Inter duas ParalUloiintermmatas , dato ReShlmeo aquale Pa* 

k. ralt; 
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rulUlo^ummi eonHitiure,h/^tu ungmlum date aquaUm. 

Vbi animaducrteadutn, inter duas parallelos datas Paralie- 
logrammum confticuere, non efTe difficilius, quim (uper data 
reda linea. Nam vbicumque datur linea rei^, dantur dua; pa- 
ralleli incerminatx : intelUgo , ad Parallclogrammum conUi- 
tuendum. 

Hoc volui adjicere . v.t Geometrix candidati , Propofitio- 
nes vari^ inuenias & enunciacas conciliare, St ad vium accom- * 
modare difeant. 

Hanc nodram poteramus in locum fequentis fublti tue- 
re, quum elTet locupletior. Datur enim linea : prxter id quod 
icquens ipla vacare videtur , vt qux ex antecedente (atis pate- 
ret : nili Forte quod Redilinea in Triangula rclblueremonec. 
Ob id, a nonnullis omiila eft,vt a Campano. Eam tamen e lo- 
co non mouimus.Nihilenim in ptxlcns de noftro in ordinem 
redigere conftituimus. 

• ' PROBLEMA ij, PROPOSITIO XLV. 

i • . 

'ivw cv 

Dato RedUlineo sequale Parallelogrammum con- 
ftituere ,'haberis angutum angulo dato sequalcm. 




’ Sit darum Re<SiIineum a b c d,' datus vero angulus b. Volo 
ipfi A B c D ReAilinco xquale Paraltelogmmmum conftrucrd, 
habens angulum xqualem angulo E. 

Refoluo A B c D, quum fit Quadrilareram,in duo Triangu- 
la a B o & B c D : Ipfiq; a B o , per quadragcfimamfecundam, 
conftiruo xquale Parallelogrammum fc.hk, habens angu- 
. Ium F K H ,.angulo E xqualcm. Et con- 
tinuata K H in piindFum m , vt fit angu- 
lus G H M, per vigefimamnonam xqua- 
lis angulo k : conftituo fuper g h , per 
antecedente, Parallclogramum g h l M, 
xquale Triangulo b c o , habens angu- 
lumcHM jam creatum. Et quoniam li- 
t . . v'. nea KM,expoficu,efi; linea vna;& an- 

gulus 
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'gulus M H G sequalif angulo F g h alKrno , per primam partem 
Figefimxnonx : ipfe m h g cum l c h duobus redis aequa- 

lis , per vltimam partem efuffjem : erit f g h angulus cum ip(b 
L G H, duobus redis aequalis. Itaque, per decimamquartam , f l 
cft linea vna. Quumq; f c & k h fint,pcr trigefimamtertiam, 
aequales : itemq> g L & h m, per eandem squales : erit tota f l, 
coti K M squalis : &,per trigelimartltertiam. f k & l m squales. 

igitur totum Quadrilaterum F K l m , Parallelogrammum. 
Quare quum angulus k iit squalis angulb £ : conftat ProppH- 
tio. 

Ex jam demonftratis emerget hoc Problema, 

trofofitis duabus Super feiehusrt^iiMtis iua^uulibus^ extefum 
ruMorisJupra minorem cogisofctre. . 

Sint dus Superheies redilines a & b , quarum maior fit 'a! 
Volo feire quantus fi exceflus ipfhis a fupra b. 

Conftituo , per quadragehmamquartam , Parallelogram- 
mum c D E F, squale ipd a Redi lineo, habens angulum c o e f, 
Tcrbi gratia , redum. Et protrada c o in g pondum , fadaqi 
t> G squali ipli c p.: confticuo-, pc^ quadragehroamquartam, 

fuper V G , Parallelogrammum 
D G HK,equalcipfiB Kedilinco> 
habens angulum o c x redum. 
^ Et protraho^KH, donec iecce 
cxinpundoL. DicoHLBFcA 
fe exccdCum Redtlinei a fupra 
I^cdiUqe«mi. 

‘ Ac primum c c x i. vmim efle ParaUclogrammum , clarius 
cd qii^m quod demonftrari debeat. Quoniam igitur c d & o c, 
cx pohtu.lutyt squales : & vtraque ipG x l Parallelus; crunr,pcr 
trigcGnaamlext^, duo. Pvallclf gramma CH Sc nx aequalia. 
£c quoniam d k pofitum eft sqii^e ipili b Kcdilineo : eiic &. 
c'H ipfi B Redihneo, 'squale, ^larc, ^um totum c jf Parallc- 
logrammum , fit squale ipfi a Redilineo : fiiq; s. f excefiiis i- 
pfius c F fupra d x : erit, per communem Notionem, l f excef. 
fh^ A Redtlinei fupra b Redilineuro : ,Quod erat manifefian- 

dum* _ •>i' - '> t/. r* '1 '■ 

A L X T X R acilius. Maneac c d e f Parallelogrammum s- 

.k z. ^ualc 



» . 1 ) 
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quale ipfi A Rcdilinco.Ec protra£ta e d ad e pun&utn, confti' 
tuatur fupet D g , Parallelogrammum d e h K.ipfi b Rc<3:ilioco 
xqualc : pcodudisq> £ e & h k , vt concurrant ad l pundum, 
ducatur per d pundutn, Dimetiens l d M,fc- 
cans H G protraham , in pundo m. £t duca- 





D 


C 




** “ " ""1 
• i 


F 



do N : vt fit H L M N Parallelogrammum. Di- 
co N F ede exccllum Redilinci a fupra b Re- 
dilincum. 

Quum enim h d fit squale b Redilinco, 
fintqi H D & DN Supplementa, per quadra- 
gefimamtertiam .squalia : erit quoque d n ipfi b Redilinco 
squale. Quo ablato a e f Parallelogrammu(quod pofitum fuit 
ipfi A squale) remanebit n f excelTus a fupra b ; Quod erat fa- 
ciendum. , , . • . - . 

PROBLEMA M, PROPOSITIO XLVI. 

Atto ^ t/hQcijTf (£&(ieu -n^dycavov 

' ‘ data reda linea Quadratum deferibere. 

’Sit data linea a b, ex qua fit deferibendum Quadratum.’ 

A pundis A'& BV excito, per Vndecimam , duas perpendicu- 
lares A c B D : quarum vtratnque.per tertiam, facio squalem 
ipfi A BrEruntqi, per vltimam partem vigefimsodaus , a c & 
' * Paralleli. Ecconnedo c d: qus, per trigefi- 

^ mamtertiam , erit squalis & parallelus ipfi a b. 
'Quiimq; duo anguli a & b fint redi : erunt & 




duo oppbfiti D & c redi , per vltimam partem 
vigefimsnons ; vel , fi mauis , per trigefimam- 
quartam. Quare, ex definitione Quadrati, erit 
A BCD Quadratum. * ‘ 

Aliter. Erigatur A ic perpehdicul^^ ad a b : eidemq; 
ponatur 'squalis. 'Et? 5‘pundo' c ducatur 'cD parallelus 8iz- 
qualis cidfcm a b ; conncdiirur d. b : qus, per irigefimamter-' 
tiam, erit squalis & parallelus ipfi a c. Quumq;, per vltimam 
partem vigefimsnons, omnes anguli fint redi: erit abcd‘ 
Quadratum : Quod faciendum fuit. • ' ' 

A N I M a D V E A T E.N D V M , vcram Quadrati conftrudio- 
■' “ , ' ‘ nem 
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tN»m ^ Centro, atq* ob id, e Circulo pendere.In iis 'enim quas 
pcr&Aa iunti punftum vbique primum cft ad quod omnia re. 
Imuncuc. Sic igitur producemus Quadratum noo data linea. 

•i £x centro a , Circuli 8 c o e , educatur dux linex a b & a c 
ad'periphciiam,fiicicntes angulum qui ad a tedum : & c«-um 
vtraque prottahatur. in punda o & 8 peri, 
pherix. Ac tum connedantur b c , c n , d a, 
&£ B.i Quum igitur quaiuor anguli quiad A 
iinc retliiper deciniamquintam : & omnes 
linex xquales qux illos comprehendunt, vc- 
potc a centro ad periphcciam ; erunt , per 
quintam & trigellmamfecundam, in quatuor 
Vdangulls integrum Parallelogrammum componentibus , bi- 
id quique anguli, qui ad b, c, d, e, ferairedi: vnde quarubr in- 
tegri re^i:& per quartara.quatuor bafes xquales. Quare b c D 
Quadratum. 

A T 0 ^ E eam ob caulam prxeipuam , tam myllica lemper 
habita eit Decuilatio : ea prxlertim qux ad re^os fit angulos, 
& vndique xqualitatem oltendit : qualis in Quadrato 6: Cir- 
culo confpicua ell. Nam quod Quadratum facimus ex dudu 
linex redx in feiplam , id fenfus iudicio facimus , Artis duAa. 
Per centrum enim lineas duci «atque in ambitum , non in la- 
tum incedere par cll. Pundum quippe illud fcecundiflimum, 
lineas infinitas circumquaque procreat. Neq> quifquam miht 
obijeiat: Quadratos Numeros , qui ex dudu lateris in feipfum 
producuntur, Piueria eftenim Diicrctorum.&Cpntinuorum , 
conlideraiio, quam hic explicandi non cfl locus. Ploc tamen 
non nego , Artem nobis omni ratione ampledendam eflctv 
qux Naturam fibi foli cognitam, patefacit : fimilitudine 8c imi-- 
ratione. Hxc enim qux facit , affabre quidem fiicit : fed qu6j 
perfediusjco occultius. - .. ^ 

Animadverte etiam, Quadrato quatuor ineffe Semi'^) 
diametros,Hexagono fex, Odagono odo. Trigono trcs.Pen-, 
tagono quinque,Heptagono rcptcm,Ennagono noucm : ficqi ' 
Figuris continenter, pro angulorum numero. De Perfedis • 
femper intelligo : fcilicct de xquilateris & xquiangulis Atque , 
in paribus , Diametri terminantur ab angulo per centrum ,ad. 
angulum oppolitum : in imparibus autcm,imperfcda quadam 
■ • - k 3 rac 
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ratione , ab angulo per centrum , ad lanis oppoficnm. 'In Clr-> 
culo verumque inoll. Diametri enim & ad latera &ad angulos 
educi inteltiguncurMjuumlicipfe, fi huc cogitatio pertingere 
poteft, infinitorum angulorum, & infinitorum laterum. Qua- 
co igitur pliires in Figura fuerint Semidiametri, ea tanto pro- 
pius ad Circulum accedit ,cantoq*> perfe6Uor. Et tamen quan- 
IO pauciores habet,tanto majorem vfum habere videtur.Tria- 
guli enim vfiis qu^m Quadrati frequentior : Quadrati rurfus 
quiun Pentagoni : Vt in his rerum humanarum imaginem 
cernamus. Minorum enim obfequio majores vtuntur. Sed de 
his ali» pluri. 

firea Diametriim Quadrati PataUcU^amm/t^fun Uter» 
^usdr»ti Utertbm dquidtftsntU hahuermt., Quadrata tjfe ofor~ 
ttt. , 




Sit Quadratu a b c D,cujus Diameter b c.fintq; duo Paralle- 
logramma BEFc&BHKtfic pofita, vt latus 
E B fitqquidiftans lateri a c: & latus e f lateri 
c D : itidem latus h k eidem a c ^quidifians, 
& K L ipfi A B : & Diameter c b protrada, di- 
uidat haze duo Pafallelogramma per mediu. 
Dico BEFG&BHKL eflc Quadrata. 

Quoniam enim angulus a cfi re^us, 
duo^‘> anguli A b c & a c b , per quintam, zquales : erit horum 
vterque ,per trigefimamiccundam ,(cmire61us. Quapropter 
& angulus E b P,per vigefimamnonam,femireflus;quum c Fca- 
dat in duas Parallelos a c & e b : ob idq; per eandem, angulus 
BF G femirefhis. Et quia latus eb , Trianguli £ b f , per trigefi- 
mamquartam, eft squale lateri f g Triaguli b p g:& b f vtrique 
ceraune:erft,pcr quarta,bafis e f zquaiis bafi b g. Quumq; re- 
Aa A G cpnncctatdCias parallelos A c & F G,& angulus A fit re- 
ftus:erit'& alternus g reftus, per vigcfiirj5nonam.ltaq;,pcr tri- 
gefimemfecundam, erit angulus f B c femircdlus : &, per fexta, 
duo latera f g & b g xqualia.Erit igitur totus angulus a b g re- 
iftus : ac propterea, per trigefimamquartam , torus f & totus e 
re£his:& quatuor latera Parallelogrammi E b f Gvqqualia. Qua- 
re ipfiim erit Quadratum. Eadem erit probatio de bh k i. Pa- 
rallelogrammo ; Quod fuit confiicutum.v ' '' 

Huic 



Digiti. :x: hy GoO‘'jc 



liberi; 19 

Huic Proportioni huoc locum alHgnauifetus : quam amen 
poteramus dattm poft crigeGmamquartam fabijccre : Sed ad 
Qindrati mentionem reponet« placuit, non vltrii : quarauis 
Euclides ad quartam Secundi diftuleric. 

THEOREMA », PROPOSITIO XLVII. 

Campano 4 S, 

E» rotf op^ymioif ? op-S^A» j*»»**# vocTfodjwjc 

ia»» 7»7t ^ tlw h^%lu»ytt'i<a 

aAaCgpi' nTC^efcilvoir. 

In redangulis Tnangulis , Quadratum quod ex la- 
tere angulum re<5tum fubcendente Ht, Quadratis^qux 
ex duobus angulum redium concinentibus latenbu ? ^ 
fiunt, eft aequale. ' ' " ■ i ■> 

Sic Triangulum a b c , cujus angUlus a redus. E^cn Qua- 
dratum laceris b c , Quadratis duorum laterum a b & a c cdb 
xquale. 1 - i 

Ueferibam ex b c latere , iecundi^ do3:rinam antecodctl- 
tis , Quadratum b c D E : fiinul ex AB & AC, duo Quadrata 
ABFG&ACKH. £titq> B M , ex decitnaquatia Propofitione, li- 
nea vna , & c G itidem vna.: quum omnes anguli qui ad a fine 
re^i. Tum ab angulo a redo demirumad lacus n s maxin^ 
Quadrati , lineam al parallelum lateri sn ,Iecantem ac ih 
. pundo M. . Et ab eodem angulo a ducam duas a o Et a e: 

itemqi a duobt» reliquis ' angulis 
ABC & A C8, duas BK& CF. 

Quoniam itaque fuper bafin b f, 

& inter du^ parallelos cc'& bf, 
conftituucur a b f g Parallelogram- 
mum&BFC triangulumtcrit ABFC, 
per quadragefimaprimam , duplum 
ipfius B F c. At idema f c, per quar- 
tam,xquale cft a b o Ti iangulorquu 
fine B F &: B c latera vnius , zqualia 
A B&B D lateribus alterius : & angulus b hujus rxqualis angulo 
B iiUus : confiat enim Veerque ex angulo tedo 8 c anguin a b c 

com 
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commuai. Elligicur Quadratum ab fg, duplum Trianguli 



.nnfti;: 




^ABD. Sed & Parallelogrammum 
. B o L M duplum eft , per quadrage- 
(imamprimam , ejufdem a b d Tri- 
anguliTuntenim fuper eandem ba> 
fin B D , & inter duas parallelos b d 
& A L. Quare, per communem No- 
tionem, Quadratum a b f g squale 
cft Paralleiogrammo b o l m. 

Atque , eadem argumentatione, 
indudis duobus bck & aec Tri- 
angulis, probabimus Quadratum a c kh efle squale Paralle- 
logranrmo l Q^are , quum Quadratum b c ob com- 

pleatur duobus Parallelogrammis bolm&lme c:ipfum ertc 
squale duobus Quadratis abfg &ackh: Quod erat de- 
monftrandum. 

H M-c eft illa um celebris Demonftratio a Pythagora Phi- 
lorophoperueftigats:obquamprs gaudio bouemDsmon^ 
bus immolauitjii Heroni, Proclo, Lycibj & Vitruuio credimus. 
Quod tamen apud multos ftdem non habet. Summa enim re- 
ligione !virilleacsde animantium abftinuit.Vtuteft, profeflo 
mirabile inneiitum eft, & vere Dei cujufdam donum. In cujus 
fatiocinatione, plane Philofophica, libet paulum expatiari : vc 
'intueamur vnde hoc Theorema defumptum Httquoque cOnii- 
dio, ad hujus inueftigationem Icle do£ti homines exercuerint. 

: ( . Imprimis totius meditationis<occaho ^ Redo & >Eqoali 
proleva cft : Ex quibus omnes Icrc Geometricas probationes 
originem ruaierediximus. Quod ex Triangulo Ifofceli Re- 
. AangulOfjquod dimidium eft Quadrati, manifedum faciemus. 

Sit enim*l(ofceles Redlangulum a b c , cujus angulus a re- 
• ftas.Dic*..Quadratum lateris b c, xquum cfTe Quadratis duo- 
, rumlaterum.A B & a c.- Defcribo ex b c Quadratum b c o e: 

I Cujas duoo duas Diametros b e 6c c o,fecantcs inter fc in pun- 
StoF. Quumqiduo latera b c & b o Trianguli BD C.fintarqua- 
Ha : erunt , per quintam, duo anguli d o c & b c o xq^ales : ob- 
idqi ambo femiredi ,.per rrigcGmamfecundam : quum fle an- 
gulus c B oremus. Eadem ratione erunt duo anguli c bb & 
o B b, .Trianguli bb c , femiredU : Quapropter duo laKra b f & 
: > ' ' OJ 
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c F Trilguli BC F, p;;r fcxta,xqualia.Rijrfits,quum Juo anci. ii 
A B c & A c B Trianguli a b c./int femireCli.pcr quintam ii. tri* 
gcfimamfccundam : ic bafisac vtrique Trianguiorum a b c 
& B c f communis : erum duo latera a b & a c 
aequaliaduobuslatcribus fb & fc per 
sc mamfcxtam. Eft igitur a b f c quatuor latcami 
«qualium,& quatuor angulorum rciiioru : qua- 
propter, a Definitione, (^radratum. lam v^ro, 
quum duo anguJi f c e & f e c Trianguli c e f* 
fint a:qoalcs duobus angulis f b c & f c b ipfius 
Trianguli c b f, vtpote omnes ilmirc^i : & bafis b c aqualis 
bafi E c : erunt duo Triangula b c f & f e c xqualia., £x com- 
muni itaque Notione , erit totum Triangulum b e c , squale 
Quadrato A B F c. Atqui Triangulum be c,per trigefimam- 
quartam.dimidiumcft Quadrati BCDE.Et Qiiadratum igitur 
A b F c dimidium eft ejuldem. b c d e. Si itaque bis fumatu» 
A B F c, ratione duorum laterum a b & a c : duo Quadrata x - 
quabuntur Quadrato b c d e : ^od erat demonttrandum , * 
Hmc Demonfttatio amplior quidem : Sed tamen tora Fi- 
gurs ipccie facilis : adeo Reflum & Aquale fefe , vbicunque 
fine , manifcftaoftendunc. • , 

At in Scalenis Rciftangulis excogitanda fuit alia Demon- 
ftrationis ratio. Nam deficiente laterum aequalitate , deficiunt 
quae ab hac pendent squalitates Quadratorum & Triangulo- 
Tuin. Erat quidem in promptu hsc ratiocinatio , Cujullibec 
Trianguli Rcflanguli , duo reliqui anguli a rc«fto /unr squa- 
ks duobus Icmirc«ftis per trigcfimamkcundam. Conuenit 
igitur VI Quadrata duorum laterum ipfos fiibtendcntium, 
quamuis insqualium , tantum efficiant, quantum fi eflci vtcrql 
feroircaus : quum fint bafes squales. Quod enim vni laterum 
insqualium decrcfi:it, alteri accrelcic ;vt squalitas potentis 
compenfetur ( Potentia lines tanta eft, quantum eft ipfius 
Quadratum). Ac rationi conlentanoum cft,vt potentia lateris 
redum angulum fubtcndentis,squalis fit duabus laterum, que 
duos femireaos fubtendunt , potentiis. Magnitudo enim an- 
gulorum, magnitudinem laterum oppofitorum metitur :& 
conrri. 

w <^tius exponamus.Tn duobus Triangulis Rcftan- 

i gulis. 
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gulis A B c & A D E , quorum a b c Ct Ifolcelcs , (ed a D E Scale* 
num : notum eft ,ex vulgata illa trigdimafbcunda, duos angu- 
A los femire^os a b c & a c b , Trianguli 

A 8 c , xqualcs clk duobus A o E & A E o 
Trianguli a E D, fimul fumptis. Sed non 



propterea notum eft, 0 Quadratum ba- 



B- 




pre _ 

fis B c fit xquale Quadratis duorum late- 
riimAB& ac, continuo Quadratum bafis oExqualc efie 
Quadratis duorum laterum a o & a b : etiam fi dux bales b c & 

£ o fint xquales. Id vero Pythagoras probauit generali De- 
monfiratione. Qux certe difficillima fuit inuentu,ficut in dif^ 
quirendo experti fumus. Nam quum fimili ftudio incendere* 
mur , mulra quidem in hanc rem meditati fumus : Tcopum ta- 
men alia ratione attingere non potuimus quam per propor- 
tiones : idq; ex Figura Gnomonica.Sed nos hujus fontis vbcr- . 
timi riuulos aliquot conferemur' 

.Repetita igitur prima Conftrudione , jucundum efi 
intueri quonam pado Redum & >£qualitas hic fuum jus 
tueantur. Nam tametfi a b & a c latera fint inxqualia, ob idq> 
anguli A B c & A c B inxquales : officio tamen perpendicularis 
A M, pulchra fit permutatio: vt intelligantur omnia in integro 
remanere. Angulus enim c a m. angulo ab c : angulusq; b a m 
angulo ACM perpetuo ell xqualis : Quod ficdemonftratur: 
AngulusBAcTrianguliABc, ponitur fedus ; angulusq; 

A M c Trianguli a c m, rerus : & angulus c vtrique Triangulo 
communis. Itaque , per trigefimam fecundam, 

& communem fententiam , reliquus c a m an- 
gulus, reliquo a B c efl xqualis. Rurfus, quum 
vterque angulus qui ad m fit re^us , &angulus 
B probatus fit xqualis angulo c a m : confequi- 
tur vt reliquus B a m, reliquo A c M fit xqualis: 

^ Quod erat demonftrandum. 

Vides vt perpendicularis .xqualitatem tefletur,non iatetum 
fingulorum, fcd potentix ipfbrum. Hoc efl , fi Quadratum Ii- 
nex B cad duo Qiiadrataxqualia reducatur: hxc erunt xqua- 
Ua Quadratis duorum laterum a b & a c. Vbi etiam animad- 
uertendum , ex linex 'vt prxftent mutuas opera? , offici; per- 
mutatione. Nam ex fubten^ b c fiunt duo lacera Triangulo- 
rum 



iM 
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roin «duenctt^orum a b m & a c m: Ec ex duobus kteribUs fm- 
mi Trianguli a b c > rci5tuin anguium continentibus, fiunt dux 
fubtenfx. Sed quonam modo fiat ea rcduifiio Quadratorum 
ad zqualiutem, placet bk; dcmonftrare. 

Dmp £luadrata insquali» ad duo ^l^drat» dqmtlia regere. 

* t 

' Sint Qindrata duarum Imearum a b & a c, inxqualia. Vo- 
lo hxc duo reducere ad duo Quadrata xqualrai ' Ambas Ifneas ‘ 
conftituo ad angulum redum B A c ; 8e connetto b ciTum fu- 
per duobus terminis b & c kcio duos angulos femire£tos ( id 
vero fiet ere&is perpendicularibus , ac diuifo vtroque angulo- 
rum re^orum per xqualta : vt docernona hujus}: fintq:angu- 
‘ Ii Bc D & c B D lemircfti :& concurrant dux ‘ 
Knex B D & c t> ad pundlum d. DicO duo 

a^- Quadrata laterum bd & ci>,eire xqualia 

duobus Quadratis laterum a B & a c. 

Sunt enim, per lexram, duo latera n b &oc xquaHat Sr an- 
gulus D, per rrigefimamfecundam ,rc£lus : Quapropter Qua-- 
dratum lateris b c , xquale eft Quadratis duorum laterum o 
& D c,pcr hanc quadragefimamreptimam.Sed & xquale Q^- 
dratis duorum a b & a c, per eandem. Quare , per animi^o- ■ 
cionem, Quadrata duorum t> b & d c funtxqualia duorum a » 
& A c Quadratis : Quod erat kciendum. 

.Ex hoc habetur & hoc Theorema, 

S$ d>*o Tristtgu/k relt»ngut» sqt$»les fublenfas h»huermt:£lHA- 
dr*t»dHorumpeHquefrum Utemmimiui ,f»nt $jtitdrtUk' 

dttorum reliquorum ult tritu ^ 

Quod latis patet ex poftrema conftru^ione. . > 

S^ & indidem hoc exibit Problema, 



Frefefitie duuhm Imeit kuquulibtu , fetentium msjoris fi^ru 
tfimere» eognojiere^ 

Potentiam linex tantam efi^ diximus , qpantum eft ipfiui 
Quadratum. 

Sintiuquedux Hnex inxquales ab&bc, quarum major 
A B. V qlo fcire quantum poftit a b fupra b c. Hoc eft, velo le- 

1 X per 
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perire Quadratum , quodcum Quadrato ipfius 8 c , (tc squale 
Quadrato linez & ' ; i/>! • ' , 

ri»r^ - - Statuo AB &BC in continuum:po- 

. fitoqi Centro in pun^o continuatio- 
/ ^ \ nis B , deicribo !>eniictrculum a d e 

• y '(ccundiim quantitatem majoris ab. 

/A..i T "c ' ". ' g t Tum fupcr c pun^o ,f erigo, perpcn- 
dicularem:quam produco donec attingat periphcriain in pu- 
^o D : Et connexo b d. Dico Quadratum linex c o cfle ex- 
celfum potencix linex a b fupra b c. 

Quoniam enim angulus c Trianguli b c o ,ed re^us: Qua- 
dratum fu btcnfx bo ^xquale cft Quadratis duorum laterum 
B c & c D : igitur Si iifdem e(l xquale Quadratum linex a b. 
Quare Quadratum. linex B c tanto minus eft Quadrato linex 
A B, quantum eft Quadratum linex c d : Quod erat inuedi- 
gandum. 

Hanc Theon fubne^it decimxrertix Decimi : eamq; pro- 
bat ex prima Quarti & ttigedma Terti) : quam tamen ex hac 
/olaTythagorica denaonllrari vides. 

E X hoc etiam habetur ratio inuetiiendi tertij lateris Trian- 
guli Rcftanguli, duobus quibufuis cognitis. Quod clarius ed, 
quam quod probandum fir. v 

N V N c autem hoc Theorema quonam pado ad Numeros 
accommodetur, obiter odendemus. -In Numeris itaque locum 
prxeipue habci' , quum maximus ad medium fuerit vt 5 ad 4: 
Icilicec in proportione , quam vocant, (clquiquarta-: ic medius 
ad minimum vt 4 ad -3 : hoc ed i in proportione lefquicertia. 
Eiufm.odi funt tres, 3,4,5 : tresq; 6,S, ro : 6,zo :ficq» 

continuo progrCiTu. Quadratum enim 10 ed 400 :actantun- 
dem ediciunt i 44 cum 2. 5 ^ , qux funt Quadrata ex 1 2. & 
I tf. 

Sed & cognito minimo laterum in Numeris, Scalenum Re- 
«dangulum iic abfolues. Dimidium cogniti duc in le : a produ- 
(do aufer vnitatem : habebis alterum latus. Huic adde binariu: 
Eec maximum latus , leu fubrcnft. V t , iit minimum latus i o. 
Horum dimidium duc in fe : fiunt z 5 :a quibns ablata vnitate, 
fupcrfunc x 4, medium latus. his adde binarium : fiunt fub- 

tcnfii.Horura chimQuadratlim 676; Et tantundem efficiunt 
i ^ 100 



Di,," - 



. . L I B E R- . n. ; I • • 8f 

100 &f7^:QUadratacx i o & ^4. •; , f 

lfofceiia vcrdR.edangulaex Numeris non conficiuntur. Iu 
quo id dignum confideratione eil , quod in Ccomecricis eH e- 
uidencius & Demonilracioni promptius ^ id in Numeris veri- 
tatem non habere. Nunquam enim dup Quadra^ numeri x- 
quaies 'quadratum Numerum componunt. Atque eam ob eau- 
&m, laceris Quadrari ad Diametrum proportio incognita.Eft 
enim Diameter radix ieu latus duorum Quadratorum zqua- - 
lium in vnum Quadratum junftorum :ob id, irrationale : hoc 
eft, vt in Arithmeticis dicirut radix Surda. Vt radix 1 , 8 ^ j 1: 
ficqi continenter , alternis Numeris Progrefiionum intermil^ 
fis. ' . 

Illud quoque non omfetam , hoc Theorema Pythagoricum 
non ex Triangulo , (cd ex Paralielogrammo Ret^angulo efie 
depromptum. Quod & Numerorum affinitas. ofiendit.Nullum 
enim Numeris cum Triangulis commercium t neque Superfi> 
cies per Numeros abfoluitur, nifi multiplicatione. Multiplica, 
tio vero , minimum , quadrilatera e(b. In Geometricis etiam' 
Superficiebus , Triangula vt dimidia Parallelogramraorum' 
confiderari debent. Sic itaque proponi poterat Theorema. ^ 

I» Para/lflogrammif Re^angulii , ^sdratum quod d Diiite- 
tieateft, /tqu/Ue efi duorum quufubttnMt luterum, ^udrutu. 

.i . * ■ < . 

Quia umen fimpliciora funt Triangula» atque ob id tra> 
flabiliora : eorum nobis officium accerfimus: Sed de hisaUas. 
Ex hoc etiam facis euidcnsefUllud» ' . > ci. . ' 

DutuDiumetro,componere ^jiadrutumcuituefiDiumetn, 

’ Coiiftitutis enim fuper duobus terminis lincjE, duobus an- ’ 
gulis femireflis , & peifedo Triangulo : habebitur dimidium 
Quadrati :Cu|us altera pars facile conficietur. ’ , 
inde manifefium eft & illud, 



".^tMdratum Diametri, duplum ejl S^uadrati cuius ipfa efi Dta^^ 



.1 > . -ii: 7 J<;::;:i ^ m -i.-l 

Quod nulla indiget mobacione. : i - j ^ >i<- j /. o *. c ; *• 

•. . 7 “ 1 5 THEOR 
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la . ELEMiENT. EVCLIDIS 

THEOREMA 34, PR.OPOS ITIO ' XLVIII. 

Eaji'^ifeJvu td /uuS; nfeiyavov 'imt ^ to?c 'im 

Ap<<»w rS ‘fJartt / uo «rArf6gs»v ■n“^aravoi( , i5 ymta Ooo' 

>0i7ro¥ rS fifeJtH ttuc <»Ad6espv, opQ^i 

Si quod ab vno laterum Trianguli fit Quadratura, 
atquale fuerit doorum reliquorum Quadratis: an guUis' 
ab illo latere iubtenfus, rediis erit. ' 




Sic Triangulum a b c : Gcq; Quadratum laceris a c squale 
Quadratis duorum laterum a b & b c. Dico angulum b oppo- 
ilcum A c laceri, elTe redum. Conuerfa antecedentis. 

A pundo B ad cUmrariam partem ipfi a 
pundo , educo perpendicularem b d i pet vb- , 
decimam ; quam pono squalem a b , per fe- 
cundam : £c conne^^o o c. 

£c quoniam angulus c b d rcAus eft: Qua- 
dratum laceris c d , per antecedentem , squale e(t Quadratis 1 
duorumlatetumBC&BD : quapropter Sc Quadrars duorum, 
B c & B A. Eft igitur ipfum c o latus ipft a c laceri squale, pec 
animi Notionem : quum vtriufquc' Quadrata fint squalia. 
Triangulum itaque a b'c , squale ell & squilaterum Triangu- 
lo c B D . Qimre angulus. A b c>pet odiuiam, angulo c b d squa- 
lis ; ob idq; rcclus : Q^d erat demonftrandum. 

P R o'b A B I M V s & ab impofUbili Conuerfarum more. 

■'•Si enim Quadratum lateris 'a c ‘cft squale Qt^dratis duo- 
rum AB. 8c BC ; neque angulus b fit rc^us : erit major aut minos 
ie6Io. Ac prius lic major re£io , fiatqi angulus d b c redus, e- 
duda perpendiculari b d , per vndecimam : qus ponatur s- 
qualis laceri a b , per fecundam : Et conneilatur 
‘ c D. £ricq>, per diredam hujus, Qiadrauim ipfiu^ 
'c D squale^Quadraiis duorum b n & b c : quapro- 
pter & Q^dratis duorum B a & BC.. Erit igitur 
bafls c D squalis bafi c A:quum ipfarum Q^drata 
fine squalia : Quqd eft contra vigeiimamquartam Propofitio- 
nero. Nam- quum fit angulus a b c major angulo d b c , fimq, 
duo latera ab & b c duobus lateribus d b & b c mutuo squalia: 
ccic baiis c A.roajoc bafi c D.£adQm.rau<mc ptdbabirousangu- 
O T ; I > Imn. 
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LIBERI. 

Ium totum B, non efle redo minorem. Eft igtturredus.-Quod 
erat demonftrandum. 

Sed probationes qux aifiimat^ concludunt , digniores funt 
'iis qux ab impoiTibili. ~ ' ' ' 

'Campano. , 

ProfeJifU dttohui Quadrat ii yitlteri iUorum Gnomonem relicuo 4 ~ 
qualem adiungere. 

* i ‘ 

' Licet intempeftiue Campanus Gnomonis conihrudionem 
hic appofuillcc , quum Euclides Gnomonem pofterius dcA- 
nianejus tamen Propofitioncm loco non mutauimus : prxier- 
tim quum Gnomonem jam antea in quadrageiimacertia defi- 
nierimus. 

Sint itaque duo Qjiadrata a b & c o : quorum alteri, vt ipfi 
A B, fit adjungendus Gnomon xqualis reliquo c c. 

Protrahatur latus b f Quadrati a b in continuum : & pona*. 
tur F E xqualis lateri ipfius c o : £c 'connedatun e 'a. Eritqs 
Quadratum ipfius e a., xquale duobus Quadratis e f dr F a 
T rianguli e f a , per Quadragefimamieptimam. Sed Quadra- 
tura ipfius E F ^eftxquale ipfi c o Quadrabo. Et Quadratum 
lateris f a , cfi ipfum a b Quadratum. Eft igitur Quadratum 

ipfius A E xquate duobus c d & 
A B Quadratis. At verd e f & f a 
latera funt , per vigefimam pri- 
mi, longiora latere a e. Sed f a 
eft xquale f b. Erum ergo s f 8c 
F B, ipfo A E longiora. Quapro- 
.pter tora b e longior el]b quam a e. Sccetur igitur ad ipfius x- 
qualitatem in pundo c : fiatq; b c squalis ipfi a E : Et deicri- 
batur Quadratum b c g h ex ipla b c : quod erit xquale Qua- 
drato ipfius A B. Sed Quadratum a e duobus quadratis a b & 
BC efi xquale. Et qdadratum igitur Bcc^xqualeeileildem. 
Qua/e, quum Quadratum ipfius b c componatur ex Quadra- 
to a b & Gnomone f c a h : 'eritGnomon ipfi e o Qi^drato x- 
qualis : Quod fiiit fiiciendum. 

S E o multo expeditius fic poterat confici: 

. Sint duo Q^draia, quotum latera fint a b & b c. Volo Qju- 
• draio 
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4 

draco Unes a tadjungerc Gnomonem squalem Q^drato li> 

, I , Confihno arabas , ad angulum redum a b c. 
Ec connc^bo a c. Defcripcoq; Quadrato laceris* 
A B, quod fit A B D E , ptotraho B A ad pun^um 
F : vt fit B F xqualis A c. Ec delcribo Qua- 
dratum B F G H : quod erit squale Q^dra- 
co ipfius A c , quum lines fint squales : ac pro- 
pcerci squale Quadratis duorum 'ab & b c. Quum 
. icaquc b f g m Quadratum , compleatur ipfo Qua- . 

< drato ABDE& GnomoneF E G d: erit ipfe 
^ • Gnomon squalis Quadrato lines 
B c : Quod erat fa- 
ciendum. 

Ii 




paimi «^conietaicotttw; 
toWHj 
4 



f 



C • 




• i 
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lACOBI PELETARII 

. CENOM. IN EVCLIDIS 

ELEMENTA GEOMETRICA 

ciZt- 

(cctt«>u4. ■ ' 




i> E F i N i T I O N E S. C 

^(uafller^amma^ 

<T«/o opflifc ynnitu dCSetav. 

Omne Parallclogramnium Rei^an- ’ 
gulum , fub 4>J3bus rc(3tum ^gujuni 
conflituentibus redis lineis dicitur co- 



nneri. 



Parallelogrammuin Rcdanguluin fit cx dudu Hnco^rease in 
Eneam regiam : idq» ipilarNurocrjorororiacilitatis^vi diximus, 
graiiL Vbi etiam meminiflc .«porrci : Ducere ma/orcm ji* 
neam in minorem , idem clFe ac fi minorem in majorem di^ 
camus:ficuc ; in 4, & 4 in 3 , idem e/ficiunc/ 

TUnif ^ rhuS^/juS^ ifstiiit 

' In P^allelo^ammis, alterutrum Parallelogrammo^ ' 
wm <ju« dticaDuneticiiteip confiilunt cum duobus 
Supplementis jGhtjnMin vocatur, 

‘ ^ m Hoc 
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90 element. evclidis 

, Ho&jamanicin quadragffitnatcrtta Primi explicauimus. 
Si cuim in Figura adfcripca , Parallclogrammu H f cum duo- 
■ - •‘'s- ,,.busSopplcmctiscK&KB fumamus, cfficic- 
tur Gnomon e p c : fcu , vt alii defignanr, 
’ ! I c D G K : quod vnum 6£ iiJem ei^.C^od d Pa- 

' ^ ^ rallcldgrammum EGcuracifdetn Supplcm^ 

^ ' ' N K ^ iis fiimpfcrimus,£ct Gnotnoir V a c K^^Dccft 

iraque Gnomoni alrcruttum interiorum Pa- 
c " ® ralldogrammorum qu« Dimetiens inedia 

(ccat : quxq; Complementa in quadrageffmatcrtia Primi no- 
minauimus. 






THEOREMA PRIMVM, 

PK.OPOSITIO PRIMA. ■ .. 

'V ^ » 

E Ar uai <rJo (sCS-iHetf.rvuGNj " 

TnSuZ Tlu/i/lCStSi.TO OpSc/itfUOV VOT 

S' Co iC3'^aV , Ifjvv To7( OlSO Tl ^ CtTfx(\TH ly 
r Tixu/ttstTui op^oyttioif. 

Si duarum. linearum altera in par^ 
^liquot ie<3:a fuerit :'quod ex ,du<fbu alterius in alteram 
Hc> aequum eft iis quse ab inleifa & quolibet fegmen- 
toRedanguiis, producuntur.'* 

" Sine dus linea: A B & c : quarum A b (eda (It in parteS a Di 
D B 8c E b. Dico id quod fit ex dudu c in A b, xquale clTc Rc- 
Aangulis quz fiunt ex dui^u cjufileni c in a d , o e , 8e s b fe^ 
gmenta. 

Super punda a & b, erigam tineas perpendiculares a f & b g, 
per vndecimam Primi : & ponam vtramq; .xqualem ipfi c : Et 

F H K. c connexa F G, complebo Parallelogram- 

mum Redanguium a b f q. Quod qui- 

c . ' dem ex linea A F ( ea eft linea c ) in AB 

' * • producitur. Tum si punftis fcdionum 

X ji * '» c sc E'ducam , per irigelimainprimam 

' ' 'i /f- ' Primi, 
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Priihi>ipns A f Si t g , par»llct9s, p ^ E K : quarufn vtraqoe cft 
zqualis c , quum vtraque fit ^^pqualis a f > per trigcHmamquar-r 
tam Primi. EtquomamRc£langiilum a OFHproduciturex 
fcgnKfifO'A pJo’AF•(hoc^eftinc>.,£cp£ilKix1^t;gmrnto p s 
ip canctcm q : actdpniquc ftiKH ^x icgmcm^EB in eam >p<«n: 
atq> hjcg tria (omm Paralkiagtammiira abf g compoauiur 
manifcfta cft Proportio. . . 



THEOREMA a,’ ' PR QP’o S iflO II. 

Exi <jC 6«« TjtufcS <u( ^ o? »? *s' iraWpn 

fftn/iiiirw» iO, 71^ Vas / o/n; -n^ard. a- 

Si reda linea vtcumque^fet^a fuerit : quae fub tota 
& quolibcc fegmcpcoruoi Ret5iangula continentur,x- 
qualia fune ei quod ex tota fit Quadraro. 



' u . * 



i. 



Sic lipea A B diui^ in, A c,c p, p b fegmf;iua.Qicp;Re«^n> 
cuUquz fium ex iegmcntis io ip^m a b rufopco,> 
oa clle Quadrato cp%m A . r. <. ; \ 

^ ^ Qi4odmanifeftDmetifide/cripco qua- 

drato AB E F,du£tisqi lineis c c & 0 
fint lateribus Qwdrad '"paralleli & zqua- 
K ks.' _ . ‘ •• s. ■' 

, i AliT B R. Sumatur x xqualis ab. E« 
ritq; , per antecedentem, quod fit ex k in 
totam A B., zqpalaiis qux j^nt ex eadem 
X ih 'quarlibet legmenta ipfius a b. Et quia quod ex k i.n a b , x- 
qualc eft ei quod ex a b in feipram : & quz ex x in quxiibet ic- 
gmenta ipTius a b fiunt, zquatia iis qux ex a b in Tuas parccsj 
propterea quod x & a b funi zquales : eooliat Propofitib.' > - ‘ < 



theorema j,. -PRePjOSlTIO III. 

, £ac pC&eia df hv^ t^«8?,tp vW Sauc Wc r rutr- 

^dvrdviovilnji xx/i r Tuti/itflmv 

it toTSwjtS rptvM^^ Tt^afdvo. 

Si' in duo {egmenca^iuerit vteumque linea diuilar 
quod ex tpu in altemuruoa regmentorum fic Redan- 

m a gulum. 
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golum,arquale cft ci quod ex fcgmentis fit reClartgtild, ' 
ciqj quod ex priori fcgmento fit (^adratq. •’ 

i Sitlitiea a b diuiGi Jn a c &c b (egmenca. Dico Rcdangu- 
lura ex tota ab i<i ac fegraentoni , aequale clfe Rc^ngulo 
quodex AC incB‘yei^quodeXA b Iniciprum fimul futnpris. ■' 
Deicribacur ex a c,C^adratum a c D f : Et produda d f ad 
” . ^ ^ £ punctura, connexaq; b b parallelo , perfi- 

,ciatut Parallelogrammum A B D E. Q^od 
^ 'quum conftctfpfo Quadratot e DF,&Pa- 

• ■ rallclogrammo r b , quod eft ex- c B in a C? 

^ c * manifcfta eft Propqfitio. , , , 

' L 1 1 E R i ex prima hujus. Surhaturc 
aequalis a Ci Er quoniam totum b d Parallelogrammum fit ex 
c in A B, quum ilnc a' d & G'zqualcs : & c t> Quadratum ex ea- 
dem G in A c fcgmenta'( linea; enim zquales funt ) & denique 
FB Patallcld^athraum, ex eadem c in c b 'fegmentum : atque 
bistequale ^ quod fit ex g in a b, per primam hujus:etitf quod 
fit ex A c in A B arqualc ci quod fit ex a c in ^ cV& in ieiphim: 
Quodcratdemonftrandum. ' 

; A> . PKOPaSlT IIII. 

Ea» djd-(icc TuiSi eic n '&ti |S oA«t -n^ttyarot , inv 

K-a^ mc vu4*4(sfntt ii^afcty^t4 , 7^ atf; Jtto t r/uH^'iar 

opdfym’/^. ib ‘ ' 

“ Si'rc(!^a liiipa'fecbtirr Ytcamque:Quadrata qua: fiunt 
ex/egmenos^ cum cd quod bis fu b ipfiis. (egmentis 
comprchtndijcpr Redangulo, «qualia iunt ei quod a 
tota. fiti Quadrato. I..;.. . ... b., « 

.n r w i ^ I c <^ftctaviui^l'' ' ‘‘ > '• ‘ 

- . Qi^ eirca Dimetientem Quadrati confiftunt Pa- 
rallclogramma, Quadrata efle oportet. • 

Sit reda lipea a b , fida in partes A c & c b. Dico duo qua- 
drata extdfr eB’i'-cu'mcb'quod bis fiibiifdcni A C"&C B'con> 
sinetur Redanguio, ci& arqualia quadra(»totius a b. ^ - / 

' Ex 
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< Ex altera partium , vt ex'c s , delcrib& (^adrablm c 6 o e: > 
& produ<dis lateribus eo & co, ponam bf & og xquilia 
ipli A c, & perfidam Quadratum d f c h : 'Quod con-- 
(tat elTe Quadrat umi^fias a c. Tum connexi P a i erit c p 
rallelogrammum R.c£rangulum, pet trigefimamtertiitit & cri> • 
gefimamquartam Primi. :Qtmd eft ev-c s in a e :^uu'm^ o' fic < 
jpfi CB squalis. Similiter conftfiuo alterum’ Paraik{ogram>^' 
mum R.e<%angulum d k , prqdudis be^ h g , qUx concurrant 
ad pundtum k i quod eadem ratione fit ex c b in a>c Quoniam: 
ergoduoanguii DFH & o f a> fune ve£tl : erit pcrdecimam- 
quarum prinait x-Hiiae^ vna-: &: cladem ratione h k l|nca vna, 
& BKdtiaA«fia. Etquiac K ipiilc vetl squalis:^ a f eidem c t, 
quiasquatisipfi BB:itcm hf &HqipfiA^C;^rantdus ah 







2 > 


:3 



tionem.Icidetn & bk eidem x b squalis. Quu 
itaque quacuoti anguli a,b, h, K'fintre£ti vcrtr 
^ A BH xQuadratum, iSt>qonn{fiipfiu5 a B^ quum: 
fit vniim laee(uml‘ >Qgaere,<|Bunv ipfam. com- 
pleatur Quadratis duaru. a c & cb . .duobusq: 
SuppIemcAtis qus lub c B & a c >comprencnduntut : confiat 
Propofitio. '* ' ; 

H A M C Demonftrarioncm^ meo judicio, expcditlbrem red- 
d^;,quam/it€^;quP:pqfiDi«metjrq%'8; angulos (enyre^OBa- 
(iktuuur vcthofij^. t, quod i«ag.if> prw;fef mewo^ 

riam , qu|m ipi^ ipepqnftratio : in- iijs prx/^rtiqi Pro-, 

poilciooibu^ qv^&vp);ippt cpnfi^uftm ipanilpi^ jeiddiF,; , {>ia- 
metrum tamen appofuimus : yt qobuismodo poidtinidom-. 
notefeeret. Sdlicct.defcriptp Quadrato b D,&ejus Diametro 
produ<fia , dum concurrat; cum a f prius er$^a,;i4pun(^um h: 
f^m pm/e6tum BH K Par^^ileJogEamm^tb: i^o^gfilcur, c^d 
(^adratuni: & o f 9^ itidem Q^a4mtumvtkF,|?j;n>tfftosui- 
gulos Triangulorum. Quod ego ratiocinationi cujulque re- 
linquo. ' '' f >' 

' AlrTER. Sit lineaAB, ve prius, diuMaina^&ckEritq;» 
per fecpodam liu^us j quod fit ex tota a b in (e,a^ualc ciqut^ 
fit ex ip(a in. A c & cb. Atexipk in a o canturo fit, quantum ex 
A c in fe & ex A c in B c,per certiam hujus, kem cx ||>& A b tou 
«id(!adi^t,4ulmom'ex^B‘l!(le2i e^x^^ ean- 



ra 3 



dem. 
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dem. Quod igitur fic ex toM A b in fc >arquum eft ii».qu$ fiunc 
ex AC inre&incBj&excBinfc&ta ac: Q uod erae de- 
monftrandaai. . ■ r -.-j , 

. :H«c Tecupda Uemonftrati9 eft Canif^cu. Seed , veipfe Tubr i 
ijciCvex^anqncooftatCpere^^arium- Quod no&quum janxi 
probauerimus ad quadeagcfitnamrextaa^limi;;!>^e ipfum ' 
Theorema dclacUe oftendeoius. v 

Ex ip(a A B^iuifa in a c & c b vt priiutConftitt»tur,Quadta- 
cum A B D B » cujus Diamerer b o : ducatur Paraileluac t (ecans 

.Pli Diametrum in pun^bo G:ices^(ialtera Pa>> 

, '1 A jcallelus H K.pcr idem puo(3um tum.ex 

, N. - ^ • DcmonftraiioneJioftia,crqi>t K h ttx. nQ^ 

K -^L^ndraca, caq> ipCbrum AC & gb : vtiamcondac. 

^ pSs/ . ' cx conftru^ionei Prxrereaduo a g & c b: • 
A— r* — 'c” B Supplementa , ilmt tjuac fiunt ex a c in b c. 
Quare, quum btte qv acuor per ficianc totum A^ d e Quadra* 
tum :^maBifi:ftaeftPfopofirio.iw,|i>( . 

• lUxceiiam profgonrpqBeft in<hjtc Tcrba, ^ii : ’ 

ex 'maiori in JeifJhnr, a~ 
duoius, qua fiunt ex ex*. 
eefiu in materem & ex.eedeminmiwrem , Paralleiogrammif. 

'^Scilicet A b Hnca excedafA c I{n^dm'ij^tirihhe cB: ^Con- 
ftabTt’QwdratBmmafei^t AB/Q^adratemiHdriAA tcom ea 
qUod fir ex c B'in"A B ( Bt-cft tft'pofteriore figura Panlfelo- 
graWiunl ‘ A s ^teiro qnedCt fcX eodem c'b' in minorem a €> 
quod cfl?G * Parallelogrammum. ' • 

' ' 'Irt rerum TinaginBm*)UCtuSdd contemplari fobir,’ Ncro- 

p^ quod‘deeft linea a c , duceturin ipi^ : hec eft , cb in a c: 
fird fit quodfopereft ipfiA B ( kl ipfiim verdeft c s)>ducccut ini 

• i* ^ rj. J . S__. t ' • * 
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' THEOREMA PROPOSITIO V. . 

Wc mn ^ aaten >W r orioor 

inae- 

qua! 



. Si «qvjaJia.duo^ 



' St dua iihea 'indqui^yj^u^tnti quod fit 
quum i fi ei 'qtioi ex minori in jeipfam 'cum 
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qaalia:Rc(^anguIum comprehcnfum fub inxqualibus 
fegmencis totius vnacum Quadrato quod a medio fe- 
grtVentorum , xquale efl ci quod 4 dimidia(fic.Qua- 
drato. ... ...• 

Sit rc6ta linea a b squalirer dtiri(^'H^jnin6td c , & ihatquali- 
cerin pun^oo. Dico Quadratum CB,e(rexqualcciqUodfic 
cx A D in o B cum Quadrato c o. . • o .. ,1 

± a T Dcfcribam CX CBQuadratQ cBtF, 
cum Diametro b Et& ducam b b-ipfi B F 
parallelum , fcdimcm Diametrum ia 
puhdio N,& E i ib pundo c. Et per pun- 



K. X. 




ti m. 




? 


H 



ftantemAB,pCr rrigeiimamprirnatb Primi ,iccantem bf in 
puncto M,& CE in pundo't^ Et conneftam AKxquidiftantem 
c E. Erunt^Mper Confcdariumabteccddbtis, (eupeu^iqutb 
probauimuS^adquadiagtiimamiextam ^imi, L G & b m Q^ 
~drata\ L b qtiidem lines c o : & lines d B.E^qtiia'p h cft 
xqualisDB: crirAH id quod'ftt'ex du6lu a b in D b.' £tquii» 
per quadrageiimamcertiam Primi , duo' Supplcmtnta' CH & 
H F (unt squalia : addito Parallelogrammo b M vtriqs erite Bi 
zquaie d f. Quum itaque a l iit xquale c m , per trigeiithurt- 
iextam Primirerit &ipium squale d F. Gnotnon iwur CB‘Gtt 
squalis eft a HParallclogrammo.Scd Gtiomofl ipie cum Qust- 
draco l g , conftituit Quadratum dimidis ab. Quare a h P»> 
rallelogrammum & Quadratum lg ,funt squaiia, Quadrato 
dimidis AB : Quod fuit demonftrandum. 

THEOREMA PROPOSITIO, VI.,- 

^du(M rurO» <fi fit ^ 

d-tiauSt opdvfaiynor to Ctio 4 ‘iAnf auu t5 

7^ )Sm ’(X n <3^ it/tusMi ^ 

. J-. • ' > ■ ' ’ v' ; 

i Si induo icq^lia icfcmf , alia verd «i K»- 
nea addatur in continuum: quod ex toca iamcompor 

' fita 
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fiu in eam quae addita cft , cum Quadrato quod fit a 
dimidia,xquume(lei quod d dimidia cum addita can- 
qodm ab vna,fit Q^drato. ' . 

Sic linea a b sequaliter diuifa in pundo c : eiq> addita B d. 
DiCiO id.quoddcexcompoiita’ A o in additam b n cum Qua- 
drato dimidiz c b , ciTe xquale Quadrato c d. 

Dcfcribam ex c D , Quadratum c d e f, cujus (it Diameter 
B Et ducam b g zqualcm & zquidiftantc d F,quz iccet Dia- 
metrum ip pun^o u. £t per ipilim h pundum , ducam km 
n,j <; y igqualcm & zquididanccre A, o , fccan- 
tem D F in .pundo m , & c E in pundto.L: 
Et coonedam a k xquidiftantcm c l. 

; lam per Con&darium quartx hujus» 
vtrumqueParalielogrammuro l c & b m 
f (l quadrarum : hoc quidem ex b d > illud vero ex c b : & pro- 
prerea D m xqualis p p : cot^nj^ a m Parallclogrammum > eft 
j|uod iit ex, A P in pjp.Quia crg,q,per trigc(jipam(cxtam Primi, 
^ L cf^a^qualc g,u:rfif,per qpadragehmamtettiam ejuidcmiSup' 
plemeatuxD c k xqual^ Supplemento h f: erit & a L eidem h f 
atquaie, Quare Gnomon c p c h , coti a u Parallclogrammo 
aequalis.. Sed Gnomon c o c Hcum quadrato l c , conltituic 
quajflrfi^Mtplfncse P p. Quare a m P aralielogrammum cum qua- 
(^catovGj^arqualceftq^adcatoUncx co vquod fuit demoo- 
^nduoa. o t 




ji 



' 'tHEOREMA 7,' PROPOSITIO VII. ' 
Ea# 6»c fro;H, n&n <r t» aV »»oc r 

Tfjir/nglTe^tTa aiiua.(Ji^tyn^ Tt^ctyu' a iaa ^ </)'c u wj ^ A itf ^ 

’ - Si' rcfta linea fecetur iri diras 'quantafcum»^ partes: 
'Quadratum quod a tota cuiri Quadrato quod ab vna 
partium, aequale cft ei quod bis producitur ex tota in 
ipfamparc^ Rtc^Ungulo^pamob quod «ic( altera- par> 
ie^!<i^puifacau L ■ -y j i,..: .•{! 

i..'» Sit 
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Sit linea a B,fortm‘t6;dltjiia in punfto c.Di- 
co quadratum totius a b cum quadrato b e , x- 
quale elTe ei quod bis £t ex a B in B e cum qua- 
drato a e. i; 

Deicribatur quadratum totius a b , quod Iit 
A B D B , cujus Diameter Bo: ducaturq; er z. 
A quatis xquidiftans b b , lecans Diametrum 
in pundo e : & per e pun^um, h k xqualis & xquidiilans a b. 

Qiiia igitur Quadratum a e cum Quadrato e h , cft xquale 
Quadrato k f cum duobus Parallelogrammis a h & e e : patet 
Propofitk). . . , • • . 

Si quis.manifeftrus peripiccte yelii , £i(;iat h m Parallclo- 
grammum xqualc h a ParallclogramiBo , vt-E m Iit Quadra- 
tum b e. Ac tum omnes apparebunt Propolitionis particulx* 

THEOREMA 8. PROPOSITIO VIIl' 

^ * .) ■ j « ' I . 

Tf^rfiflTetv to >finS 

larr Th^&pnftifn Va* 

/U 04 ata^a^irn • ■ , > ifj.-.ij 

Si redla linea ftcetur vtcunquc;ft.ci!anguTuhi com- 
prehen^m quaten lab te» ^gmentorum cum 
eo quod ex altero fcgincnjo C^adrato , *quale eft 
ei quod a cora cutn |>fio!i:i/e^)^.faco.ia.nqP^ vna 
dc(cribitur,C^i^ato*' r,., . x 

*•; »\Vj jk»' \ ■« » , • 

Re^a linea a b lecetur vtcunqoe in pun£io e. Dico td quod 
quater (ub a r& e b conthictiir Redtmgukum voil com .<^a- 
deato quod exA c;xquale ede ei quod ex jiL » » e taaquas» 
«xTnka linea ^Quadrato'.; ' 

• Producatur AB in o^punAumx St fit IB 
xqualis e B : Et ex A o deferibatut qua- 
dratum A D E F. Tum duda Diametro d b, 
linehq; cc& bh parallelis Sezqualibu» 



* •- ‘ 


K 






n \ 


h 


rr 




\ 



ftis K 8z L per ip& k & i. puada, dudi» 
uaSc b R paraUciiB & xqu^tbus ipfi da; 
V n Erit,. 
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ELEMENT. EVCLIDIS 
, Erir,pet Confcdariuin quatts hujus, vna- 
qusqi Supcrficicrum k g,n q^b m , & c p, 
quadrata. Q^umq; b d & b l lacera Qua- 
drati B M , (inr xqualia c e & b l lateribus 



< Quadratum: fimiliq; ratione l p Quadra- 
' cum : ob idq; quatuor Qiiadrara com- 
A ■ c 8 3>, ponentia c p Quadratum , inter (c aqua- 

lia. Et quia totus Gnomon a d g K , circumflans Quadratum 
R G,eft,pct trigdknamfettam , & quadrageilmamtertiam Prt 
mi, quadruplus ei quod ex a B in B d fit Redangulo-, quia qua- 
druplus ad Supcrfictem a l: conftat Propofitio : Scilicet a l 
fumpeum quater cum Quadrato r g , ciTe Qt^draco a d b f 2 - 
quale. • ‘ . 

Dc Gnomone aurem eujdcntius perfpiciemus , fi aduerte- 
riraus Superficiem, mutilam A b K r , efle duplam ad fuperfi- 
clcnV aL“. Lhjoenira Ttiahgnla knl K lbd , funt aequalia 
Quadrata c'il. idemq; dc' altera parte d f g k fit judicium, 
Q^od nos prolixius cxponerefnus ,-ingenium (hidioforum 
obrueremus potius quam inftrucremus. Ea: enim figurationes 
Gpomonuiia ejufi|>pdi Hint , vt fefe ob concinniufem Ipontp 
clucidenc. , < 

‘^t^tbpahuV^hbc Theorema proponit iri' haeo verba, j 

^ Sfi^» addatur reffa It^ 

heW vdi fr^^tornm^ ui^utdHjqk6di^4»ia cimfojttu-infeifpmi 
fietyiauale erit ifs qua ex duUu fr teris lintst tkiffi^Mditam qus* 
ter, ei ex allero ^e^ento fit ^adrato. 

.Td^vciu iri ycaRifcciditCiMiv priore., Eftenim bd ipfi cp 
pctpptuo xqualift Sed tamen pjuiaaodi vafictatesuautiicsnon 
Ibnt : quippe q.i«c irigcripam atihomm Theorematum praxin 
ftwfiini5ii)ftruiiius|C«ddat>t.7 Neque incommode fecerit qui Ce 
Hi Propofitionibu$ Geometricis , hujus przfertim Secundi li- 
bri,vari»ndis .'imrno & nouis excogitandis exetcueric. Cujuf- 
modi latis mulcas adfi:aibicrepofi'emu$.Sedeae priuacim i Geo- 
mecraiimcexuaainarKjae , non ipter reliquas collocandae. .Txr 
dibrum cll enim hax Theoremata congeterequz cum Nume- 
ris coauQunicamjEamq» ob cauliimincc fine judicio paucis fbic 
‘ - cone 




L I B # R I I. 
contentas Euclides. . • • 

THEOREMA 9. PROPOSITIO IX. 

Eor Xbsia «< jaa eutTa , t<» Xro ttf'cuy L 

A«f ■nTgsejAnra, thv>^(na ^ t6 i^fJUVUaA , w 

^ /M^^u r Ttfgfitfav». 

Si reda linea in duo xqualia duo^ inaequalia diiii- 
datunquac ab inxqualibus totius Tegmentis rium Qua- 
drata , dupla (unt eius quod a dimidia cum eo quod a 
medio Tegmentorum fit Quadrato. 

\ 

Sic linea \b diiii&. aequaliter in pundo c , & insqualiter in 
D. Dico duo Quadrata qu* ex a o & n b , dupla clfc duorum 
quae ex a c & c d , Quadratorum. 

Super punftum c erigo perpendiculimn c ■ , aequalem v- 
trique A c & c B ; Eteonnefto e a & e b. Eruftt^ , per quintam 
& trigcfimamfccundam Primi •, duo anguli a & b Jrmircai : tc 
vterque qui ad e , (emiredlis : ficq; totus 1 redius. Erigo itaque 

SF perpendicularem ruperik«,iecantein«B in pun^o r. Et 
erit, per eandem trigefimamfecondara , angulus bfo femi- 
rcaus : quapropter d b & d r latera , per fextam Primi . aeq«a- 

lia.lam a pundo f duco f g aquidiftan- 
lem , ob idqj arqualcm c n. Et erit, per 
fecundam partem vigcfimznonq,&Mr 
irigcfimamfccundam Primi , vterque 
’ angulus qui ado, redus, & angulus ^ 
* F G fcmiredtos: eftenim f e g femiredus. Quapropter 6 c & 
r G,latcra , per fextam Primi, aequalia. Tandem corneao a f. 
Et quonum Quadratum e p, per quadragefimamftptimam 
Primi , aequale cft Quadratis duarum e g fit g f : fpfum erit du- 
plum ad QuadratumG P rob idqiad Quadratum c d. Eadem 
racione erit Quadratum e a duplum ad Quadratu a c.Quum- 
que Quadratum a » fit aequale Quadratis a b & e p , i^ean- 
dem : ipfum erit duplum ad Quadrata a c fit c n. Sed fit idem 
^adratom a f aequale cft Quadratis a o fit n p. Et C^adrara 
igi tur AD fit op dupla funt ad Quadrata AcfitCD. Et quia- 
Quadratum d b eft xquak Quadrato d Jf : erum duo Quadra- 

n« 1- ti 
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ca A D & D B , dupla ad duo a c & c o : Quod erat deraonftran> 

dfJni. , 

I N H A contueri licet quantam vim habeant Re^m & 
>£quale.Quatuor enim Triangulis Ilblcelibus ReAanguUs,id 
eft , quatuor Semiquadratis , tota nititur probatio. 



THEOREMA lo, PROPOSITIO X. 

E<t» r^tiiflii tfijgi » <*e?5i6>t Ji nf «/tS \<ar 

, w )>}n oAji( avui rS i x,' i® Vaw 

ra awuofjt^oT*^ <h<w-?\9o%* ^ iS 'n'&n ^ r/McrelcUt n 

^ nfxi/xmi (X n ifuveieit ^ ^ 'im fjuau^ aiar 

pf aphr{^ I»/ ^ettu- 



Sire^^alinea fccctur in duo aequalia, apponatur au- 
tem ei alia incontihuum: quod « tota iam compofi- 
ta, q-uod^, qx, ^ppofita ambo fiunt Qiudrata , dupla 
jfunt amborqna , .eius rcilicct quod ex dimidia, ciusqj 
-jquod ex-dimicHa cum appofita'. Quadratorum. 






i > 



Sitredalinca A Bxqualiierdiuilainpun^loc ;eiq'. incon- 
ciouumappoiitaB 0. Dico id quod Iit ex ad Quadratum cum , 
Quadrato quod ex b d , duplum ede ejus quod cx a c cum eo 
quod ex c o Quadrato. 

. £rigo c E perpendicularem fuper a b , & zqualem vtrique 
. linearutn a c & c b : Et connedo a e fie e B.Eritq;, per quintam 
'& trigeiimamlccundam Primi , veerque anguius a& b: item v- 
eerque qui ad e , Icmircdus : totusqi e redus. 

A pundo itaque e , duco E f zqua* 
km & atquidiftantem c o : &connedo 
F o , quam protraho donec concurrat 
cum linea e b protrada,ad pundum c: 
«Tumconnedo AC. , 

£t quia angulus E c d ed rcdus.-erit) 
per vltimam parte vigefimznons Primi , angulus c e f redus. 
Quum igitur angulus c E b dc lemiredus : eric & f e c Icmirc- 
dus. Q^mqi F D , per trigcllmamterciam Primi , fit zquidi. 

, dans E c : cfit» per trigcfimamquartamejufdem , angulus qui 
ad F.tcdus : ficqi angqlus £ c F , per crigcrimarqfecundam , fe- 

mired 
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LIBER I I. 
miremus : quia f e c Icmiredlus. £c per eandem angulus dbg 
I cmiredus : quumangulusBDG,perdccimamtertiame;urdem, 

(ic redus. Duo ig^cur lacera e f & f g , per lexram cjuidem, 
limc r^Ualia : itidcniqi duo b d & d g orqualia. Quapropter 
Quadratum e g, per quadragedtnamieptunam Primi, duplum 
cft ad Quadratum e f : ob id , & ad Quadratum c d. Quadra- 
tum item a e ,per eandem , duplum cft ad Quadratum ac. 
Quumqi Quadratum a g , per eandem , fit arquale duobus 
Quadratis a e & eg ,fimilitcr& duobus Quadratis ad&dg: 
ficqi Quadratum o g jequale quadrato b d : erunt duo quadra- 
caA o & D G ( cafunc A d & b o) dupla duobus Q^dracis a c & 
c o : Quod fuit dcmonftrandum. 

A LJ T E R. Sic linea A b. bifariam diuiiain c ,eiqiin conti- 
nuum adjunda b d. Dico Quadratum quod ex a o cum Q(^-, 
draco quod ex b d , duplum ellc ad vtrumque , & quod ex a c 
& quod ex c D fit Quadratum. .. 

£x tota A D defciibo Quadratum a d e f. Et fuper dimidia 
A c deicribo Quadratum a c g h : protra^isq; c h & c H ad le- 
Iliones duorum laterum e f &: o f« deferibo h l k f : quod erit 
Quadratum ipfius c o : vc conftac du3a Diametro a h f i ex 
Coniedario quartz hujus & ex crigcOmaquarca Primi : cfte- 
' nim K f zquale c d. Fadis etiam h m & H m vtrique a c & c b 
aequalibus , protraho m o 8; n p , Icfe fcindcnces ad redos an- 
gulos in pun^lo Q^rum vtraque fccec latera Q^drati 
A p E F in o & p pundis. ' 

lam vero nihil attinet probare h Q^ftc Quadratum ipfius 
A c,quum fit Q^dratum c b : ficut q^F Quadratum ipfius b o: 
neque hp ParaUelogrammum,zquale elle vtrique Supple- 
mentorum EH & HD:quumHO fit eis communiter zquale: 
n K o T Denique N o & Supplementa elle z- 

H qualia. Atque etiam manifeftafunt hzc 
' ex ipia Figurz ipecie : proprerea quod o- 
mnes anguli qui circa Diametrum , fu nt 
femiredi & latera zqtialia. Diligenter ita- 
que aduertences quibus partibus compo- 
natur Quadra tum H F, quod eft ex cd: 

® ” fic ratiocinabimur. Quum totum d i 

Quadratum integretur duobus a h &:h f Quadratis & duobus 
' n 5 Sup 
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Supplementis e h & h d : probandu nobis cft.hxc ip& Supple- 
nienca cum quadrato Qj^(quod eft cx b d ) cflc zqualia duobus 
ipfis A H & H F Quadratis. Tum enim probaucrimus hxc duo 
t Quadrata a h & h f bis fumpta.toTi Qua>- 
draco o b cum Quadrato q^eflc xqu^a» 
I' quod initio fu fccpimus. Sic autem eric 
Dcmonftracio. 

Supplementum e h zquale eft Paralie* 
logrammoHF : £c Quadratum ah cum 
Supplemento minori n o , squum eft al- 
teri Supplemento h d , per primam animi- 
Notionem , toties fumptam quoties opus fuerit. Duo igitur 
Supplemenu E h h o , funt xqualia Quadrato a h & Gno* 
moni K H L Si ergo ad vtrumque accedat Quadratum: 
qjF : cruntduo Supplementa jb h & h d cum Quadrato qj , 
qualia Quadrato a h. Gnomoni k-h l & Quadrato q^.Sed: 
nxc tria conftituunt duo Quadrata ah&hf.Suuc igitur duo ■ 
Supplementa E h 8ch d cum Quadrato qj , xqualia duobuss 
Quadratis a H & h f : Quod erat iccundarium. Quate duo • 
Quadrara a h & H f bis (umpta, coti Quadrato d e curo Qua-» 
draco qj ftint xqualia : Quod erat proEandnm. 

H a'c Demonftratio longiorem quidem habet dedudio-^ 
nem , (cd nihilominus aeutam : Qu^ nos ex FtguraGno— 
'tnonica venati fumus : Exqoa hujufce libri Secundidmovoto- 
eius fere Geometrix Dcmonftracionesinfigniores hauritui* 
cur. 



PROBLEMA »; PROPOSITIO' XI. 

Ttui £btia» ittxfitt mcsi io uvo ^ oAac tS mefu <1^ 

rutMsi'"»* ^SvUiiu$ iam^ 7^)hn m 

St ' 

Datam reffam lineam fic fecare 3 vc qu od 'ex tota Sc 
altero fegmentoram fit Redtangulum,xquale Tic ei 
quod ex altero fegmento fit Quadrato. 

Siclinea A B Gc diuidenda,vt ex tota tn vnum figmentorum 
Gcc fUdangulura , xqualc Gi ei quod ex alccre fegmcnco Gec 

Quad 
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i<H 

Quadraro. 

Detcribo ex a b , Quadratum a b c o.Cujus larus b o diuido 
per xqualia in E : & connexio a e : Et protraho E b ad E pun- - 
£him, vt iit E F squalis a e : £c cx'b f , portione exteriori . dc> 
fcribo Quadratum b f c H : vc b H latus refcAum iit cx A a. Di- 
co A B ilc icdam cile in pun^o h, vc quod htCxABinA H^xqua- 
Ic fit quadrato quod ex h b. , 

Protraho c K adx, pundum laceris c o , squala & xqui- 
diilamem a c:£ricqi h c Re^angulum ex a H «n a a:quod pror 
babituc xquaic B F G H Quadrato. - t . • ; 

Quoniam enim linea b o diui/aeilpec 
squalia in e, atque ddcm addita linea 
BFterir, per iextamhujus.quod £t ex 
o F in B F cum Quadrato e B,squalc quar 
drato B F : quapropter & Quadraro e a: 
ob idq> , per quadrageilraamrcpciaram 
Primi.quadratis a B & e b. Ablaro igitur vtrimque qgadrato 
e B, erit quod fit ex D Fin b r(quod ellParallelogrammum fk) 
squale quadrato lines ab. Dempto igitur vtrimque.ParaJlelor 
grammo bk fupererit quadratum b g squale Parallclogtammo 
H c : Quod fuit dcmonftrandum. 

Obsekvabimvs, hoc Problema nequaquam , vc cste- 
ras hu/usSecundi Libri Piopoiltiones, ad Numeros reduci 
poire.:J'-Qmin enim pofucrimus lartis o b ( id eil ab ) atque 
in dcio xquatia diui luimus vt in e punfio : linea a e iuperuc« 
niens rationem conturbicthoccib^ miQaffi habet rationem 
ad larus ab nomin|icam:ob rdqi per Numeros mi oime explica- 
bilem.’ Nani quum qtiadratuih tpfius a e llr squale' duobus 
quadratis a' b& E b, p^.quadragefimaniil prunam Primi i fle 
£ B diOMcUuqj. itn : erit ipium A:E)hrat'iyftale. iVt 4 nf 9 ) duo 
lOjia^^tj l^uq^ri «eqcaje s qu^t^Mh, IpuAic^ 

ccre 'non poifunt. : it* nec_ duo quad^rati Numeri qif^drieum 
NTunierum efficiant quotum alter fit 'qlikdfitum dltoifdis ra- 
dicis alterius. 

\ 

Id nos exempto notum dteiemvs.') ^Q^dra 8 , fiunt, ^ 4: 
haec ^minata munquam quadratum: 
lea, diuidantur 8 in duo squalia fiunt 4.<i0it^.qi%dt^iaduQr 
rum 8flc4 ,quefutULf 4 & 1 

“ . . non 
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non potfunt : Sciunt enim &o. Hoc vero eflet necei&rium , vc 
hoc Problema in Numeris locum haberer. Ac vero per Nume- 
ros Irrationales figurabitur in hunc modum. 

Sint 8 fic diuidenda, vc quod ex toto in alteram fiet partiu, 
xqualc ficei quod ex reliqua parte fiet quadrato. 

Duoo 8 m fcjfiunt 6 4dioc efi, quadratum a b c o.Diuido 8 
in duozqualia, fiunt 4 . vt o saur e Blinea.Duco 4 in fe, fiunc 
1 6 : hxcaddoad 6 4,proueniunt 80 : quorum radix eft }^^8o. 
Ea eftlinea A E (eu fc F , per qnadragefimamleptimam Ptimi. 
Quum itaque e f firy^ 80, & e b fit 4: erit b F,y^ 8 o m 4. Ac 
tanta erit b h Sed A h et it 8 th 8 o m 4 : hoc ell , 1 1 th 

80. lam 1 1 ihy^So.dudain 8 ,tantumdcm efficiunt quan- 
tum 80 m 4 in Ic du^a. ficut vuk hxe vndecima Hxc verd 
in fecundo noftrx Algebrx vukiminc abunde explicauimus: 
quam nos propediem , Deo juuante^latinam finiemus. 

Atque has omnes Secundi Libri Propofitiones Campanus 
Numerfs accommodat , (ub Decimamfexram Noni, hanc u- 
men vndecimam omnino a Numeris excludit. Neque intetina 
de Irrationalibus verbum vllumfacir. 



THEOREMA n, PROPOSITIO XII. 

. Er 7B/C MfjiCXvyui'toi( r ¥ d/u,€Aei<u jmitu 

miant 'tt^dytrott /uMi^or ^ r ¥ af*SXfmr 

xAd6£^rr TtTea/fifrcrr , viti if fuwi 7 ^ lo%t ¥ 

CxSttM ytticu/t 2^’ Uu oucCj^r^va» Tonfet, 

tojutnf CH19{ lim r tifiStrit «ex dftCAflf ^ . 



, ,In Amblygoniis TrUngali?;, quoti 4 btelrc obeu- 
fum angulum fubrentienre Ht Quadratum, unco nia« 
jus eft duorum rdiqoorum Quadratis , quantum ell 
id quod continetur' 'bis ftb vntt ht>nim',.& co quod 
ipli adjuVg^^ iri quod perpendicularis cadit au* 
gmenta 



SiiTriangulum AB c,ctt;asamgulas Aobtufiis. £rprotra>- 
^o latere b-a interminati' ducatur, per duodecimam Primid 
pun^d c ad protrad^am «perpendicularis c n : vt fit ad au» 
gtnencuitklatcrisBA^Dico^C^adratum lateris B c, canto ma» 

jus 
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jus efTe Quadratis duorum b a & a c laterum' ; quantum cft id 
quod bis continetur TuBba 8 c a d , Reflangulum : (cilicet, 

9 quadratum b c aequale eife quadratis b a &e 

*■ a/\ / A c cum eo quod bis fit ex B A in A D, 

Eft enim , per quartam hujus, quadra- 
y' acquafle Quadratis duorum ba 

& A D & ei quod bis (Lb ipfis b a &: a o con- 
tinetur , Re£languIo. Et quia quadratum b c , per quadragefi- . 
mamieptimam Primi , cft squale duobus b d & c o : erit idem 
B c Quadratum squale tribus quadratis ba,ad,& oc&ei 
quod bis fub b a & a d continetur Re^anguio.At.pcr eandem, 
Quadratum AC, aqqualeeft quadratis a o & d c.Eft igitur qua- 
dratum b c sqiiale Quadratis b a & a c & ei , quod bis fub b a 
& A D comprehenditur, Redangulo : Quod fuit demonflran- 
dura. 

THEOREMA n, PROPOSITIO XIM. 

E» rose u^iry^Aotf j io ritu o0«aM' yantoJi 

;A<<6p« lAjtf/o»’ ^ ¥ o^eia» yaiiu 

r$feJ<uva>iy ctf? JW rt /uuoa ^JtT «%i ¥ 

ynv't(V > , itp Ita i c»td« uttot* jjjt- 

TH 

y 

InTrianguliSjtjuodex latere alterum acutorum an- 
gulorum Tubtendente fit Quadratum, tanto minus e(l 
duorum reliquorum laterum Quadratis, quantum eil 
id quod bis continetur fub illo in quod perpendicu- 
laris introrfum cadit & ea ipfius pane quae perpendi- 
culari anguloq^ acuto interjacet. 

Quod Euclides dc Triangulis Oxygoniis propofuit, nos 
cun» Campano ad omnia Triangula ampliauimus. Tiiangula 
enim omnia duos, minimum,habent acutos angulos. 

Si iuquc fuerit Oxygonium , a quolibet angulorum demit- 
tatur perpendicularis : Si vero Orthogonium aut Ambiygo- 
nium , demittenda erit ab angulo redo antab obtufo : in id 
latus icilicet quod duobus acutis angulis interjacet : qus o- 
‘ o innia 
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mninu intra T riangulum cadcc , vc demon ftrauiraus ad vigefi* 
hiam Primi. Ac cum hu|us Theorematis Demooftratio tres 
Triangulorum fpecies generatim.compleftecur- 

Sic igitur Triangulum a b c , cujus duo anguli b & c acuti, 
quantu^umque (it angulus a. Ab angulo a, demitto perpen- 
dicularem A D io latus B c. OiM Quadratum laceris a b, canto 
minus e(Tc Quadratis duorum laterumA c & b c , quantum eft 
duplum ejus quod fit ex toro b c in partem d c. Vel etiam qua- 
dratum ac, tanto minus elTe quadratis 
duorum a b & b c , quantum eft duplum 
ejus quod fit ex c B in B D. 

Quadratum enim a c,pcr quadrageli- 
man^ptimam Primi,arquale eft duobus 
Quadratis a d & d c : Et Quadratum b c , per Tepeimam hu- 
jus , cum quadrato d c , zquale eft quadrato b d cum eo quod 
bis fit ex B c in o c. 

Tria igitur quadrata AC, BC,& D c , zqualia fune tribus 
quadratis ad, d c Sc b d cum eo quod bis fit ex B c in d c. 
Commune auferatur quadratum d c : Erunt duo quadrata a c 
& B c , xqualia duobus quadratis a d & B o cum eo quod bis fic 
ex B c in D c ■ At Quadratum a b zquale eft duobus quadratis 
A D & B o. Quare idipfum a b quadratum canto minus erit duo- 
bus A c & B c , quantum eft duplum ejus quod fit ex B c in i> c: 
Quod erat probandum. 

lizc Demonftracio, quam ab illa communi aliquantum va- 
riauimus , direda eft. yEftiroacio enim vtraque ponitur : vc i 
majori auferatur minus. 

Simili argumentandi ratione, probabitur Quadratum lace- 
ris A c, canto minus cHTe quadratis duorum a B & b c, quantum 
eft duplum ejus, quod fic ex c B in DB,RedangulL 




PROBLEMA 1. PROPOSITIO XIIIL 
T a JbOirv )'n¥ Tt^dyutot ^ 

Dato Redilineo squale Quadratum defcribcrc. 

' m Redilineum a b c d , cui zquale Quadratum de- 
u fic> Confticuo Parallclogrammum Rcdangulum 

E F c H, 
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E F G H , zquale ipfi a 8 c d Rcftilineo , per quadragefimam- 
’ *. - y ~>>- quintam Primi. Cujus ii latera 

f^rint xqualia , id ipfumeric 

A,-—? • 'luciVqualc voluimus. Sin ii»inus,ton- 

/nA l.tinuabovDumlaterom ipiius.vc 

Z— __3 ‘ * H <^>2dpunaumif:& ponam GK 

*■ * * ': xqualem lateri FG. Diuidam 

. ' . ...* poftmodum totam HK bifariam, 

in pundlo l. Atque in ipfo L pofito Centro , deferibam fuper 
lineam h k , ScmicirculuirrH m k :r£t protraham f c larus do- 
ncciecet ScmfcirciilumJn punfto M. Dico Qoiadwum Li- 
nexG M eflcxqualcRedlilincoA Bc D. 

Connie^m i. M. Et quia HneaH K diuiiaeilarqualiter in l, 
& inzqualiter in g :erir, per quinram' hujus , quod' hc ex h c 
in G K cum quadrato g l * xquale Quadrato L k ob id , qua 
drato L M : quapropter & duobus Quadratis 1. c & g m , per 
quadrageilmaroreptimam Primi Dempto ergo vtrimque qua- 
drato Lcrerit quod fit ex hg in G K (id vero eft Parallclo- 
grammum e g jzquale Quadrato g m. Quare & Quadratum 
G M xqualc Re&ilineo A.B c o : ,Quod fiteiendum fuit: 

Hoc etiam loco addere placuit ex Campano , Compen- 
dium inuentendi lateris Tetragonici : ad eas Figuras,quas vo- 
cant lrregularcs,xquandas. ^ 

Sit Figura quxpiam anormis, ab c d , quatuor laterum; 
Qu* in terna Triangula rcroUictur abc,aec&ecd. 

^ *. Hatc tria , iecundum do. 

vA drinam hujus,reduco ad tria 
. K \ = quorum latera 

/ W » verbi gratia FG,FH,& 
, 1 TumftatuoFG& FH 

angulum rcaumF:& con- 
nexo G H : fuper quam erigo h k , itidem ad angulum redum 
G H k: Et connedo g x.Et erit G k latus Tetragoni quafiti : vt 
£uis manifcftum eft cx Propofitione illa quadragefimaiepti- 
ma Primi. ^ 

In Figuris autem Regularibus ,‘qu* in Triangula aequalia 
refoluuntur , compendium multo promptius cft. Expedite e. 
nim ad vnumParalielogrammum Rcdangulum reducuntur, & 

o t inde 
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inde ad Quadratum. ^ 

Aliter. Conucrcancur fingulattm Triangula in Paral* 
Iclogramma Rc^bingula , quz vnum Paraltelogranimum efH- 
ciant.>VcrbJ gratia, reducatur Triangulum a b c ad Parallelo- 
grammum f g kk Redangulum , per quadragcOmamrccun- 

^ „ dam Primi. Tum llipcr linea 

, ^ HK conftituatur Parallelo- 

grammum itidem Rcdan- 
c ■ it M ^0 golumH KLM, aequale Tria- 

gulo ACE, per quadragefimamquartarn cjufdcm. Demum, per 
eande , fuper linea l m conftituatur ParaUclogramum l m n o, 
aequale Triangulo CD £. » '• 

Eritqi F G M o vntim Parallelogtammum , per quadrage* 

, dmamquintam Primi ; atque aequale toti Figu- 
. rxRedilincae ABC DE. Quod, per hanc 

. . vltimam, conucrtes in Qua. ' ' 

•) . ' ,i . dratum. -'i ' ' 



, i . ■ t /i • ;■! -I . ' ■■ 

, , . ’ ' . • r)v, ‘ ;i:/' 1 . .. ■ ■ ■ . 

jZiBti fecunbi «^eometxicoitt^ \f{emen- 
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lACOBI PELETAB^II 

CENOM- IN EVCLIDIS J 

ELEMENTA GEOMETRICA “ 
v^emoiifttatioHttij; <^i- 



2oi %uK?\oi «<nV, S/> (tf lavj 'tiaraj^ 

-PjcT x*^7€s»v ^0«/ «w. 

vCqualcs Circuli , funtquonfm Dia- 
metri funt squales : vel quorum qus 'ex 
Centro lines, fune squales. 

Quum Circuli peripheria inEniracem prz (e ferae , Circuli 
dimenfio 4 Peripheria non petitur , Ccd a linea reda , nempe k 
Diametro. ’ ' ' 

tixe vero Definitio ex ie clara eft. Nam quum Diametri 
jper Circulorum Centra educantur , & dimidium orbium (em> 
per fubtendant : fi fint ipGe aequales , ab iisdem quoque dimi> 
dia xqualia fubtendi par cft. Quorum vero dimidia funt x- 
qualia,ea inter Ce fune aequalia. 

y;— • Vt, iEquales quidem fimt A 

f [a \ A 3 ^ /yN & B Circuli , ob aujualitacem 
V J V . ■ y. Diametrorum : majores autem 

^ • c Circulo : quum minor fit hu- 

jus Dimetiens. Sed & sque fignificans cfi & manifefia altera 
pars Definitionis, vel ex ea, quam in Principii^ Libri Primi po- 
fuimus , CirculiDefinitionc. 

EJ0«« xJ^8 ipehUItS'^ Hfofuin iS 

ftftB, I/ nftfi f xt/Jt^or. , ^ ‘ ‘ 

” . • o 3 X Con 
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fita in eam quae addita cft , cum Quadrato quod fit a 
dimidia, xquum eft ei quod' a dimidia cum addita tan> 

qoam ab vna,fit Quadrato. * . ,j 

. « « 

Sic Unca a b xqualicer diuiia in pun£lo c : eiq; addita b d. 
Dk;ioid.quodikexcompo(iu Ao in addicam b d cum Qua- 
drato dimidix c b , cfle zqualc Quadrato c o. < 

Dcicribara ex c d , Qiudratuin c d e f, cujus (it Diameter 
B Et ducam b c xqualem & zquidiiiantc d F,quz fccet Dia- 
metrum ip pundo u. Ecper ipfum Hpundum , ducam k m 
ni <i , y iggualcm &zquidiftantcm ad, fccan- 

ccm D F in .pundo m , & c e in pundo l: 
Et cooncdam a k xquidiftantem c l. . 
j' lam per Conicdarium quartz hujus, 
vtrumque Parallelogrammum l c & b m 
«dquadcatum : hojcquidemex BD ,illud vero ex cb: &pro- 
pccroa p ^ «qualis p p : toturoq» a m Paraliciograromum , el^ 
quod Er,cx,>y p ina p.Quia ci;g5>,per trigcijmamicxram 
jk L ei^^quj^le C H:^,pcr qpadragciimamterciam eji)i 3 cm,Sup» 
ple^otum c H zquale Supplemento h f: erit & a L eidem h « 
fpquale, Qj^re Gnomon c p c h , toti a m Parallelogrammo 
aequalis. . Sed Gnomon c d c b cum quadrato l g , conltituic 
quadr^^uppi. ]incx 9 d. Quare a m Parallelogrammum cum qua- 
4ratopc,^a:qu;d^ cft quadeato Unes cd :^od fuit demoiv 
^hdupo. . - ( . i 




f.'r. 



VII. 



tHEOREMA 7,' PROPOSITIO 
Ea» 6»? “in^y n&n ^ 2 Arc . tb a$ iroc t 

T/jin/^TeAyTa 'ctriua(x<^(>Tt^ -n^d jar a im ^ 7^7» Jit; um iAnf 6 

’ ' Si rcfta linea fecetur in duas'quantafcum<j paircs: 
Quadratum quod a tota cum Quadrato quod ab vna 
partium , xquale e(l ei quod bis producitur ex rota in 
ipi^ pafttem Ric€Ungu1o^pamob ^aod ekr alteri par- 
io^ L ).■'[> ruiiJij.. ''J j ::: ' .'<? 

Sk 
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Sit linea a d, fortuito diti ifa in pun£^o c.Di- 
co quadratum totius a b cum quadrato b c , x- 
qusle e(Te ci quod bis fit ex a b in B c cum qua- 
dratu A c. I 

Dcfcribatur quadratum totius A b , quod fit 
A B o X ,cu|us Diameter Bo: ducaturq; c f x. 
A quatis Si xquidiftans b i , fecans Diametrum 
tn pun£lo c : & per c pundum, h k xquaiis & xquidiftans a b. 

Qiiia igitur Quadratum a e cum Quadrato c h , cft xquale 
Quadrato k f cum duobus Parallclogtammis a h & c s : patet 
Propofltto. , , ' . . , 

Si quis manifefitus perfpiccre velit , faciat h m Parallclo- 
grammum xqualc h a Parailelogrammo , vt~£ m fit Quadra- 
tum b c.Ac tum omnes apparebunt Propofiiionis particulx- 

THEOREMA «, PROPOSITIO VIIl' 

y TV Tt^cUlf UTIO ^ ^ 

^ TO 'tm^ Tf*rMs^^ 
nfestytin, WF» toT 7» W -jJ <JA»t *; W 

fluui oMa^apint 

Si re6ta linea ftcetur vtcuntjuc/fte^tanguTurn com- 
prehenfom quater, fab tota j^ v^io ^gtnentorum cuni 
co quod ex altepo fegmenjqfjt Quadrato , aequale cft 
ei quod a tota cuth .prioufegrq^^nto.tAnqpam ab vna 
defcribiturjC^^acow' ''«v .'..u -'.v \ 

Re^a linea a b fecetur vtcunqoein punflo c. Dico idqiioti 
quater fub a b& c eontinetfir Rodtanguium vai com ><^a- 
drato quod exA Cj xquale die d quod cx Jti m 0i i c taaquam 
ex Tnica Imea i Quadrato>.f ' ' 

Prodocatur A B tn v punf^um , flt fit 1 o 
xquaiis c B : Et ex A o deferibatur qua< 
draturo a d e f. Tum duda Diametro v s, 
linehq; c G & B H parallelis 8t xqualibus 




MO>& B R paralkiiB & xqudifaus ipfi o a; 

^ R Erit, 
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Erit, per Confc^larium quartz hujus, vna- 
qusqi Supcrficicrum r g,n q^b m , c p, 
quadrata, Q^umq; b o & b l latera Qua- 
drati B M , (Tnt iqualia c B & b l lateribus 



Quadratum: fimiliq: ratione l p Quadra- 
tam : ob idq; quatuor Qiiadrata com- 
ponentia c p Quadratum , inter fe zqua- 
Ila. Et quia totus Gtiomon a d c K , circumftans Quadratum 
R G,cft,pcr trigefrtnamrcttam , & quadragefimamtertiam Pri- 
mi, quadruplus ei quod ex a B in b u fit Redangulo, quia qua- 
druplus ad Superficiem At: conftac fropofitio : Scilicet al 
fiimptum quater cum Quadrato R c , effe Quadrato a b b f «- 

quale. * ‘ . r j 

Dc Gnomone aurem cujdcmius pcrfpicicmus , fi aduerte- 
riraus Superficiem, mutilam A 'd ’k r , efle duplam ad fuperfi- 
ctem* At'. Duo enim Triafignla knl & lbd , funt aequalia 
Q uadratae i:. ' Idemq; de altera parte d p o k fit judicium. 
IQ^odnos fi proHxi^is exponeremus , ■ingenium ftudioforum 
obrueremus potius quam inftrucrcmus. Eae enim figurationes 
Gnomonum ^yufiimdi Tunt > Vt fefe ob concinniuftm fponte 
elucident.’ ‘ ‘ 

‘^G^mpabus'h'ocTfecbremaproponrtin'hatQ 1 

si reSa li- 
heV^ ]t«ia cimfofitM in feifptm 

fiet ytqu»le erit qs qud ex dnUtt frtoris linet ikiffeM tddttam 
ter, (7. et quod ex altero fermento fit ^adrato. 

4, i:j-> * \ V t 3.'. I IA i • • 

4. Id>penQmidcin;ifecidiccum priore., Efienim bd ipfi cp 
pupptuo squifiis Sed camep pjul^odi vatietacesiioutUesnon 
lunt : quippe q.i«t ingenium adhpt^m Theorematum praxin 
&wfcm 3 bir»firu^us|wddatK.i Neque incommode fccerirqui Cc 
in Propofitiohtbm Geometricis , hu|us przfercim Secundi li- 
bri.variandis ;immo & nouis cxcogitaudis exercuerit. Cujul^ 
modi lads multas adfi. 7 ibcre.pofiemus.Setiez priuacim i Geo- 
metia-fimtexatninandz, noo ipter reUqaas collo candz.Tzr 
tfcbfumcftcoim haK Theoremata cofjgCBcrequz cum Nume- 
ris communicam.Eamqi ob caufinn^cc (me judicio paucis (uic 
I ’ ,T , cont 
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contentus Euclides. . '• 

THEOREMA 9, PROPOSITIO IX. 

Ea*<£d^fia ^aufM rjutl6» «f 'Icnt mits, ra )Sm ^ ai'<ruv ‘i~ 

Afi( T^ttMstTurTKleilljurai ^ i6 -n^hn r r/tujeiaA , t9 

)ijw ^ T (of/3^ Tilgitfuvu. 

Si reda linea in duo xqualia duo^ inxqualia dini- 
dacur:qux ab inxqualibus totius (egmentis Hunt Qua- 
drata, dupla (unt eius quod a dimidia cum eo quod a 
medio fegmentorum fit Qnadrato. 

Sic linea a.b dini&.xqualicer in pundo c , & insequaliter in 
D. Dico duo Quadrata quse ex a x> & i> b , dupla elle duorum 
qux ex A c & c o , Quadratorum. 

Super pun^um c erigo perpendiculamn c 1 , xqoalem v- 
triqucAC&CBrEtconne^oEA&EB. Eru/it^, per quintam* 
& trigeiimamiccundam Primi *,duo anguli a & 1 kmircAi : ic 
veerque qui ad b , (emire^tos :iicq> totus £ re^us.Erigo itaque 
SF perpendicularem *n}pcrik' 8 ,iecantemBB in pundo f. Ec 
erit , per eandem crigelimamiecondam , angulus bfd /emi- 
rc^tts-: quapropter n sSc n r latera , por fextam Primi , aequa- 

iia.Fam a pundo f duco f g aquidiftan- 
icm , ob idq$ arqualem c n. Et erit , per 
fecundam partem vige(imznonq,& per 
trigcfimamfecundam Primi , vierque 
angulus qoi ade, re£Ius, & angulus- 
n r G femire^s ; eft enim f e c femiredus. Quapropter s c fle 
r G, latera , per fextam Primi, arquaiia. Tandem connexo a f. 
Et quoniam Quadratum e f, per quadrageiimamieptimam 
Primi , xquale eft Quadratis duarum E c fle c F : ipfum eritdu- 
plumad Quadratumc F rob idqrad Quadratum c n. Eadem 
ratione erit Quadratum e a duplum ad Quadratu a c.Quum* 
que Quadratum a r fit zqualc Quadratis a e fle e f , per ean- 
: ipfum erit duphim ad Quadrata a g fle c t>. Sed fle idem- 
Quadratum a f zqualc eft Quadratis a t> fle d* f^ £t Quadrata 
igi cur A D fle D F dupla funt ad Quadrata AcfleciK Et quia- 

Quadratum ix» eft xquak Quadrato o i : erunt duo Q^adra- 




n< X- 



ta 
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ca A D & D B , dupiaad duo a c & c o : Quod erat dcmonftran* 

dfni. , 

I N H A cT contueri licet quantam vim habeant ReSnim & 
y£quale.Quatuor enim Triangulis libfcclibus Re^anguUs,id 
ell , quatuor Semiquadratis , tota nititur probatio, 

THEOREMA lo, PROPOSITIO X. 

E<tr /i v( 4t»T» dCS-^a i» 

d!Sfia( , TcVwo ^Afic,ouo r« , «tj' -icV^re 

T« auMttfU^onsfi ^ iS ■n'&T> 7^ >y ifi 

‘&n> ^ i/uveiof 6 «J? aiar 

pf«pfrr@“ -nf^utu. 

Si rdf^a lineafececur in duo xquaiia^apponatur au- 
tem ei aiia incomihuum: quod ex tota iam compod- 
ca j qoodq^ ^ppodta ambo Hunc Quadrata , dupla 
,runcaniborqni,,G9U5 rdlicet quod ex dimidia, eius^; 
L(]uod ex-dimidia cum appofica', Quadratorum. 

O.V, ■» I j, 

. ^ Sit.redalincaA Bxqualicerdiuiiain pundioc :eiq; in con- 
cinuuqi appofita b d. Dico id quod ht ex a o Quadratum cum , 
Qjjadrato quod ex b d , duplum elle ejus quod cx a c cum eo 
quod ex q o Quadcaco. 

. . Erigo c E perpendicularem fuper a b , & xqualem vtrique 
'linearum Ac & CB ; Et connedoA e Sc EB.Eritq;,per quintam 
.& trigcAmamlccundam Primi , vterque angulus a & b: item v- 
cerque qui ad e , lemiredus : totusqi e redus. 

A pundo itaque e , duco e f xqua* 
km & xquidiftantem c o : & connedo 
F D , quam protraho donec concurrat 
cum linea e b protrada,ad pundum c: 
Tumconnedo AG. , 

£t quia angulus e c d eft redus:erit> 
per vltimam parte vigefimznonx Primi «angulus c e f redus. 
Quum igitur angulus c E b fit kmiredus : erit & f E c (cmire- 
dus. Q^mq) f d , per trigefimamtertiam Primi , fit xquidi- 
ftans E c : erit) per trigcfimamquartamcjufdem , angulus qui 
ad F, redus : ficq; angimus £ c F,pcr trigefimamkcundam , fe- 

mired 
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miremus : quia f e c (cmiredlus. £t per eandem angulus dbg 
(cmireAus : quum angulus bdg, per dccimamtertianicjurdem, 
fic regius. Duo ig'tur lacera e f & f g , per (cxram ejuldem, 
liinc sr(|Ualia : jcidemqi duo b d & d c xqualia. Quapropter 
Quadratum e g, perquadrageliinamicptimam Primi, duplum 
eft ad Quadratum e f : ob id , & ad Quadratum c d. Quadra- 
tum item a e , per eandem , duplum cil ad Quadratum ac. 
Quumq; Quadrarum a c , per eandem , fit xquale duobus 
Quadratis a e & e c , fimilitcr & duobus Quadratis a o & d c: 
ficq: Quadratum d c xquale quadrato b d terunt duo quadra- 
caAD&DG(ea fune a d & b o) dupla duobus Quadratis a c & 
c D : Quod fuit demonfirandum. 

Aliter. Sit linea a b, bifariam diuiiain c ,eiqiin conti- 
nuum adjunda b o. Dico Quadratum quod ex a o cum Q3-. 
drato quod ex b d , duplum elle ad vtrumque , & quod ex a c 
& quod ex c D fit Quadratum. >. 

£x tota A D deferibo Quadratum a d e f. £t fuper dimidia 
A c deicribo Quadratum a c c h : protrahi sq; c h & c h ad (e- 
diones duorum lacerum e f & d f^ deferibo h l k f : quod erit 
Quadratum ipfius c d : vt confiat duda Diametro a h f • ex 
Coniedario quartx hujus & ex crigcfimaquarca Primi : efic- 
nim K F atquale c d. Fadis etiam h m & h 11 verique a c & c b 
aequalibus , protraho m o & n p , lefe fcindcnces ad redos an- 
gulos in pundo q^. Q^rum veraque fccet lacera Q^drati 
A p £ F in o & p pundis. 



lam vero nihil attinet probare h Q^fic Quadramm ipfius 
A c, quum fit Q^dratum c b : ficuc Quadratum ipfius b d: 
neque h p Parallclogrammum , aequale elle vtrique Supple- 
mentorum E H & H D : quum H o fit eis communicer xquale: 
a K o r Denique N o & Supplementa elle x- 

qualia. Atque etiam manifefialiint hxc 

' ex ipla Figurx (pecie : proprerea quod o- 

‘‘ / mnes anguli qui circa Diametrum , lunt 

. • ,, — ^ — b lemiredi &c latera xqualia. Diligenter ita- 
queaduertentes quibus partibus compo- 

/ natur Quadratum h f , quod efi ex c d: 

- ® “ “ fic ratiocinabimur. Quum totum d s 

Quadratum integretur duobus a h & h p Q^dratis & duobus 
1 . ' n 5 Sup 
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Quadrato. 

Deicribo ex A B , Quadratum a b c o Cujus larus b o diuido 
per xqualia in E : & connexo a e : Et protraho E b ad F pun- - 
fhim, vc iit E F squalis a e ; Et exB f , portione cxccciori , dc- 
feribo Quadratum b f c H : vt b h latus reic^um iit ex a a. Di> 
co A b iic icelam eiTc in pun^o h, vt quod fitexABinA H^squa- 
ic iit quadrato quod cx h b. ^ , 

Protraho g h adx, pun^um lateris c d , arqualem & sequi- 
diilantcm a c:£ritqi H c Re^angulum ex a h an a B:quod pror 
babitur squale BFGH Quadrato. ■ s '• 

Quoniam enim linea s o diutia cft per 
squalia in e, atque eidem adcbta lines 
BFterir, per iextam hujus > quod Et ex 
D F in B F cum Quadrato e B,squalc qua- 
drato B F : quapropter &c Quadrato e a> 
ob idq> , per quadragefimamfcpcimam 
Primi.quadratis a b & e b. Abiaro igitur vtrimque quadrato 
e B, erit quod fit ex D Fin b r(quod ellParallelogrammum f k) 
xquale quadrato lines ab. Dempto igitur vcrimque.Parallelor 
grammo bk fupererit quadratum b g squale Parallclogtammo 
H c : Quod fuit demonftrandura. 

- O B s E K V A b 1 M V s , hoc Ptoblcma nequaquam , vt cste- 
ras hufiis Secundi Libri Propoiitiones , ad Numeros reduci 
pdiTc.:J'vQuum eoirapofuerimuslacns d b ( id eli ab ) atque 
indfio zqualia diuilnimus vt in e pun£lo : Unca a b iuperuc^ 
niens rationem conturbat : hoceft^ miQam habet rationem 
ad larus ab nominjtcam:ob idq; per Numeros mioipie expUea- 
bilem' Nam (^uum quadratum tpiius A E lir squale' duobus 
quddfatis a'B'&e Bj per^q[uadrage(itnatili 2 ptimam Primi- i & 
£ B iis dioMcUuip. AB ••'erit ipium A;E'wrar»vhaic..iVt ^n»a} dqo 

ccre “non poiTunr : ita nec duo quadrati Numeri qi/^drieum 
NunierumeHici&nt ,'qudrum altet dt'q£ikdf 4 ^um dtitiidis 
dicis alterius. ;i q 

Idaos exemplo notum l)Ktetmi$.:> -Qi^dra 8 , fiunt 4: 
bacc geminata munqu^ quadratum: 
lea, diuidantur 8 in duo equalia fiont 4,.<ieit^.quiid(]aia^dut>|’ 
rum 8 4 , qux fimr.^4 dc .1 fi,.(|(]adtaCum 

non 
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jus efle Quadratis duorum b a & a c laterum' ; quantum cft id 
quod bis continetur TuBba 8c a d , Redangulum : /cilicet, 
quadratum B c aequale elfe quadratis b a Sc 
A/ \ / AC cum eo quod bis Hi ex b a in a d. 

Efl enim , per quartam hujus , quadra- 
tum BD aiquaile Quadtatis duorum ba 
& A D & ei quod bis iuB ipfis B a & a d con- 
tinetur , Re^angulo. Et quia quadratum b c , per quadra gefi- 
mamieptimam Primi , cft aequale duobus b d & c o : erit idem 
B c Quadratum aequale tribus quadratis ba,ad,& dc& ei 
quod bis fub b a & a o continetur Re£l'angulo. A t,per eandem, 
Quadratum A c , aequale eft quadratis a o & d c.Eil igitur qua. 
dratum B c xqAale Quadratis b A & ac &ci,quod bis fub ba 
& A D comprehenditur, Reftangulo : Quod fuit denionftran- 
dum. 

THEOREMA «i, PROPOSITIO XIII. 

E» rtiic o^vyiy/ioii tv ^571» rlui 

^<j6pa? Tt^dytavov, lAfltf/o» ^ ynvicu 

t^T <zsfeii;|OMS»<a oO'? tiW t» /uua( 7^ c%i ¥ 
yav'tttj> > Zm w '^'&ro?^nCcurof4.tvnf cvrof <jt- 

6fra «DgW ynvi^. 



InTrianguIis,quodex latere alterum acutorum an- 
gulorum fubtendentefic Quadratum, tanto minus cft 
duorum reliquorum laterum Quadratis, quantum eil 
id quod bis continetur fub illo in quod perpendicu- 
laris introrfum cadit & ea ipfius parte quat perpendi- 
culari anguloqj acuto interjacet. 

Quod Euclides de Triangulis Oxygoniis propofuit. nos 
cun» Campano ad omnia Triangula ampliauimus. Triangula 
enim omnia duos, minimumjiabent acutos angulos. 

Si itaque fuerit Oxygonium , a quolibet angulorum demit- 
tatur perpendicularis : Sivero Orthogonium aut Amblygo- 
nium , demittenda erit ab angulo rc 61 o antab obtufo : in id 
latus icilicet quod duobus acutis angulis interjacet : quar o- 
‘ o mnia 
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golum,a:quale eft ei quod ex fcgmencis fit re£^a<1guIo, 
ciqj quod ex priori fegmento fit (^adraco. •’ , ' . 

■i Siclinea a b diiiiik in a c & c b (cgmen». Dice Redangu^ 
luraexcon ab in a c iegmencam «arenale clfe Rcdangulo 
quodexAC k>CB‘yci^quodexA c infcipAittiiimal fumpeis. ' 
Deicribacur ex a c,C^adracum a c d f : £c proilu<5la d f ad 
-E. £ punt^tum, connexaq; a s parallelo , perfi- 
, ciatur Parallelogrammum abde. Q^od 
quum conftet iplo Quadrato'.A c d f,8c Pa- 
rallclogrammo F b , quod eft ex* c B in A Ci 
* nianifcftaeftPropqptio. ■, ■ , - , 

• - r • •'■'A LiT B R^ex primahujus. Suriiaturc 

xqualis a c. Er quoniam totum b d Parallelogrammum Hc ex 
G in A B, quum (uu a d & c xquales : & c D Q^adratum ex ea- 
dem G in A c legmcnta'( linexenim xquales (unt ) & denique 
FBPa^allcld^a{hn)um,-ex eadem c in e s regmciifum : atque 
bistequale ^ quod Br ex e tn a b, per primam hufustetttlquod 
fle ex A c in A B xqualeei quod fit ex Acin Rc , & infeipfum: 
Quoderacdemonftranduth'. ' , 

; , iiii. 

Eo* 4C3-HK ruvt^n dc to' ifera i* oA«f > '/«» 

wc 7»^^ T > it,' atff Jttc' t 

>b > 1 ^ ^ 

“ Si'redta lirfp'fcc6turwcufnqiie:Quadrataqux fiunt 
ex /egmehtfs^ cum co quod, bis fub ipfis- (flentis 
ptnprchendiicpf ^le6ljingulo , arqualia funt ei quod 
tota fiti QuadratOi . . .\>i i.-j'.. \>-j ■ . .».;i 



V 



.1! I i e ^ > • “-i 

• Quae circa Dimetientem Quadrati confiftuntPa- 
raflelogramma,Qi^drata efle oportet. • 

Sic reda liijea a b , fe£la in partes a c iSc c B. Dico duo qua- 
drata dBf-cumeb^quod bis fijb iifdem A c B'con- 

tipetur Rc<ftaDgulo, effe xqcalia quadraCo^totius a b. ' - 

'i • -w Ex 
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• E^alcen partium , vt ex'c b , deferibt> (^adracim c 6 D e:'> 
& produ^^is lateribus e d & c D , ponam b f & o c xquilia 
ipfi A Ct ic perficiam Quadratum d f c h : 'Quod con>< 
ftat efle Quadrat umipfius a c.'Tumoonnexa E Aierit c f Ra- 
rallelogrammum Rc<Sangulum,pOf 'tngefimamtertiam &tri->< 
gedmamquartam PtiuMv :Quod eft ere b ia a' e r^uum c d (ir | 
ipfi CB squalis. Similiter conftitUo alterum ParaHeiogram-^' 
mum R&^angulum o k , prpdudis be^ h g , qUs' concurrant 
ad pundlum k ] quod eadem ratione fit ex c b in K’C. Quoniam' 
ergo duoanguli o f h & o f a fune «redii : erit per decimam- 
quartam primis a.H'lioea| vna : Scqadem ratione H k Ifnea vna, 
& nK^cia>vda. £t quia c k ipfi c vetlasquaUsrBt a f eidem cb> 
quia squatis ipfi a B : Dteni « f & h q ipfi a c :'enint dus a h 

^ _K. H K toti A B xqualesiper fecundam animi No- 

tionem.Itidetn Sc b k eidem A B squalis. Quu 
^itaque quatuoe anguli i A, B, K^finc redii jcric 
A B H K Quadratum, iSt uonntt ipfius a B^quum: 
fit vnbm laccdumj > 'Qu3re,quum • ipfam. cbm- 
I pleatur Quadratis dugrii.AC & CB. duqbusq; 
Supplementis' qus fuB c B & A c ^comprehenduntur : ponftat 
Propofitio. 

H A Nc Demonflrarionem, meo judicio, expeditiorem red- 
dMi>'^uam/itc9:^i>:P^iPh>Ri^t|-q$ :fi; ang^qi fciiyre^QBa- 
Rruicur vetbofii^. n N>hU cfl'^im quod magifr out;reFfVCra(o^ 
riam , qu^m Lpoge 'PepHmftmtiu : >n >i^ prs/^rthn Pro>. 
poficionibqsqi«s,vp|;ip(acpbfeiaftipm«nifpf^jeddifr^ Pia^ 
metrum tamen appofuimus : ec quduismodo poaflicutio jn-. 
noccfccrct. Scilicet deferipto Quadrato b b,&ejus Diametro 
produdla , dum concurrat cum a f prius cr9^a,;«dpbl^uni h: 
pex/cdlum:^BMK Parr^llelbguj^aitV iPl^u^iltbUur, 
<^adratum: & d f itidem Qt^ratuiu» pet.|cpitf dlps an- 
gulos Triangulorum. Quod cgoraciocmationi cujufqucte- 
Unquo. '' '■'■i'*». • '>v)„.r: 

' A ^rr ER. Sit Bnc8AB,vt prius, dittifii in Ait;&CB.EritqM 
per (ecuodam liujus^quodfitcx tbi^aA Bin fc,squale ciquod 
fit ex ipfii in A c & cb. Aiexipfii iir ac untum fit, tptamum ex 
A c in fe & ex A c in B c>pcr tertum hujus. Item ex >p& a a tota 
ihs~’c, fitd(!oidi^t,(^uimam'ex^^ ex'c‘B‘ii(A<;^^r ean- 

'•‘'t* m } dem. 
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dem. Qwd igitur /ic ox tota a b in fe ,^ut»n eft H^.qu^itunt 
ex AC in fe & in c B , & ex c B in fc & io A c : Quod erat de> 
monflrandum. •. . ^ r :r - .■j , 

. :H«c Tecuoda Demooftratid eii Campani- Seii> veipfe rubr;i 
ijcU,ex;canoncooAat Cpnrc^ariuro- Quod no&iqujtini jamu 
probaucrimus ad quadeagefidiamrextacB Ptimi .co^e ipAim .^ 
Theorenu dc facile oftendeoius.' . / «t • :» 

Ex ipGi A Bidiuila in a c & c b vt prius^onfticaatur.QiudFa-, 
tum A B D B » cujus Diatnerer b d : ducatur ParaHeluac t lecans 
■* ’ . .g' Diametrum in puoifko critem^ialtcra Pa^> 

, ; r>. jcallelus H K.pex idem pun&um tum.ex . 

, > i ■ DcmonftraiioDCJioftia,er^iitKH&x liQua- 

& ^ — m drata, eaq> ipGira ra a c & c b : vt '^cia cooitac - 

Prateereaduo A G & G fi: 



ex conftru^iooei 
X'— r- — ' c _ Supplementa , funt ijua: fiunt ex a c in b c. 
Quare, quum bxc quarucr perficiant totum A^ d e Quadra» 
tum :^roafiifieilac^:Propofi(imi.i.tl<( 

- iHxc etiam ptofpnipe^dtRthatc verba, ^il ; ' 

ex m/^riin Jeifftm, d'-. 
quum ijt ei 'quod ex minoei in Jetpfam 'cum duobtu^ qud jiunt ex ex-> 
e^u in mutor em ^ tx.eodeminmimrem , PmruUdogtummU. 

■ ^Scdicet A B lioeae^edat A c llm^dm-^i^titibOe cBi '^iCon^ 
ftabHQiwdiiatrimraajrMIii a B/Q^adratO mihdriAA t’ cum c& 
q(lod fit e!* c b in"A B ( Vt eft In ‘pofteriore figura Ptdalfelo-’ 
gra!rtiunl‘A k)s'ld^terO<|6dd!fit bXeodemcBlnbiinerem a el 
quod'e(pG X Paralielogramefiuin. ' ■ 

'lii dnd rerum rmaginef# jucuddbcohtcmplari fobit, Nera-‘ 
p2 quoddeeft lineat A c , ducetur in ipfitm : heceft , cb in a c: 
qudd^upareftlpfiA-B ( id rpfiim verd eft c bT^ucciux tei 
ipiam A Bt’fie^bx'd«abuaVna'fie< potentia. • ' ■ ' 

' THEOREMA 5, PROPOSITIO V. . 

E ad diSdiM oie Im ^ aotau > W r otioar 

ipdnfttfmi/uSj tv )m dfidSt.^u r 'n^etr 

si ini-^ 

. .. / ‘ ; n ■ 
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qua1b:Re(flanguIum comprehenfum fub inarqualibus 
Tegmeruis totius vnacam Quadrato quod a medio fe- 
gtiVentorum , xquale eil ci quod a 'ditnidiarfit Qua- 
drato. ... .. . • 

Sit re6ta linea a b s<)ualirer dtiri(^iUpun 6 b 5 c , Sc idjttjuali- 
ccr in pun^o d. Dico Quadratubs c b , ciTe xqualc ei qiiod fic 
cx A D in D B cum Quadrato c D. : ' ^ •- • i 

Dcfcribam ex c b Quadratd 'c bb F» 



K. I, 




li 




? 


H 



cum Diametro B Et& ducam b d-ipfi B F 
parallelum , febantcm Diametrum in 
puh^o H,& E t ih pundo c. Et per pun- 
'‘dum H duOam k u xqualem & atquidi- 
ftantcm a b , per rrigcfimamprimarti Primi , iecantem b f in 
pundo M,&C E inpundo'L'Et 'conncdam a k aequidiftamcm 
c E. Erum^;,per Conledariumabrccede^btis, icUpenHrqujfc 
probauimui^adqDadrageiimamfcxtam Ptimi, l c & D'i4-Qb^ 
'drdta^. l 0 quidcm lincae c d : fit b m, iWieac d B.E^quia^oH cft 
squalis o B : etk A H id quod fitCx dudu A b in o B.': £t quii, 
per quadragelimamtcrtiam Primi , duo' Suppiembnta' c H Be 
H F funt xqiialia ; addico Parallelogrammo b M vtriq: erit c ik 
squale d c. Quum itaque a l (ic squale c m , per trigciimairi- 
Icxcam Primircrit & ipium squaleo f. Gnonion rgttur c b-o M 
squalis eft AHPatalielogrammo.SedGnonion ipie coni Qud‘> 
draco l g , conftiruit Quadratum dimidis a b. Quare a h Pa^ 
rallelogrammum & Quadratuni lg ,funt squaiia.Quadtato 
dimidis ab : Quod fuit demonftrandum. 

THEOREMA 6 ^ P.R Q PO S IT 1 0. VI. 

dCdHa rttjiflJ 4 *<t? i£9ti^ i7t 

^sioAf opdo/a»vio» TO Cm auu tn tcff 

t»C gfStrdrtov >' ‘»S'&n i/untU«A vdlsfJiiiH, im ^ 

7^ '(X n ^ ii/u4ff(icu ^ i u( "Aii (mK* . 

aitey^a^vm ‘n^oluva. 

* * •»« • ' « *■.« *. 

^ ** i** 

. , Sirf^a^bdba.induQiXq^iare£Ct«ir*aiyU vero«ilb , 
nea addatur in continuum: quod ex taca i4m compta 
-•• •' £ca 
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(ita in eam qux addita e(l , cum Quadrato quod fit a 
dimidia, zequum efl; ei quod a dimidia cum addita tan* 
qoam ab vna,€t Q^drato.^ ‘ 

1 . 

Sic linea a b aequaliter diuiia in pundo c : eiq; addita b d. 
Dico id quod dc ex cotnpoiita a o in additam b n cum Qua- 
drato dimidiz c B , clTe aequale Quadrato c D. 

DcTcribam ex c D , Q^dratum c n e f, cujus (it Diameter 
E n< Et ducam b q xqualem & xquididantc d F,qux fccet Dia- 
metrum ip pun^o u. Ecper ipliim Hpundum , ducam K M 
ni .'■•.jKv X ‘<s . y aequalem &acquidiftantcn> a,d, fccan- 

tem D F in pupdo m , & c e in punito l: 
Eccooncitam A K xquidiftantcm c l. . 
j lam per Con&ihutum quartx hujus» 
vtrumqueParalleiogrammum t c & b m 
fft quadratum : hoc quidem ex b o > illud vero ex c b : 8 i pro- 
pccrea p V xqualisji p : cot^ro% a m Parallclogrammum » eft 
jquod Et ex^J^ p inajp.Quia ci;g 5 >,pcr trigc^naamlcxtam Primr, 
^ L qu^lq c.H^i^tpcr qpadrageEmamtettiam cj«>fdcm»Sup- 
]>lemcptum c h xquale Supplemento h f: erit & a L eidem h f 
aquale, Quate Gnomon c p c h , toti a m Parallelogrammo 
aeqiulis.. Sed Gnomon c n c h cum quadrato l c , conltituic 
quadrfktUtP>l*ucx p n. Quare a m Parallclogrammum cum qua- 
4rato VCi»aequsdecftq^adtatoliacx cn : quod demon- 
Ibjmdum. n a - ( 




■- i - ■••1 

Theorema 



7 ,' PROPOSITIO VII. 



Eo» Tun^ «c O' '^Arci tb' of’ irof t 

Vo '^Uuafx^irn^ rk^ayjf H 'i<m erfc utio jjAiif ^ 

' " Si refta lirieafecetur in diias quantafcumij partes: 
'Qimdratum quod a tota curh Quadrato quod ab vna 
partium, xquale eftei quod bis producitur cx rota in 
ipfam pinttm RiciQ:angulo^pamob qaod «bd altera par- 
:<i^aidf atOU "•> i- y- {> • :u j i .. : 'f? 

i..'l ‘ . Sit 
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, 1/ ^ Dcicribatur quadratum tonus AB , quod fit 

A B D E ,cujus Diatncter Bo: (lucaturq; c F *- 

'a qualis Si acqiiidiftans b e , ftcans Diametrum 

in pun£lo g : & per c pundlum, h k xqualis & xquidiftans a b. 

Qiiia igitur C^adratunx a e cum Quadrato c h , eft arquale 
Quadrato k f cum duobus Parallelogrammis a h & c e : patcc 
Propofitio. 

Si quis mani&fttus perficere yelii , £i(^iat h m Pa.raflclo' 
grammum zqualc h a Parailclogramino , vt-e m (it Quadra- 
tum B c. Ac tum omnes apparebunt Propofiiionis pariicuix- 

THEOREMA 8. PROPOSITIO VIIi: 

^eu> dCS-fia ruiiSS y.TCTtfelxtf VTio ^ ^ iiif 

^ TO VsTB ifi Aerru 

nlesiyuni, <«1» ^',1^ 7» ^ ‘j£,e;pnf*»»u t 

tMtt . • , . , 

Si rc(fla linea fcceturvtcuncjiic;ft.c^tanguTum com- 
prehenfom quatei:kibji:ota firgmemorum cum 
eo quod cx altcFo /cgipefito f^t Quadrato , atquale cft 
ei quod a tota cum piribcife^m^nto.iia.nqpam ab.vns 
dcIcribiwr,Qu^atow' % 

Red^a linea a b (ccetur vtcunque in pun^io c. Dico ki quod 
quater iub a b & c U eontinct(ir Re^imgulum cum .<^a- 
draro quod ex a c, xquale ei quod ex ->A » 'ft » c tanquan» 



dratuin a o e f. Tum duda I^aroetro d b, 
linehq; cg& bh parallelis flrxqualibu» 
ipii D F , quz fecenr Dianctnim in pun- 
gis K & L r & per ip6 KSt l punfta, dudis 
MO- & F R paralkiiiB & xqu^ibus ipfi da; 
^ a Etit, 
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E LE M E N T. E V CLI DI S 
Erit,pct Confcftarium quattx hujus, vna- 
qusq; Supcrficicrum r g,n q^b m , ^ c p, 
quadrata. Quumq: b d & b l latera Qua- 
drati B M , (int xqualia e b & b l lateribus 
Paralleiogrammi e l : erit & ipfum e L 
Quadratum: Gmiliq; ratione l p Quadra- 
tum : ob idq; quatuor Qiiadrara com- 
ponentia e P Quadratum , inter fe asqua- 
Ha. Et quia totus Gnomon a d g K , circumftans Quadratum 
R G,eft,pcr rrigdmiamrcttam , & quadragefimaraiertiam PrU 
mi, quadruplus ei quod ex a b in b d fit Reftangulo-,' quia qua- 
druplus ad Superficiem Ai: conilae ^^ropofiiio : Scilicet al 
fumptum quater cura Quadrato r g , efle Qtwdraio a © b F ae- 
quale. ' . ‘‘ 

De Gnomone aurem cuidentius pcrfpicicmus , fi aduerte- 
riraus Superficicni, mutilam AD k r, cflcduplam ad fuperfi- 
efem aV. Duo enim Tfiafjgnla knl & rBD , funt aequalia 
OuadratQc'i;. ' Idemq; de altera parte d f g k fit judicium, 
t^odnds il prolixifis exponeremus , -ingenium ftudioforum 
obrueremus potius quam inftrucremus. Eae enim figurationes 
GpopQUum fijuc , yt fefe ob concinnitafem fponte 

elucident. ' • - ^ ‘ ‘ 

‘^t^mpabuVlVoc Theorema proponit in haeovetba, ' j 

JccetkP.^i^qUe idhppim k‘ddk$ur re&a 
twVSji Hmj>afitM-in feifpm 

fietytoHate erit ijs q»d ex ditiht prioris /mm sUditam qtSA- 

ter, <y. ei quod ex ulter o fermento fit ^udrato. 

i. I T . » r t T.. > i.s i 

-.Jd:TeiiQmkknirccidjtcium 1^^^ Eli enim bd ipfi cp 
pupprud squalis Sed tamen ejul^odi varietaces.ioutUcs non 
funt : quippe q.iMr iiigepTum atihomin Theorematum praxin 
ftwfiiimii^ruiliiusiFeddaiK.i Neque incommode fecerit qui Ce 
in Propofitioiribui Geometricis ,hu]us prziertim Secundi li- 
bf i,variandis ,'iram6 & oouis excogitandis exercuerit. Cujuf- 
modi iads multas adicriberepofiemus.Sedez priuatim k Geo- 
metra iiint examinanti* , non ipter reUquas collocandz.T^ 
dSbfuracftcoim haecTheofcmatacongctcre quzeum Nume- 
ris communiau)ti:amq'> ob cauiitmincc fine Judicio paucis fiiic 
. I cone 






,gk 
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contentus Euclides. 

theorema 9, 



PROPOSITIO 



IX. 



Eay (£&tia pf «m*» rfuiflJi ei( 'l<m ty mitu , rd Xro ^ ixi':oav -f- i- 
Anc n <r YiiUi7eiaA » tS 

t 5/^ •nTgjtrdfa. 



Si reda iinea in duo xqualia duo^ inxqualia dini- 
dacur.qux ab inaequalibus cotiu$(egmentfs Hunt Qua- 
drata, dupla (une eius quod a dimidia cum eo quod a 
medio fegmentorum fit Q^drato. 



Sic linea ab diiiiia.sequaltcer in pundo c , & inaequaliter in 
s. Dico duo Quadrata qyz ex a o & t> b , dupla ene duorum 
qux ex A c & c D , Quadratorum. 

Super pundumc erigo perpendiculattmci, aequalem v- 
crique A c&cb: Ecconne^o E A & G B. EruUt^. per quintam' 
& trigciimamiccundaro Primi duo aoguli 'A & B irmire^i : te 
vterque qui ad B , (emirei^ tiicq; totus e redus. Erigo itaque 
B F perpendicularem 'fiiper A^/ecantem « Bin pundo r. Et 
erit , per eandem trigcHmamiccondam .angulus bfO femi- 
redtts : quapropter d bSc d f latera , per fextam Primi , aequa- 

lia.Fam a pun&o p duco f g aquidiftan- 
tem , ob id^( aqualem c o. Et erit , per 
fecundam partem vigcfimanon^,&pcr 
trigcfimamfecundam Primi , vterque 
s angulus qui ad g , re^us , & angulus 
ar F G femiredus ; eft enim f e g femiredus. Quapropter g c & 
r G, latera , per fextam Primi, aequalia. Tandem connexo a f. 
£t quoniam Quadratum e f, per quadrageilmamfcpttmatn 
Primi , aquale eft Quadratis duarum E g & g f ; ipfum erit du- 
plum ad QuadratumG F rob idq.ad Quadratum co. Eadem 
ratione erit Quadratum e a duplum ad Quadratu a c. Quum* 
Quadratum a t Iit aquale Quadratis a e & e f , per ean- 
^m : ipfum erit duplum ad Quadrata a c & c i>. Sed & idem • 
Quadratum a f aquale eft Quadratis a i> & ir f. Ec Quadrata 
igitur A D 6t IX F dupla funt ad Quadrata a c & c ik Et quia • 
Quadratum ob eft aquak Quadrato o IF : erunt duo Qnadra- 

n> X- ta 
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ca A o & D B , dupla ad duo a c & c o : Quod erat denionftraD' 

effm. ^ 

I N H A contueri licet «quantam vim habeant R.c£him & 
v£quale.Quatuor enim Triangulis libfcclibus Redlangulis^d 
ell , quatuor Semiquadratis , tota nititur probatio. 



THEOREMA lo. PROPOSITIO X. 

Em ^ctfzfM rf*ti6n «A' v( Sluth dCS^ttet }» 

dC3t=«ar j TO '&n 'o Aii{ ptw r« u«vn i to Vaw 

T« TfTgjejar*, «Aw-Ajlai* ^ 'W r/44cre{ae» tS 

nfitifiumc 'fx n ifureiaf ^ «Depax^inif, V ot /m? o»«- 
pfapirrv^ 

• Si reiJVa linea fecetur in duo xqualia, apponatur au- 
tem ei alia incontihuum: quod ex tota iani compofi- 
ca^ qoodq; ex ^ppoiitiambo Hunc Quadrata , dupla 
,func aniborqna , ,eius Tcilicet quod ex dimidia, eiusq; 
r^uod exdivnidia cum appoHta'^ Quadratorum. 

•J..:, •* ■ > r. < ' ... , • 

, Sitreda linea a Bxqualiter diuiia in pun£lo c : ciq; in con- 
tinuum appoilta B D. Oico id quod fit ex a d Quadratum cum , 
Quadrato quod ex BD, duplum die ejus quod cx ac cum eo 
quod ex c d Quadmto. 

. . £cigo c E perpendicularem fiiper a b , & zqualcm vtriqiie 
'lincarun> a c & c b : Et connedo a e & e B.Etitq;, per quintam 
‘at trigcfimamlecundam Primi , vterque angulus a & b: item v- 
cerque qui ad e , lemiredus : totusqi e redlus. 

A pundo itaqucE , duco E f zqua* 
lera & zquidiihintem c o : &connedo 
F o , quam protraho donec concurrat 
cum linea e b protrada,ad pundum q: 
Tumconnedo AG. 

£c quia angulus e c d dl rcdus:erir> 
per vitimam parte vigefimznonx Primi , angulus c e f redus. 
Quum igitur angulus c E b fit lemiredus : erit & f e c Icmirc- 
dus. Q^mq. Fp, per trigefimamtertiam Primi, fit zquidi. 

, dans E c : erit> per crigcfimamquartamcjufdem , angulus qui 
ad F,tcdus : ficq, angdus £ c f , per trigdlmamlecundam , fc- 
' . mircd 
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mUc^us : quia r e c Icmire^lus. £t per eandem anulus dbg 
I cmiredus : quum angulus bdc, per dccimamtertiamcjurdcm, 
fic rc£lus. Duo ig'tur lacera e f & f g , per icxram cjuldcm, 
fune rifUalia : jcidemqi duo b o &: d c xqualia. Quapropter 
Quadratum e g, perquadragedinamieptimam Primi, duplum 
cft ad Quadratum £ F : ob id , ad Quadrarum c d. Quadra- 
tum item a e ,pcr eandem , duplum c(l ad Quadratum ac. 
Quumqt Quadratum a c , per eandem , iit xqualc duobus 
Quadratis ab & e g , iimiliter & duobus Quadratis a o & d c: 
£cq> Quadratum d g squale quadrato b d : erunt duo quadra- 
caA D&D G ( cafunt A D & B n) dupla duobus Quadratis a c Sc 
c D : Quod fuit demondrandum. 

Aliter. Sit linea a b. bifariam diuiia in c , eiqi in conti- 
cuum adjun£^a b d. Dico Quadratum quod ex a o cum Q^-. 
drato quod ex b d , duplum elle ad vtrumque , fit quod cx a c 
& quod ex c D iit Quadratum. v 

£x tota A D defetibo Quadratum a d e f. Et fuper dimidia 
A c dcicribo Quadratum a c g h : procra^isq; c h fit c R ad fe- 
diones duorum lacerum e f fit d f, deferibo h l k f : quod erit 
Quadratum ipilus c d : vt condat du<da Diametro a h f • cx 
Coniedario quartz hujus fit cx crigefimaquarta Primi : ede- 
cim K F squale c d. Fadis etiam h m fit R n verique a c fit c b 
squalibus , protraho m o St n p , iefe fcindcnces ad redos an- 
gulos in pundo <^. Quarum vtraque fecet latera Q^drati 
AOEFinofitp pundis. 

lam vero nihil attinet probare H O^iTe Quadrarum ipilus 
A C) quum iit Quadratum c b : ilcut q^p Quadratum ipilus b o: 
neque hp Parallclogrammum, squale eife vtrique Supple- 
mentorum EH fit RDzquumHO dc eis communicer squale: 
a K. o t Denique n o fit <^l Supplementa elle s- 
qualia. Atque etiam manifedaiunt hsc 

y — ' tx ipia Figurs ipecie : proprerca quod o- 

• y' ranes anguli qui circa Diametrum, iunt 

Q * — n — c. iemiredi fit latera squalia. Diligenter ita- 

j que aduertences quibus partibus compo- 

X I natur Quadra tum h f, quod cft ex cd: 

® ® “ iic ratiocinabimur. C^um totum di 

Quadratum integretur duobus a h StH f Qu^ratis fit duobus 
. t n 5 Sup 
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Quadrato. 

Defcribo ex a b , Quadratum a b c o.Cuius larus b o dtuid* 
pcr xqualia in E : & connexo a e : Et protraho E b ad F pun- - 
£him, vc fit E F xqualis a e : Ec ex'B f , portione exteriori , de- 
fcribo Quadratum b f c h ; vt b h latus teCeStum fit ex a b. Oi^ 
co A B fic feelam cfic in pun<^o h, vt quod fit ex a b «n a Hiaaqua- 
le fit quadrato quod cx h b. ^ , 

Protraho c H ad x, pundbum lateris c o , aequalem & «qui- 
diilantem A c:Eritqi H c RedanguUim ex a H In a B:quod pror 
babituraequalcBFGHQuadrato. 

Quoniam enim linea b o diui/acftpec 
sequalia in E, atque eidem addita linea 
BFterir, per iextam huius, quod fit cx 
D F in B F cum Quadrato e B,xquale qua- 
drato F F : quapropter & Quadrato e a* 
ob idq, , per quadragefiraamieptimam 
Primi.quadratis a B & e 8. Ablato igitur vtrimque quadratq 
£ B, erit quod fit ex o f in b F(quod eii Parallelogrammum fk) 
zquale quadrato lines a». Dempto igitur vtrimque. Parallclor 
grammo bk fupcferit quadratum b g squale Parallclogtammo 
H c : Quod fuit demonftrandum. 

. Obsbkvabi mvs, hoc Problema nequaquam, vccstc- 
ras hu^us Secundi Libri Pibpofitiones , ad Numeros reduci 
pdflc.:o<Qmm eDirapofucrimus lanis o b ( id efi a b ) atque 
in dmOxquatia diuil^imus', vtin i pim£lo :linca ae fijperue- 
niens rationcm ceocurbjtrhocefti nuQam' habet rationem 
ad larus ABnomin^tam:ob idq> per Numeros mioime explica- 
bilem.’ Nam (juum quadratuin ipfius a e 'fir squale' duobus 
quadfatis A B & E b> peF^quadragefitnaai(^pr*tnam Primi i Sc 
£ B fitt diaudJuip.>AB : erit iplum A;E)trtativfiak. iVt duo 
iQiradrj^t} t^Ioi^ri 

ccre Tipnpofi\int<:ita nec duo quadrati Numeri qii^dr^eum 
l^uiilef um efiici&nt quotum alter fit q/jkdf^^Uth dtihidi 3 ^'ra- 
dicis alterius. ' ^ ‘ 

\ 

- Id aos exempto notum fi»:ietmis.o :Q^dra 8 ,fipnt,f>4: 
haec geminata munquam quadratum; 

Ita, diuidantur 8 in duo squalia fiqnt . 4 <<iOiip.quladt:ai.aduOr 
rum 8 ^ 4 , qua^fim£.^ 4 &. 1 6 ».q|]adca(um Numecum.e$y4re 

. non 
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jus cfTe Quadratis duorum b a & a c laterum' ; quantum cft id 
quod bis continetur TuBba & a d , Reflangulum : fcilicct, 
quadratum b c atquale clfe quadratis b a & 
A/ \ / A c cum eo quod bis fit cx B A in a D. 

Eli enim , p,cr quartam hujus , quadra- 
tum Bi> zquarie Quadratis duorum ba 
& A D & ei quod bis iub ipfis B a &: a d con- 
tinetur , Reftangulo. Et quia quadratum b c , per quadragefi- 
mamfeptimam Primi , cft zqiialc duobus b d & c o : erit idem 
B c Quadratum arquale tribus quadratis ba,ad,& oc&ci 
quod bis fub b a & a d continetur Reftangulo. A t,per eandem, 
Quadrarum a c , squale cft quadratis a o & d c. Eft igitur qua- 
dratum B c xqdale Quadratis B a & a c & ci , quod bis fub b a 
& a D comprehenditur, Redangulo : Quod fuit demonftian- 
dum. 



THEOREMA n, PROPOSITIO XIII. 

E» t97c W rtw o^^auf 

■n^ayavov, 

T^aTdvuvy -mS tA'5 t/W n /Uiet; 

^iDV/av yiip’ Ito n ^ airog jyt- 

6trn €D£^ T>J o^eiet yatif. 



In Triangulis,quod ex latere alterum acutorum an- 
gulorum fubtendentefic Quadratum, tanto minus cft 
duorum reliquorum laterum Quadratis, quantum eft 
id quod bis continetur fub illo in quod perpendicu- 
laris introrfum cadit & ea ipfius parte quae perpendi- 
culari angulo^ acuto interjacet. 

Quod Euclides de Triangulis Oxygoniis propofuit, nos 
cur» Campano ad omnia Triangula ampliauimus. Triangula 
enim omnia duos, minimumdiabent acutos angulos. 

Si itaque fuerit Oxygonium , a quolibet angulorum demrt- 
ratur perpendicularis : Si vero Orthogonium aut Amblygo- 
nium , demittenda erit ab angulo re£io antab cbtufo : in id 
lacus fcilicet quod duobus acutis angulis interjacet : quar o- 
' o innia 
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mnino intra T riangulum cadcc > vc demonftrautnius ad vigefi- 
mam Primi. Ac tura hujus Theorematis Deraonftraiio tres 
Triangulorum fpecies gctieratim.compledetur- 

Sit igitur Triangulum a b c , cujus duo anguli b & c acuti, 
quantu^um<]ue dt angulus a. Ab angulo a, demitto perpen- 
dicularem A o in latus b c. Dico Qu^deatum lateris a b, tanto 
minus elTc Quadratis duorum laterum a c & b c , quantum eft 
duplum ejus quod fit cx toro BC in partem dc. Vel etiam qua- 
dratum ac, tanto minus eflie quadratis 
duorum a b & b c , quantum cft duplum 
ejus quod fit ex c b in b d. 

Quadratum enim a c,pcr quadragefi- 
manHeptimam Primi, zquale cft duobus 
Quadratis a n & d c : Et Quadratum b c , per ieptimam hu- 
jus , cum quadrato d c , zquale cft quadrato b o cum co quod 
bis fit ex b c in D c. 

Triaigitur quadrata AC, Bc,& d c , zqualia funi tribus 
quadratis ad, d c Sc b d cum eo quod bis fit ex b c in D c. 
Commune auferatur quadrarum o c : Erunt duo quadrata a c 
& B c , zqualia duobus quadratis a n & B o cum eo quod bis fic 
ex B c in D c . At Quadratum a b zquale eft duobus quadratis 
A D & B o.Quare idipfum a b quadratum canto minus erit duo- 
bus A c & B c , quantum cft duplum ejus quod fit ex B c in d c: 
Quod erat probandum. 

^Hzc Dcmonftratio, quam ab illa communi aliquantum va- 
riauimus , direda eft. iCftiroatio enim vtraque ponitur : vt ^ 
majori auferatur minus. 

Simili argumentandi ratione, probabitur Quadratum lace- 
ris A c, canto minus cfte quadratis duorum a b & b c, quantum 
eft duplum ejus,quod fic ex c b in d 8,RedangulL 

PROBLEMA i. PROPOSITIO XIIIL 

T a efbStfn 'imu Tt^ayuvof 

Dato Rc(^iIinco aequale Quadratum defcriberc. 

✓ 

Sit datum Redilincum a b c d , cui zquale Quadratum dc- 
feribendum fic> Confticuo Pacallclogrammum Rcdangulum 

E F 6 H, 
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E F G H , *quale ipfi a 8 c d Rcdllineo , per quadragefimam- 

quiniamPrimi. Cujus fi latera 
fwrint aequalia , id ipfumeric 
'quale voluimus. Sin n)in\is,ton- 
:tinuabo vn um laternm ipfit», vt 
« G,ad pundum if: & ponam g k 
arqualcm lateri fg. Diuldam 
poftmodum totam hk bifariam, 
in punfto L. Atque in ipfo t pofito Centro , deferibam fuper 
lineam h k , SemicirculumH m k. :r£t protralum f g larus do- 
nccfecet Semicircfilumaili punfto M. Dico Qijadtatum Li- 
neae g Mefle aequale Re£Ulineo a bc d. . 

Connexam Et quia linea H K diuifaeftarqtialircr in 1, 
& inaequaliter in g: erit, per quinram' hujus, quod' fit ex h g 
in G K cum quadrato gx * aequale Quadrato l k :-ob id , qua- 
drato L M : quapropter duobus Quadratis tc 8 c g m , per 
quadragefimamfeptimam PrimL Dempto ergo vtrimque qua- 
drato L G rerit quod fit ex hg in g k (id ver6 eft Parallclo- 
grammum e Gjaequale Quadrato g m. Quare & Quadratum 
e M xqualc Redlilineo AB c n ; Quod Sciendum fuit. 

Hoc etiam loco addere placuit e;x Campano, Compen- 
dium inuentendi lateris Tetragonlci : ad eas Figuras, quas vo- 
cant lrregulares,aequahdas. 

Sit Figura quarpiam anormfs. ab c d , quatuor laterum: 
Quae in terna Triangula refoluetur a8c,aec&ecd. 

Hac tria , fecundum do- 
ftrinam hujus, reduco ad tria 
Quadrata : quorum latera 
fiiit , verbi gratia F g , f h, & 
H K. T um ftatuo f g & f w 
ad angulum reflum f:& con- 
nefto G H : fuper quam erigo h k , itidem ad angulum redum 
c H k: Et connefto g K.Et erit c K latus Tetragoni quafiti : vc 
fiicis manifeftum eft ex Propofitione illa quadragefimafepti- 
ma Primi. ^ 

In Figuris autem Regularibus ,-^qua in Triangula aqualia 
refoluuntur , compendium multo promptius eft. Expedite e- 
nim ad vnum Parallelogrammum Rcilangulum reducuntur, 

® ^ inde 
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inde ad Quadratum. ^ 

Aliter. Conucrcantur fingulacim Triangula in ParaU 
lelogratnma Re£bngula , qua; vnum Parallelogranimum dH> 
cianc.>Vcrbi gratia, reducatur Triangulum a b c ad Parallelo- 
grammumFGKK Rcdangulum , per quadragcGmamfccun- 
' R •’ I, K dam Primi. Tum lupcr linea 
HK conftituatur Parallclo- 
grammum itidem Rcdan- 
0 gulum H K L M, a;quale Tria- 
gulo ACE, per quadragcGmamquartam cjufdcm. Demum, per 
eande , fupcr linea l m conftituatur Parallelogramum l m n o, 
aequale Triangulo c D E, > '■ 

Eritq; f g m o vmim Parallclograramum , per quadrage« 

, Umamquintam Primi : atque zquale toti Figu- 
rae Redlilineae a b c d e. Quod, per hanc 
, . I. vitimam, conuertes in Qua. ' < 

1 . i >. dratum. ...... 

• . . 1 / . • > y. • ; ' i ■ > - ’ 



' 1 



-n.. ; i!_ 

' 



fecundi <^eomet2icot;ttwj >Sfcmen- 
torttwj 






. c ■) ' 1 ' 
: i< ■ ' ' ' 










Digilized by Coogle 




109 




lACOBI PELETA^II 



CENOM- IN EVCLIDIS ^ 

ELEMENTA GEOMETRICA “ • 

&2tC2titt«. 

« w. ...J. t 



DEFINITIONES. ' 




Zoi »vxAo< «0iV> M aj lattf "ti&ajoit 

T^tT Icra^ eiait» .. 

-Aquales Circuli , funt qupf inti Dia- 
metri fune xquales : vel quorum qux ex 
Centro lineae, funt xquales. 



Quum Circuli peripheria inEnitatem prz fe ferae , Circuit 
dimeniio a Peripheria non petitur, (ed a linea reda , nempe 4 
Diametro. 

Hxc vero DeEnitio ex ie clara eft. Nam quum Diametri 
jper Circulorum Centra educantur , & dimidium orbium fem> 
per fubtendant: fi fintipGe aequales , ab iisdem quoque dimi- 
dia xqualia fubrendi par eft. Quorum veto dimidia funt a;- 
qualia,ea inter fe fiint aequalia. 

Vt, i£quales quidem fimt k 
& B Circuli , ob a:qualitatem 
Diametrorum : majores autem 
c Circulo : quum minor fit hu- 
jus Dimetiens. Sed & zque fignificans eft & manifefia altera 
pars Definitionis, vel ex ea,quam in Principiis Libri Primi po- 
fuimus , CirculiDefinitione. 

•I. X ' 

E *J«A« 1,3^ ^v( tS 

KiJKfiOf. , ^ ‘ ' 

^ ' o 3 X Coa 
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Contingere Circulum refta linea dicitur, quae 
cCirculo incumbes 4n vtram- 
que partem eje£la',Circulum‘ 
non fecat.’ ^ r \ ' / t 








Circulum a, linea b c contingit in opundo. Sed Circulum 
BjUneacofccatinE&Fpundis. ^ 

K JxAoi oMnAttv , oi mt( , li 

■nfAtvmt oMHAu;. 

} Circuli fele contingere dicuntur , quorum Peri- 
pherie fefe tangen- 
tes, inter Te non fe- 
cant. 

Duo Circuli a & b feib contingunt in c. Duo Tcro e & f, fe- 
cant alter alterum in c & h pungis. 

Ev xt/xAo) /ny a‘l4x^y iS «v|’« dt’6 Afjpt^ > <4 «w» w «»- 

hr kufof lauf ' ftei^oy ^ ’*9 

Iw i TiT^n. 

4 qualiter diftafe a Centro, lineae dicuntiirjquu 

aCentrpad ipfas du£bx perpendiculares Cunc xq^ua- 
les. Remotior autemaCeiuro linea, in q^uam ma^of 
perpendicularis cadit. - « ^ .i . 

‘j. Vt in Circulo ABC D, dux linee Ad 
& c D xquatirer diftant ab b Centre: 
— sjr 'I propterca quod duxEF & E g perpen- 
diculares, funt xquales. At in Circulo 
' KKtM, remotior Centro n 
quam'fit l"m. Eft enim n o ipfa n p major. 

K,'gi/*Au 

i- . . t ^ ^ i ^ ’ 

rt* 1 * rt • ' ^ ' * ' 1 ^ ^ ‘ 

5 Se«io Circuli, cit Figura comprehenfa fub.rc- 




linea Ciperipherix portione. 



Figu 
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L I B E! a • 1 1 I. ' I i tti. 

Figura ABC, quam confticuunc k c redla 
& ABC portio pcripheriz:Iccmi>B e, quam 



-U Sc&ioncs fune Circuli.Re6lx ver6 a c & d s 
''c Chordz vulgo dicuntur : ficut curua; a b c 
& b B E , Arcus. Sed f b c figura , proprio nomine Semicircu- 
lus vocatur : &fg, D iameter. 

, m vni r* oC6fut(, xi/xA» 

c^pipetuf. 

6 Angulus fe(flionis, efl: qui fub rc(Ila linea & Cir- , 
cilli peripneria comprehenditur. 

In poflerioribus Figuris , Anguli o , a, e, & c , Sedionis di- 
cuntur. 

E» TfJnHsnt 0 yttr/a ^ w A«- 

-n ati/iCHor , arr' wtwi la in^xa, ^ , n <5^ /3aoic w 

yunu Cni t 

dtBnac. ira» 3 ctf ‘S^'ix*iiretf ? javiitr <£Qei<t{'&n/^jiA€cJaa( 
7»a f '29-' cM$in( jitCnjtfviti n yavia, 

7 In feftione angulus confiftit, quem efficiunt du? ' 
line£, afubten(x baiis Hnibus ad pumflum aliquod 
peripherix fedionis concurrentes. 

J‘tUt 4 rit fidm ‘yerftutm rtli^uimm, Uc*t cum Orse» Htu CHiutuiut, 

Angulus A B C, qui fit ^duabus A B&BC re* 
ftis,quz exeuntes a duobus terminis a &c 
.1/ A rubtenfxAC,adpundum B coeunt: in fedlio- 

aS— — — ne confiRit. Quod fi angulum b abfque bafl 
A C , hoc eft,(ine Trianguli conhdcrationc accipias : is in peti- 
pheria elTe dicetur. 

t 

Tou^f ^ xJxAov iriu r^iuf^u cuW tS xvxAo» n 

yuritty TD <c%«;|0|6^w w W Ti T ^ytticu 

o<wr’ cLuT^‘e%tptpeia4. 

8 ScdilorJCiiculi,e(l Figura comprehenfa fub li- 

neis 
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neis redis, quae, a duobus peripherioepun- 
dis edudx,ad Centrum conueniunc. ' 

' Dux linex A B 8e c B , a duobus pungis A & c 
peripherix , ad Centrum b concurrentes , Cir- 
culi Sc^orem a c b conftituunt. 

Ofjifiut rufiMSfSt xuxAoi/ , -m ymiaf ime 'roroTga^ 

yi/itj STttf A«/f fJciV 

Similes Sediones Circuli , dicuntur qux angu- 
los aequos fufeipiunt: vel in quibus anguli iunt aequa- 
les. 

j» ^ Vt, (i angulus redilincusB, Senio- 

nis A B c, xquaiis (ic angulo E,Senionis 
OEF;dux Circuli Seniones ABC & 
DBF dicentur Similes. 
yEq^ALBS vero Seniones non definit: quia earum inS- 
nitx funt deferiptiones. PolTunc enim lub inxqualibus renis 
lineis xquales Seniones conftitui, (ed in Circulis inxqualibus: 
quum ex omni Circulo pofiit intelligi pars abfeindi , parti 
alterius Circuli xquaiis. Sed qu'x xquales funt & renis lineis 
xqualibus continentur , xquales omnino habent peripherias. 
Diuifisq: renis lineis bifariam, perpendiculares ad periphe- 
riam crenx , xquales funt. Vt dux (cniones a b c & o e f , fub 
lineis a c & d f xqualibus con(litutx,fi fint xquales ,duxq; a c 
& D F diuidanrur bifariam in punnis g & h : erunt quoque dux 
perpendiculares a E & d a xquales Quod nos prxmittedu du- 
ximus , demofirandx vigcfimxfecudx & vigeumxtertix hujus 
gratia:quum fignificatior Definitio dari non pofiit Senionum 
vEqualium. Nam fi in Circulis xqualibus , quxiibec pun- 
na vtriufque t-quaiirer difianc a linea fubtenfa, nul- 
la efi inxqualitas portionum. Non dclincata 
cA figura huic loco accommoda, 
quia eam lenot fiicil^ 

... fubaudit. 

PRO 
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Dati Circuli Ccnmim intienireV^ 

Sit datus*i(fircuiuS X^b c . cujus Centrum fit 
m £3m] ti^ri o/uoiiD ni j-- 

iloTpfo Ciyculo 4 hco lin-??m;fortu|tam ac : quatn<jiuido,;E-<i 
qualiter, per decimam Primi, in punfto d : A quo excito per- 
pcdicularem d b, per vndecimam ciordem : qux vtrinique pro- 
cra]^a^ peripheriom aningieiD.putii^is 8 & e. HiftW; Atiam 8 b 
diiridoaqualitcriaipimdajr. vDko 

CimiDk 'i .] i/ j ."'.iijii' ji; ■;!•!( ■ ii 1 oii,i . <j t; i£i ; ' j 

Nam 6 in f non eft Centrum , non erit in pun6^otal|qj lineat, 
1 B . ve in ^en^ cnun ad j)eri^^jtyaip. tjiuz e b 8e 

c E inzqual^es. , £ric ergo extra e b lineani : m,q;, fi pbint, in » 
X ■ 'pundto. Et ccmncftantutiiA ,HC , 5i'HD: 
Triangulum h A c, diuifum in dubf 
^ >Ti1angnleii^'n|8ddibinD^t«|obduK)idte- 



t * » ] «H> 4iH3q-,:TriAft|?ili|Hy^.^ 

l j lia duobus lateribus H c & H D , Trianguli- 

'J Ao^t^{rib^s> A>oiMA i^c«»i|^ato’»ciae per 

o^aUam Primi ^ angulu«A»i) h xqdaiisrmi> 
B ’ ’■"* giik>'€f|>H : quaprOptei vierqurc6tuB,pcp 
dediinatn Deifnitfoniem Pl-tAvij Airfirtg4)4a<‘aii fttbpwjfiiaficAna 
PE^feigitot 8ngillitt-A t>^fpfiWDn'j0^)alis,pars toti, con- 
tra ahimi-ienfemi'NifiW''e(l igitut GentVinn in h pun^o.^ Sed' 
nbcvf|»?anyaiibfHnjibn4eturiquAininrTpQiB£to i.Quod' erat o- 
^ndendunl. 1 ' \ ^ 

^ Vr^bES ex Rcfto at itquo, pan^hmo omnius^^^laximc' 
cnonrenraneum pcrueftlgaii. Tn quo ratidiii conucnicnscraj^ 
Vi linea E ^ ih vtratdqUe pltftein dtqtiabx^F (W indicat perp»- 
rfifculum) incliHaHl ,'Cii;cakitir diuii^ttt]^r atjp^b 

M,Ccnrram'lbf*& codclndtei 'Sed quoniam id reprslenuba- 
' * - p tur 
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cur cantum , non conftab» : ad tb^ordum perducTtiir qui ad* 
uertatur. Vc tn Cfr^uio Affirmacio Megacio^; conuenianc: fi* 
cuc io Vniuerfo Adio &'Priuacio:Gdneratio & Comipcio. Ao 
breuicerc(mcrariit.Oiiinfacon^nc!& parficnmcur. Cencri igi* 
cur tnueftigacio , veritatis coo(|Uifittonetn graphice exponit: 
quz quum vna fic , acqs in medio pofica : tamen inuencu iong^ 
difficillima, per controiierfias elbceicit : at Oonnifibono Sc 
jequo oblequicuc. 

Si in Circulo reda linea redam lineachla;q|ualicei: 
& ad angulos redos diuidkr, in diuidde e(l>Ceh^uin 
Cfirculi.; ; ' 7 ; T 

' Hoc verdfiiifs pacet ex Demonftratione jam pofita,Siigt> 
cur duxUneje in Circuio aequaliter fecenc aheraaltcraim : Ceu* 
trum in pun^lo (edionis ficum erit. Quod tamen pofterius^ 
probabitur. ' M ' )' ' 1 : <-tO '• f i . 

7 tHEOll!!ldX V,‘ ^^oposttio’ It 
, £«# KifxAov Anpd-n J'Jo 7 v;^»‘Sc muSettn 

ifnt xJkApv. 

-}iSrad duoi^unda peripheriae reda linea applicata 

6 ierit, tpfa intrb Gircmain cranfit. , 

j. - i , 1 f ^ > H -1. c ... }. r-,. 
i Sint 4I00 punita; in peripjbcrla Circuli ab , cujus 
Centrum e. Dico npn pofie educi lineam redam ab a ad b, 
qum lecet Circulum. Alloqui , ctanTcac extra Circulum, vc ii* 
nea A OTB : quasdit reda > fi fieri polfir. , Et connedantur c a 

-f:-i I .;.Mi .!•» . CB::vcificrpdaAr>ajibafisTriangulic AB. 

1 Ecuntqi, per quintam Primi , dqo anguli 

0 , j* c a b & c b a zqualcs..Tum i Centro c dun 

/ \ / \ caturreda c d , qua: fecet peripheriam in 

/1 / \ pjundo E. Et erit , per dcciman^cam 
li..-c ..,10. ij, Primi , angulus AD c major .angulo cbd: 
-V»T” ; K.jibnt 1/1 obidq; ma|or.aagulo'cA D^ac propterea 
/f. latusAc jjpcr ^cietimamodauam ejurdem, 
majus latere c pj, Etquiaiatus c e acqpale 

eftlat 



muiD. 







‘ 1 'i t 1 'B'’ fi •-'JM U -I ^ Mf 

cft lartii 'c » : c e xnaju^ c o, 'fotdj^od eft hNbf iiumi 

Quare linea A 03 non tranfibtt^vc reda fic^extraGrrculum: 
icdledibitipruinzQncxictacprobati^um. 

H iE c Propotiu9 caoitC' cpa^qucl^ur ad Dc> 6 nitionem 
Sedionis Circuli : qux omni arcui redam (ubtcniam iribuiiv 
Subten^^autem infiaCifcQluniexfftentc, nulla iliaextra Cir- 
culu reda , in eadem punda terminabitur, ne dux redxruper<‘ 
ficiem cpncludaotj Item 8 f ex Une|a5oniingentc.Qrculum. 
Nam Ci qua reda linea eft qux contineat Qrcutum , ip^ erit 
rc:qu2 vtrimque'eduda attinget lineam AoB,vt in pun- 
dis F & q : Sicqi turlus duje redx qoncludent fuperficiem, 

contra |u;inclpi.um. £t t^mqn fciit,prqpqoendum bc demonr 
drandutn, iieiu C0geip4|nr comiadidiones l9^ 

pius.cxdpcrcr, , t..-, ..J-,:!.; • il .. -l.; ’ i', ~ 

TrtEpREMA al 'propositio IIL 
( i E«F.cr xiIxA^ «6’fli^ n dAitai vna 

Ji%t ^ op^ iufUtu TyMt. fdt.oeK opW h£Uut 

'-o 1 . * j j ! 

In Circulo, fi xe<J^ linea per Centrom dueSIa re^m 
fioeam exrra Cetrum dudam bifariam fecuerit, iplatn 
^ucK]^ ad angulos ^e>£Iosdkiidetr Etii ad angulos re- 
€l6s 'cfidilirtt,ipfam criani b^riartfccabk.' J • • ^ 

i.i.J- J :> .» .'■..l.j. * * ..-.W.! ItL :., ) . r.i’ 

~ Hh Ciriedltis aM etiri <pie Roea OtE ptrCcMnun duda‘,lE^ 
Bcatn 'a i extra Centrum dudam Icccr bi£iriam in pundo r,' 
Dico angulos qui ady ,elle rcdns rCd»trietiam,fr anguli qui 
ad F redi , lineam a a bi£triam diuidi in f pundo. . 

£ ‘ ' Connedam I A & s d 'Erum^duo 

® latera e a & e y , Trianguli ra F^qBtiia 
duobus B B Ar E r , Tr^ngult b • f : bafo 
* Tctif A F bafi F iv ei po^itoiie; at^wis. 
Qoare, per odauam Primi > aoguWs v 
nius , xqualis anRulo f alterius : Ar pro* 

' - ili ''rfV A 

ptere^ rcdi ^ Quod cft prius. 

^ IetD'vter<pi'eangulusqui adr,po|ia'' 

w conilar, cx quinu Ptuiii/duoe anguld»‘A & b efle 

p A aqpaics: 
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s^ualenquura dnCrduq iacera £ a 8c e b jequalia.Q^cc in 
bus TuangfUis s a e & e b F,crunr,pcr.v^eiijDvim(ex»niPdmi| 
duolacera AF&FBxquaUarC^odcxacdorBoaftraadum» 

' PROPOStTiO V 

'". I X, ' ^ J 'ijiJj!». -i ;■■ /S • '■ . ^ 

. %i*r ^ wwvyow >h 

'" Si duce re’dac liticiffe in Cii^culo fed^tcs,'pcr Cent 
trum non tranfierint: neque fe bifariirii fccibuncl 

- - * i\ . 4 t. ti. .w ^ 

' •" Sit Circulus ABC», curjds Centrum b : in qiiq du» lineat a c 
& B D fcccnt inter fc in*puhdfo’'‘P?<^daTHm-h'cutra jVt^ otiaiil 
altera tantum, pcHZenthnn ttfthfeitt EWctJ ipta% (tfmCltub‘nod 
per xqualia fecare. Nam (I Itc altera vcramqtie pet: atquaUa (eJ 
B , ,, ^ care pqlGt : fit prius vt neutra per Centru 
‘ tran Icat. A Centro k ducam liiieam E F. 
^ firit^ri^eprtor^partcman^ddeiitis, 
<7 ' • s ^ •■) ^■vrtafqiiifqtc angtddtucii dj 

\ \ j & EF D, rc6lus:Quodfierinon'pacedvifit 

■ Kp. 7-7^ P,y.^ ^ ’ ■ "1 r 
‘ " ‘ ' Si vero altera tantiuin illarum , vr b o ^ 

*' ■ ■* perCMAruih tt^nfiericrdico-fic quoque 

iptfas.&'nwtbi£adata &cam ihhm^ peopoorev petibem ante^ 

cedentis , b p,pfr 

lia,diuidcccandcrarad angulos redos. Ec quia ac diuidic 



• c 

• r. ' . 


1 


\ f -s. 




■ i •■» \ 


1 . ‘V ■• -i 
\ 












. - 
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linea E A : ac mcx linea E c: quz (ecet A c » 

© perlphcriam in pundo c :& A o B alteram 
1 peripheriam in F. Eruntq;, per Centri 
< Deiimcionem,E 'A &Vpzqu;de$< (ed a 
, fii n <j iz^oalef. ,Qua«, quum ambae e r & 
E c {Intzquales i^ ea: erunt & ipfz iri- 
i iet fe zquales : Quod eife non potett b4on 
igitur E , fed ncc vllum aliud pundum ^ e* 
■ ' " ritvtriufque Centrum : Quod erat pro- 
bandam. ^ t ' r ■ i - ..'.. J > 'y 

“"'tHEOREMA j, PROPOSITIO 'V.L 

:C. t ^ ^ ^ ^ ^ ^ j ^ » 

Ed# S^vo KuK/iU.i'^cf^!f».‘j ci^nAan CtVjij; i ^ix to iurti 

^^€S*T, y i , f • . '1 j 

circulorum fe contingentium non cft idem Cen- 

tfUni.] ; -j ; , A j vi ;-i j.-, •. ' ii i-r • f. ■! » I 



,/Sint.duo Circuli ^ b a & a c A,fe contin- 
ygentes in pundp ^ pjqq e,^um non effc 
idem Centrum. ^ \ .. 

f ^ Si , enim idem efle ; fit’ ipfum nC 
I ct ducatur D A ^ n B c linez. Eritq» , per 
j^efinitipnem ^*r' 

, liearum db ^ d c zqu^es iph b a^Qi! 



iis p c:S4JJ.p 4 cllc non poteft,' 
us tangentigiD fatis coufiAt 
* [ in medio iui Circuli. '* 



Cirbutorq^^wi^i , 

^ucrlaelTc Centra iquamCcntrum fit 

’ .'THEbREMA’V, PROPOSITIO Vfl. 

'tay xifx^ov iShn «^ILtireju tj crtift 

XVH?<ov,a7i6 fi u nueluv 9Mear'rnia(nn <£6<^ tivk 
ij) . vr.% on'' -'Lr •■. « ,' <v 

^<? 7 ) S. is-ju f£ ti( n xfi^o», eAso»t>J j « Afl« 7 ni 
tt V!^ K • ? .fr.. ‘'y-,’.’ ■ . ,» -r 

T tf&.WXEfreiVr « 9 r«ri£ 9 » t «n 6 ej. Auo o upror A^fUi lazti 

^ / . t ' » * / . / ~ 7. T 

OT w «aro sTjf^etow .*€?? ^ *y*^®'’* wt «Afit* 

^ i V. ‘JL .... . 4.' -j . jv . *. t- i. 

^ I A 

Si in Diametro Circuli puntSlum fignetur aliud d 



\‘o u(i^ xtrrpM tQ 

'I V •, * V . ■ 

_ r xvK?iuV/ut- 



'ufes educamur 
lincz: 



ibriam 

ta m v. 
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lineze : maxima eric in qua Cccrum, minima vero quae 
Diametrum peificic. Sed qux Centro propiores funr, 
caeteri^ longiore$.Duae autem dumtaxat re<Sl;aeline£ x- 
quales ab ipfopun^aadpeiipbtriamexibut^t. . 

: . i j . . • 1 ^ ^ 

.Sit Circulus ^ b c D,cujus Centrum i^^iatnetcr vero a e n: 
in qua fignerur pun^um f inter e & n. £t ab ipfo f educantur 
lineae f B , F c , F c. Dico F a efle maximam linearum , mini« 
mam verbF o: Aliarum autem, f b ipsa fc maiorem : AtBie^ ipsIi 
F G . O ico etiam duas tantum lineas re- 
' das aequales educi pofle vtrimqucabF 
■pundo ad petipheriam. " - > ' 

Connedantur enim E b, e c,Aec cv 
I Et quoniam duo latera f e & e b, Trian- 
/k guli B E F, funt,peVvigclimam Primi,ma> 
)ora tertio f Bxrit & f A major f B.^quum 
F A fit aequalis duabus f e & e b. Rurfus, 
/;i5(io3 , A y., '‘ ‘ qmjrti duo latera e b & e F,Trilguli be f, 

fint* aequalia dubhtls b f fle e c , Trianguli ce f ; angulus autem 
B e F major Enguio c e f : erit ti bEfis f b, per vigefiroamquar* 
tam Primi,ma/or bafi f C: Atque eadem ratione fc major quam 
fei 'Quoniam rurfus‘ dux E F & fg, per vigefimam Primi> 
inEjOr» funt'quim it ^ e eiruhtll^ majores ^uam e d : quum t c 
fle E D ^t'^quaks- ‘ Communi itaque ablata e f ,Xupcrcrh f g 
major T D. ^axima igitur efip A. minima ver6f n.Major qu- 
iero f is* quamEc:&FC qu^rtre': Quod' eiipriuiL''"'' ■ ' ' 

Confiituatur porr6 angulusFEH , per vigcfimamtertiaol 
Primi,aequaiis angulo f E G : & connedatur r h. Quumq» s f fle 
E G fint xquales duabus e f fle e h : erit , per quartam Primi> 
bafis F G bafi f H zqualis. 

Ac jam probabitur ab iplb Fpundo", 'aliam' lineam quam 
F H , ad peripheriam educi non pbfie, xqualem ipfi f c.Kam fi 
poifit , ducatur f k. Quumqi f h fit zqualis f g : erit fle ip& F h 
tpfi F K*zqualis , repugnante prima parte hujus Propofitionis: 
quum fit F K propior Centro. Duz tgkur dumtaxat i g fle f h 
fimtzquales. ' - ’ .r ,:r : - •*. rru,;* - ‘ .i. 

Ve }. fiCf Conpe^turSB. Etqui^piamzq«aliseft£^.ipfi 
i'k «communis aiiicmi efi fle fg bafi Fii aequalis : erk» 

per 
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p«: b^lauam Primi « angulus f s o scqualis angulo p b k. Ac an> 
gulus F E H poficus eft aequalis angulo f b c. Eric igicur angulus 
F E K aequalis angulo f e h , minor majori » quod cft abfurdum. 

Hinc mnnifcflnm ejt^ duss Uhcm nb ctUqut pnn^o J>utmetr4 hinc 
htde excnntes yfi nqnxles nngntos cnm Dinm^tro fecerift xf unies 
effe. Quales hoc loco funC duieF o & in lkic«. ; 

THEOREMA 7. propositio VMI. 

, Eo* xJxAov Attali 11 anf*,(t<n cuwc ttino Q tS atifuin ^ ku- 
«Aov eCBeiaj ^ et} J t~ 

"lu;^ ’ «ex ¥ xd^liiu nuar dj^iay>^y 

fi N tS M v‘f »• j a« i "pk ^ i£x(^gpv, ni; chrurt^ 

^ ,4r«U- ^ €U€9( tUm zufflw /s^sfipMt 

6^», ^ ■»k W b’U^-> 

Aaw «i« H i/)i<w i^{ , wc ax€iei€9*J^ > A^d 

4Cd’eieti Itja^ «e^oD-foouv^ am ii niftein wq^ I’ w/xA^ 

W»Aa%*S»C. . .;> .£, ' • i, ^ ./ TOI 

Si a punifbo extra- Circulum (ignaro iinoe -exeun- 
tes i Circulimi (ccent : maxima eft quae nfer Cchtfoht- 
tranHc-Aliarum autem quxque, quanto nuicpropibr,' 
tanto major.- Partium vero ipfarum , quxextrinlccus 
in peripherianq cadunt, cnimma e(l qu|^ moojBtmuuni 
c(l Diamecrii:>aliatum autem quzque „ quaoto.diaic 
propior, tancominor; ^ £c dux dumtaxat rc^x lintx 
«quales ab iji(b piindoin^^ripheriam cadunt. 

.. A punfto A lignato extia Circulum 
B c D B> cujus CctiTum N»ducantur plures 
linea; iccantes Circulum: iimq; akkb, 

w 1' .■ 

'•jI ^jf 

cdu<fUnr pnuiium^llciongiilimafli: j8c AC 
ipajor^/i Dj, & A D maiorem A E, Earum 
,p Y vero, quxcxtrinfccus funt partium, 'minn 
k j ^ . );,mam cUc , & a h minorem a c,, ii a c 

P* 4*?®^ tantum 

Liii^rnif ^ pe«l 

pheriam cadere poiic* .• 

-R o d H r 




U<>' 
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• “ a’ * ^ CQnfte«aahturNC,N D,’Ni,K^ ,KG,&1 




qdSm 'A'E. Minima porro ex tcrn>reim dl Aitt & mi- 
nor A H qu^m A G , & A G minor quam a f : Quod cRpriui!. 

- Hboxveaoxfxiiftirotiwr, pervigefimkmtmjapi Primi/ avgu- 
ang^lo an h,< £riiq;jdupc(mi.TitiaoguK>rui^ 
a^ h ^ a «bails^A h xquaHs bail.A o , per quartam Primi.^ 
Neq> erit alia ipG a h atqualis. Nam Ci ponatur a p ; ertr & ip& 
A p /per cbfnmuncm‘Notioaem , aequalis a o : Quod jam pro- 
liauiUnasifie«Dn(Ptvpqflre:quum ficAd ip/tAft pcopiorln ; : , q ni 

t IV ! e t< ifidi' Quoniam aoguluSX-W-pV ‘«hajor eft aitrgotoWN rt 
A N 0 jpfi A N h «qualis ) : crh quc!q*i?;baC? A » , na»; 
jor bafi A-H, per yigcfjmatqquactaipPri^i. Ndf^ igjtur,a;qualis^ 
Quare ^uac tantum linea: rcfti aequales vtnmqtie a pundo A. 
fnptrrijihferiam badunt-.Qi^d^efatdemonftrandum./ 

"N riiii 6 aut'^ qffehdatSr /dubd ftk_’lineas qii» excrihie- 
cus adtleHlen^es Cifculutb pcSctrfntiffei^irc Circmuqi^dixeri- 
mdsf.^NaTii‘rametfi prbprlcfolaVB ‘Circulum , ram^n a b. 

flt^f&careCirciiluTh didnir,Vt 'q*bclj{s irfita lina»^'alterami, At- 
libea''A'B f^cripliefiani fiypuXj^o i 'nainpi 

pun(3fo''i r ita AlBC^colum fccar^ji^fuiparrtquaeeftKB.FaccC- 
filt i^urcalupirii^ Nos ^im Geometriam exquifite quidem, 
fed ntin hikWHtd^rfe itiQiWtiisC' 'Sjdd^e^a^ndantJ quantum 
pdiTiitnftis''', f^fcaifa 6^ PiftitAS ad^ byci Sr m^l MnS^i lad 
contrahimus. '' -‘-'4 j nu.:r i *j 

THEOR 



Ul 
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THEOREMA 8, PROPOSITIO IX. 

Eai A«^6n ti Ofiue/or c»i»f , '&n j t 5 <mu^n ? xvxXo» 

m^airrMoim 7i}i.eiH( ti «T vo 'laufi tv As^i^tr xtr‘fev ^ 

tS k'JxJ\v. .'ii 

Si a pun£lo intr^ .Circulum (igndco , plures <juam 
dux xquales re(ftx linea: ad peripheriam du£l» fue- 
rint : pundum illud erit Circuli Ccnirurn. - ' 

Sit pundum A , fignatum in Circulo b c e : fintqi tfes reQ» 
line* AB,AC,&AD,ad peripheriam edp6f* , aequales. Dico 
pundum A ellc Centrum Circuli. 

Connedam enim b c'& c d : Quarom 
vtramque diuidam aequaliter : illam qui- 
dem in pundo b , hanc veto in pundo fv 
Et ducam a e & a f : quas vtrimque pro- 
ducam ad peripheriam Circuli. 

• Erttq; Triangulorum abe&acb,v- 
terqiie angulus qui ad £. aequalis; oh id, 
Tterqueredus.. Eadem ratione vterque angulorum qui adp, 
redus. Et quia a e diuidit b c per medium : & a f itidem d c 
per medium : vtraque iplarum tranfit per Centrum i ex Con- 
iedario pritnWhurus^ Quare , quum vtraque occurrar' alteri 
in pundo A : erii iplbm a Centrum CnrcoU : Quod erat pro- 
bandum. ^ ~ 

A L s t B fc ab impoflibiB. Sft b , fi 
^-poffic yCemruro Circail] r ex quo; per 
pundum A, vtiimque extendatur linea 
c adpundaF &c pcriphcr>* ;vt fit fg 
D imeriens Circuli. Eritqv, per fepti- 
' mam hujus, a g maxima : & major a » 
quaiti A c , qjium fir propior Ccotto x: 
Qudd eft cohtra hypoemfia, ^ 

V ■ ' » • J • 

; THEOREMA 9 . PROPOSITIO • 

mUfAety ii / vV> 

Circulus Circl4^ln,m pluribus quam cfoolnispQii. 

dunoD/ecac..^i.^n: . v; •” 



. 'J* - 
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Secec , (i fieri pofilc. Circulus a b c, 
Circulum d b f in pluribus quam duo> 
bus pi^n(^is ,vc in a, b, d, & c. hc coa- 
iun^x AB&BD, iccencur xqualiterin 
A quibus H&Kpun^is , exci* 
centur perpendiculares h c SiiK e : qux 
. cxrcrtdantuf vtriiihquc ad c,& m, 
' pun^la peripherix d e Fifccencq; inter 
ie in L punito. 

r Et erit jper Conledarium Primx hujus, pun£ltim l Cen- 
fFurn vtri uique CifeuU, depugnante quinta fcjusdcm. '• * 

Aliter. Sccenc ie, vt prius, duo 
Circuli in puniris a,b,d, c. Et, per pri- 
mam hujus, ponatur H Centrum Cir- 
^■culiABC. ' Et conneftantur tres H A, 





' H o , & H G : qux ex defiuitione Cen- 
tri. & Circuli , erunt xquales. Et quia 
j 3 exeunt ad peripherram vtriuique Cir- 

cuit, nertlpi ad fi(fek)h^m ipibt-utn i orit & h per aiTtcccdentc, 
Cfeftttum Citculi 6‘E djtiontra Vjuihtana Prdppfitioncqufdeiti. 

■' -fiiEokE^^tA ‘io; 'tR op6‘siTf6 'xi. ‘ 

--r> J / . ( a > ! . r: . r 

J ' 00 ifei^ uv^ «fMiiAaiv cftoc , vi xtt^ 

awjailw •maSij r x-jk\ui. Etti aW^enr^ aMiiAoir ^ 7 Df^ 

j ^ firaupiit 

tt*q Siipircallis»Gircmltin»,<i»tf kicrorfum , fiae extrin- 
-fecus, tangit ; per Centri vtriufcjue 4u(3:a linea,in con- 
'UduAi ipforUm'cadit. 



« i> 1 ■ i-nr 




I' ,n. j , / ^ 

n>(i. un i. ,Pup WOiC.ilculi'ABC&'DE r fele 

A. Dico 



Centra, 

cadere in A'pundum. 

'I 'V Sin minus , cadar 'aliorsum : fitq; o 
^^Cencrum Cirquli‘A b c.‘, ex ptima-hu- 
jus : a: H Centrum Circuli d e p.Tum 
d 1si ‘ h^ ' dhferur lihck ‘ G Uncans 
peripheriam inccrioxwCkciili in pon- 
ito 
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fto D : exterioris vero in b. Et ducantur e a & h A. Et quia.pet 
vigefimam Primi , g h & h a majores funt e a : erunt & majo- 
res G B. Communi igitur ablatae H : erit H AmajorHB.Scd h d 
jpqualis eft ipfi h'\ : vtraque enim e Cciitro/ Major igitureft 
H D quam HB, pars toto. 

;jAf^ i T B r’. ProdupatHir o Had puoftum f peripheria? t> e r. 
Et quia 6 eft extra Centrum h in Diametro Circuli d e f': ma- 
jor erit e D quam g a , per Icptimam hujus. At g b eft atqualis 
6 A. -Major igitur GD quam G B. pars toto.;; j; , , , . 

. Jam verOjftduo Circuli Ce extrin- 
, fccfts tetigcrjnc:di^catur,vr prius, li- 
|c nca e H per Centra jam puiiia g & 
H, fecan.s ambas peripheria in duo- 
bus punc^s B & D : Et coone^Iantur 

€ A & M A...;< i ... . 

- - Eruntqr , per vigefiimm Primi , duae g, a &; h a majores g m. 
Quapr 9 ptccac dux e b& m n majores g h : (Quod eft falfum, 

■'^'AL’r T E h-.'Sintduo Greuli 'Aie fcle,pc'trinlccus 

tahgchtci ftf pilrtfto a^; I rtqj‘CircuH a bc, CtfBtrum G,Vt prius: 
A quo pcrcarlraftum Circulorum-producatur g a Hnea,ad 
pun(ftum F peripheriae d E f. Qux 'quia negatur tranfire pcf 
Centrum ipfiusto e ^Crrculf,d'iicafutab eodemdentro-tf,at* 
teralin‘ed ii k: q{jx <tailfeatH^fi-fteti- poflit , per Centrum» 

Ipfiusofi^lfeearispGriphTriam ABC 

F iti punfto d: J>ar- 
t^mq! ijilhji oppdfitOTrin p'un6h) k. 
Et qiiia k punfto mcxtrfi Circu^m 
D E’ F figtiafo , ducitur cK^an- 
fiens per Centrum' »r&'aireha nbu )^I;r Cjehtrum trainfiens,c r; 
minor erit patsflinis^ekirtiiBVb-D ,'^J>airefcojft^ejittribrt'G^ 
per oftauam hujus. Sede a eftxquaiis g b. 

G o ipfaG Bjtotiirti' parte' ." Quod eft ablurdum. 

A N e poftetioretn paWemprobauimus ex^p£Iaua.hujus«. 
ficut priorem cx fcptih?a : & fane commodius. Piior tfnim 
girratio & ft ex arte fttVtamen n6n' facile accipitor : Neutrum 
etrihi Ccncroruffl mfuoiocb tonfiitit. 

Cxtcrum ex his duabus Theonii^, vnaift fecimus i quod tam 
Snt hpric duook^fa conjtmffa', quim'thio lequcnrii 

<12. THEOR 
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THEOREMA ii, PROPOSITIO Xll. 

(X^eoni 13. 

kJkA®“ crx ?«(*«* « *** »«' « «r ref, 

(c(# T» Mcrec if , , ‘ , , 

Circulus Circulum non tangit in pluribus pun<5lis 
vno : U fi introrfum, 5c Ci extrinfccus tangat. 

Nam fi fieri poffic , tangat Circulus a b c o , Circulum a b E 
prius introrsum in duobus punaiSAfiCB; poft extrinfccus, 
tangatCirculusXE BA’, Circulum acbd in duobus a & b 
punctis. 1 

* Q^um itaque in priori conftruftione du- 

A^ ^ — xerimus tineam re^am ab a ad b , fi ipia ceci- 
\ detii extra Circulum A B E interiorem : id erit 
jfL ' <> r r U contra dodrinamfccundxhuios; Si veroca- 
^ yj dat intra anobos : quum diuifcrimus ipfiun sc- 
1 qnfilitcr . yi in f , &c4uxerimi»s 4>erpendku- 
Tiarcm tranfcunt^m perF advtramque peri- 
pheriam : ipfa cranfibit per ytriuique Centrum , ex Confcda< 
rio peimat huius : cepugnante fcxra ejuidem : immo & antece- 
dente: quum non.cadat ip contadum ipforum. 

^ , c jV EL^c^Sit exterioris Circuli Centrum 

. F : interioris vero Centrum G. Et linea ap- 

plicata ex f in c, fi protrahatur, exibir, per 

^ 1 ? priorem partem antecedentis , vtrimqup 

>7 ad duoscontadusA&B. Eritq-.FAxqu^is 
; ipfi F B : c Centro enim ad peripheriam: 
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o : ducatur Unca reda a Centro vnius ad CencruaMteciMS. 
que hsc , per antccedencetn , rranfit^ic per, pundum c & pe; 
pundum D. <^od fieri non potcft> ne dux Unex redx inclu- 
dant fiiperficicm. , , . { ^ r 

^ 's. Poteft etiam duci linea reda a 

Centro ad Centrum : Qm trajeci 
fibit, verbi gratia , per c, alterum 
contaduum:cx antecedente. Ac 
tum connexis c o & k o* . fiet 
, Tria ngulum,cuju^, duo latera c n 
iCHD non erunt majora latere c C d , COtura vigefimam^nt^ 

. THEORifiMA ■ ti, -PROPOSITIO. XIII.**''-’ 

3-u: v' . .1 ; > *.;ii • . ih, '.<•> •.I.'} 

, rCncom X4. ■ • ' , . ■ 

Ev KVXA91 «{ 10«^ /cv» 0f^nt^afi- 

tS xtr‘^ 9 , tntf a?^{i?ia^eiaw,. } . . • / 

In Circulo, 'fl ret^x Uncx ieqBalosiulef-inlc.^a Cen- 
tro xqualicer didabuhL Et fi’ d Centro zqualiter dilH- 
rerint : ipf* erunt arquales.*^ ^ •. y ' '' ^ 

> In Circulo elTe 'redx linCie dicantur, qux adPetipheriam 
Ttrimque renoinantur. ' ■'• i..- ' v 

Sint in Circulo a b c d , cujuf Centrum 8 , dux Unex ai 8c 
c D xquales. Dico ipfiu a Centro xqualiicr diitarc: Et contri,fi 
a Centro xqualiter 'dident, iplas eile xquales.' ' 

Ducam a Centro lineas b f & e c, per^ndicutares ad a b & 
C o. Eritqt i per iecundam partem cercix hujus , a b xqualiter 
diuilainF:&CDxquaiicerinGpundo. Connedam poftmo- 
dum B A , E B, E c , & E D.’ Et quoniatn duo 
latera ab8ca b, T rianguli aje B, funt xqua- 
lia duobus lateribus c o & c e , Trianguli 
c E D , & bafis B B, bafi e o : erit , per oda- 
uam Primi, an^us b xqpalis angulo c. 
Quum itaque duo latera a e & a f, Trian- 
guli AB p , fine Xqualia duobus lateribus 
c E & c c, Trianguli c b c ; erit, per quar- 
'^t^prjtn;, bafis i S> Infi 8 G xqus^s : Qux quum fine perpen- 

j dicB 
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cbVquafJref di^anrcj'^^ Centro , per 
(^'uartatn DefiniHonenr hrjus.'' < - ■ ■• <! j' ' n 

‘ A li T £’rf'.' ' Quadratum ipfius a e eft arqiiale Quadratis 
duarum af&ef, per quadragcfitnanifcpt»m.ira'Primi r^Et 
Quadratum frd;'pcrcan'dcm,'arqualc Quadratis cg & eg. At- 
qui Quadratuid X Bcift 3tqiiafc_(^iadratd e c. .Erunt igifur 
Quadrati duarnm’A r & k f sequaiia Quadratis duarum b c & 
H G. Demptis itaqtJe arquaiibus a f & c G,fupcrcrunt duo Qua- 
drata 'i r St e c arqualia. Qfiaprpptcr ipfa; e f & e c linex,iunt 
«quales ob idq; a b & c b, perDcfiniu'onem,xqualiter dillanc 
aGcntEOrQjbdbft prius. ‘ “ 1 non u » 

lam.ccp^qmitptv^i a^Bj&opiaequalircK.diftant ilCentro,^ 
ipfas eilc xquales.Nam quum Quadrata duarum e f & f c iinc 
xqualia : iplts ablatis , fuj^rcruiu Quadrata duarum a f & c g 
xqualia” : vob td,'& ipfx alqualcs,.£nint igirub^ b & c t> xquaies^ 
quum earum dimidia Gncxquaba:Qndd £uit demonllrauduan; 



>. 

vero 



-rrjD nl' 

►iflih ^i•U'jd!Jh .l ^ ^ ' 

Er xux^iu /uUy JJ?iv « » '^ 3 « »> 

/ f ■> I > p y-w • - r., 1 J .. 'Jl > . 1 . l . > . 

xiVT^v, T a 7 ranQf\ jueu^av 60 . * * 

In.CifcobjB^xiroftiiae^nMn eH: Diaineter : Aliaru 
vnaquaeq; quanto propior Centro, eanro'ma|(m 

'y , .9 f.iuiino. f' ") H ) 'a 

- In Circvlo A 8 c D .CUJUS Centrum E,unr plurcsJincx AB« 
AC,AD,F g&hk; quarum a d ut Uiameter Circuli. ^Hanc 
«Jjco cJle onanium longillimam .Alias .ycro hngulas quapiO 

.0.1 liULflu. ynhlVK. J MUli vM 1 ® n 

propiores Centro, tanto ungulis efle majores. 

J I y*. ^r-. H , \ . I' ‘ i' — ? b i : '' , ' ' ' ' y . . , ' , „ i y . I ji M . * 

^ Cum Centro conneaantur exttemiratcs omrtium , au^is 
B B, E..c,k b , E^.y'E H, & e E. Ei^ntq;‘,per vigefimafn Primi, dud 
V. ,* -r ' lateraEF e'g j Trianguli e fu, major» 

“ .tet^iOjfG Qux quum unt xqualia ipit 
^Aj erit A p major f‘ c.Eademq: ratione, 

' ' major quara vnaquxquc reliquarum , fi 
ipfx pbriahcur balps T riangulorum: qpu. 
; ,bina quxque latera e Centro exeuntia, 
^ ^'^ .' Cht ipfi A D xqualia ; Quod efi pfius. 

- ! y r.^ 7;, ; ,f,*, :\%rr6,quum dyo latera & r c.l rian- 
gyli ‘e f g , pne j^qualia duobus e h Sc e k , Trianguli £h x : 8c 

ang 
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•ngulas F B G major angulo h e k : em,pcr vigcfimaraquartam 
Primi, bafis f g major bafi hk. Haud diiTirntii ratione itdc 4 c 
major quam A B. Sicqi patec tota Proppficio.<; ' . 



THEOREMA^4.''’PRO-rbsiTi6 

. • '• • -t:. !A : A 

'Ii: H : ;r,{/ (I r ; 




T« w we?c 0>5-a? «V a«Q*c ajJ>juy)n,oxn('m- 

e« « 7mpt(4m<r ^^, id » ^ n ^ra , 

j ■ -' iT i /i. n 

_ .i ! • . • ? ;?. .!., , :i i.f;' •; /> :;.'i 

Qux ab extrema, Cii;culi Diastro perpendicularis 
(ducitor linea, extra Circulum cadit:Ncqucjntc^ ipGrni 
'& peripheriam altera reda linea capi poteft. Et Semi- 
circuli angulus omni angulo acuto redilineb 'major 
«ft, reliquus autem rhinod''^ ifiri, -; o-dfM.Li f :i ,x.. . : 

a . .1 _xi a;-. , :q 

•f Sit Circulus ABC ,, cujus Ccnrrump,^Diaipefe^ vero A/c;pcr 
cujus extremitatem Aj^iicatur finea perpendiciil^aritf^^^^ A E.Di- 
co ipiam cadere extra Circiilum. ' - ' ‘ 

Sin minus , cadar perpcndicidaris intra : & /irili^AB : Ec 
cqnpcaatuf ,p.,E.Eritqrpj;r quinam Pn'.mi,anguius p a b squa- 
lis angulo D B A : ob idq, , redus. Kt ih ^rjangulo .' duoanguU 
^cdi etfe nonpoflunt , f^erdecimam^tpt^'ma?t> Pruni- Non igi- 
.ti^r A H «neque alia intra (Ttrc^ ^ perpe^icuians erit Tuper 

^ .. ,.y ® L Coniicdatur c b. Er quia 

j niaior 





DiyiuA - <1 1; . C ■ 
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eft firffum. Quare, incer a s & periphcriam nulla linea re^ in> 
cercipUur : Quod elUecundum. , 

Poftrem6 , Dico angulun c a b , qui fii ^ Diametro 
Semicirculo a b c.majorcip eHe omni angulo acutp rct^ilineo: 
& B A B eodem minorem. Eh enim c a s re^^us : ob id omni acu< 
to major : conllatq» duobiis eab&c Asmixtis anguIis.Ac vc> 
rq inter E a b A , m^a re£la linea capi poteft , vt modo pro- 
baoimus. Quaprop^r, quum b a b diuidi nequeat per lineam 
roftam : erit minima pars quz a redo poflit auferri , & c ab 
maxima. Omnis enim angulus Kedilineus per aequalia diuidi- 
cur, ex nona Primi. AcHc conflat tota Propofitio. 

o.. ... .. o 

^ Rc(5la linea ab’ cxtremicate Diametri perpendicula^ 
ris, Circulum tangit': idi^ in vno puntdo. ' 

Nam fi in duobus pundis tan^t,ip& intra Circulum cadet^ 
per fecundam hujus:Quod modo improbauimus. 

^ 'QjS: V VL. vero hujuS Theorematis caput poflrcmum atten- 
tius conGderareth , mihi fane in mentem fubiit prima fpecie, 
Geometriam non fatis fibi conflare : immo adc6.repugnadam 
in fe admittere. 

. ; ' Ptinlum chim extra mtelligentiam e(l , vt Incer Quantita- 
^tes minima dari poflit : qualem hoc loco angulum , quem di- 
cutit Contingemix , feu redius , Concadus , minorem omni 
acuto pdfuithui! Nihilo’ magis 'conben!r,vt maxima Quanti- 
tas detur : qualis hk angulus Semicirculi omni acuto redilt- 
, neo maior ponitor. Quantitas enim eo nomine Quantitas 
‘cfl,qu^ patribus cqiiflet : & fecundum eam aequale & inxqua- 
‘k dicatur. Quantitatis sni4m Continux in infinitum fedidcll» 
Atque adefi, <^uum in ptiniuh ^opofitionem Decimi incidif- 
^ fem, tuili iiiagis anxfe' cxpehdetC capi quonam pado conci- 
liati jpbflet tam aperta »vtapptfebat, repugnantia. Sic enim 
habcBprima Decimi, 

^ • / ' » ... 

' ^ sufer/rtur m»jmq»»m di- 

midium i dimidium , idg^eontmui 

■fan : rtlmtptmr umdtmmu^uiu^ mintr mugti^dia* mimrt^ 

k- 

‘ Verbi 
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Verbi cauiTa , Sint dao anguIT , a 
quidem re£lilineus,& B c d , angulus 
(fi modo ncangulus)contaftus: Vult 
Prima Decimi , vi,U auferatur ab an- 
gulo Ay majus quam dimidium , ac 
rurfus a reliqua parte majus quam di- 
midium: ficq; continuo cx refiduis 
parcibu<- majus quam dimidiumiran* 
de rclinquarur minor angulus quam 
. B c D. Cujus demonllrationem hic non appono, quum ex fc- 
quencibus pendeat. Nulla tamen in tota Geometria Propofi- 
tio elf, quat ( vt fic dicamjmagis naturaliter vera fit. Quod ex 
Numeris ( in quibus rerum omnium imagines ) luce clarius c- 
uadit. Quis enim non videt , propofitis duobus Numeris 8 & 
a, quum ah o£fonai io majus quam dimidium abffulcris, vt 
quinarium : tum a ternario refiduo , majus quam dimidium,vt 
binarium : relinqui vnitatem, pofito binario minorem? 

Neque vero ad rem facit quod Campanus illic excipit, Pro- 
pofitionis fententiam de quantitatibus ejufdem generis cfTe 
intelligcndam. Hxc quippe conciliatio nulla eft : quinctiara 
menti Euclidis conctaria, vt nos, quum illuc ventum erit , ma- 
nifeflum faciemus. Immo & ipfe Campanus fecum pugnat, 
quum in fecunda Duodecimi dcmonflranda , aliisqi Propofi- 
Bionibus nonnullis Solidorum, ipfe k Curuo Redum aufert. 

Nos igitur hanc dubitationem fic expediemus: vt dkramuS' 
lineam redana,quz Circulum tangir,cum peripheria angulum 
non efficere : fcilicet B c o nullo modo angulum dici debere.. 
Omnis enim angulus in fedlonc confiflit, non in contaffu. £c 
vbi cefTat fe6lio,ceirat quoqi anguli forma. Atque, vt vno verbo 
dicam, In Decuflatione f DccufTationc hoc loco & Se6fionem 
fine drfcrimineaccipio)omnes angulorum fpecies perficiutur. 

Duabus enim lineis a b & c ofe feinden- 
tibus in pundo £ ad angulos redos >intcl- 
* ligature D ficmoueri in orbem, fcilicet fu- 
£ per punefo xfixo : vtexe d fiatFG : hinc 
fanc cx redlo angulo a e c , fiet obrufus 
A E F : inde ex rcdfu b e c , fiet acutus b e f.. 
Quumq> fa£f a fuerit h k : hinc quidem an- 

t gul 
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giilus obtufior fiet H E A , inde vero acutior k e a : ficqs conti- 

nuo, donec peruenetit ad AB, & intra cofiicm terminos con- 

eludatur cum ea. Xum enim immersa , vt fic dicam , linea c d 
in lineam a b, euaneicet angulus. 

Neque diucrfa ratio eft in Curuo. Sit enim in Circulo 
A B c A : cujus Centrum d, linea d e prztericns pcripheriam,& 
fccans ipfam in a pun3:o fixo. Super quod circumducatur ipla 
D E per punfta F,c,H.Tum fient anguii continuo varij cum pc- 
ripheriain ipfo punfto a : donec , ccllante decullationc , linea 
E D faAa fit E K , & tangat Circulum. Ac tum linea d e non jam • 
inclinata intclligitur , Icd iinmerfa in lineam BAC,quamCim 
ad angulum attinet : non alitet quam fi b a c cllet linea reda. 
Neque contra facit, qnod diducantur linex, faciamq. ipatiura 
c A K.Nam id fola a c linea efficit, qux icdam refugit ; fcd cam 
tamen in pundoA ampleditur. C^nim igitur omnis angulus 
in pluribus pundis non ccnfillat quam v- 
no : fit vt puiidum A,tam fit ineptum an- 
gulo conftiruendo, quam modo erat pun- 
dum fedionis e, linearum redaiuin.For- 
tafse dices pundum A linex redx mane- 
re in fuo redo : pundumq; a peripherix, 
in fuo rotundo : neque vtruniquccfleide 
pundum : fcd lineas Ic ramum inter Ce ve- 
luti lambere , quia altera alteram pcnitiis 
omniq, pundo refugit : vt contraria con- 
trapofita , fiant manifeftiora. Id vero fenfos non recipit, duo e- 
nim Circuli fefe exterius tangentes , redam lineam interme- 
diam illibatam relinquerent : fcilicet , fi intclligcremus Cir- 
culum qui in pundo a tangeret ipfum a b cCirculum exterius: 
'quod non patitur linearum natura- Sed demus id fieri pofic: 
vt nihil in cogitationem cadar , quod firmel vfpiam Geome- 
tria non reprxientet. Illud tamen minime vrgebit.ImmA tanto 
minus contadus linearum erit angulus : Hiabit enim vtriin- 
que iplarum concurfus. Sed nos hxc Geometricis rationibus 
confirmemus, per Theoremata. 

ConttiUui duorum Circulorum interior^ ne» ejl. 

Sit enim Circulus a f b a, cujus Centrum c, Diameter vero 

ab: 
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A B : per cujus extremitatem a, ducatur linea d e ad angulos re- ■ 
ftos. Ec conftat , ex Confeftario hu|us Decimzquinrae , linea 
D E contingere ipfum A f b A Circulum:ac propterean AFefle 
minorem omni angulo acuto, ex ipfa Euclidis rcntcntia:fci- 
licet per vltimam partem hujufccOecimzquintz. lam vero 
inter punfta c & B , fufeipiatur in Diametro a b , Centrum g: 

& fpatio GA,dcfcribatur alter major Circulus a hka.DIcofah 
non efTe quantitatem. 

Conftat quippe Circulum a h k a tranfire inter redam n a 
& curuam a f : quum fte Semidiameter c a, major Semidiame- 
tro CA. Manifeftum quoque eft, lineam DE tangere ipfum 
a hk ACirculum,ex eodem hujulce Decimzquintx Conleda^ 
rio : ac propterea d a h efte ommi acuto 
minorem. Deferibatur tertio , iecun- 
dum majus fpatium la, C irculus a m n a. 
Et erit , ex eodem Confedario, dam 
omni acuto minor.Sicq; in inftnitum,p- 
runt omnes contadus quos efficiet linea 
D E cum Orculis dudis per a pundum, 
quorum Centra in a b linea, minores o- 
mni acuto Redilineo : ac fic omnes x- 
quales ( fi modo squalitas inter non 
quanta dici poifit). (^apropter conta- 
dus DAM, erit squalis contadui d a f: 
fictq> vt M a F , contadus interior Circulorum,, neque augeat 
neque minuat contadum d a m. I gitur m A f quantitas non cft: 
Quod erat demonftrandum. 

S E D & probabimus contadum interiorem Circulorum, 
quantitatem non efte, in hunc modum. 

Nempe quum omnes Circuli ftnt Similes, erunt & Semicir- 
culi Similes : Quaprppter anguli qui fiunt a Diametro & peri- 
pheria, in omnibus Circulis fiint squales: per Conuerfam Dc^ 
Unitionis Similium Sedionum : ( nam ab hac squalitate an- 
gulorum non excludentur anguli mixti. ) Erit igitur angulus 
B A F , zqualis vtrfque angulorum K a H & n a m : Acpropterc^ 
cotadusFA Mnihil addit ad angulum B A F. Quare f a m quan- 
titas non cft : Quod fiiit demonftrandum. Hinc ftquituc alte- 




xum, 
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ContMffus Itne/t reS* cmm Circulo^ non efi. 

Mancncc enim eadem conflrufUonc , G d a F (ic quantitas: 
ipfa vrique diuidetur per lineam redam , auc per obiiquam. 
N^m per lineam reda, repugnante vlcima parte hujus Decimje- 
quinczmequc per obliqu^m,vc per lineam a MrcG^et enim f a u 
pars ipGus d a f: A tqui f a m quantitas non ell,vc modo proba* 
iiimus. Non ell igitur f A M pars ipllus d a F.Igitur o a f neque 
per lineam redam neque per obliquam diuidi potcG. Quare 
D A F quantitas non ell : Quod erat probandum. Hinc exur* 
git teriium. 

Centaiiiu duorum Circulorum exterior , quuntitasnonejl. 

In eadem condrudione , protrahatur b a Diameter ad pan- 
dum p. Tum Centro p, intcruallo autem p a, dcicribatur cir* 
culus A 0^. tangens Circulum A bf a exterius in pundo A.Di- 
co contadum b a Qjnon elle quantitatem- 

Id vero man feltum edex poderioii Demondratione. Nam 
neque per lineam obliquam diuiditur: quum fam non Hc 
quantitas , per primam harum : neque per redam , quum ne- 
que o A F tit quantitas , per fecundam earundem : neque d a 
quantitas, per eandem. Quare.quum F a q^partes nullas habeat, 
quantitas non eriitQ^ou < rat ptobandum. 

Ex bis emerget huc Pcununciaium , quod in Geometria 
Bcmo hadenus admittendum clle cogitauir, 

K^nguH qui fiunt k Diumetre & Perifheri» yfiue intru fiue ex^ 
tra Ctrculum , rtch funi , & rectu relhLtneu squules, 

Vrin podeiiore Figura , angulus baf aequalis cd angulo 
B A D : quum ipli nihil accrclcat ob cdnradum d a F ,qui quan- 
titas non ed : ob id t^A p redus ed,& aequalis ipG o a p,quum 

1 > A-qjT^ihil addat : Quod crar probandum. • 

Aiqjic, vt ra'ioncs quoque philofophicas(tmm6 quae Philo- 
fophiaepats in Geometria non latet') Geomeerkis Ipeculaiio- 
nibus immifeeamus: Circi.lusiplc omnia in ic recipit ,ob (ut 
perfedionem. Quumq; (it omni ex partcabfblutidimus, indi- 
gnum fane ed vt ipfum Redi minihie capacem ede putemus. 
V( veriflime Plato lineam qus Circulum condicuir,tcdani cC- 
’ ^ Cc dix 



Digilized by Googli 



L I B E R I 1 1. 

(cclixeHc, non /ecus quameatn quza pundo in punAutn bre- 
uidimc cxtcndicur : ccii iiiam ,diHindionis gratia , obliquam 
vocemus. 

H I s ad hunc modum dcmondracis , facclTcnc a Geometria 



Paralogifmi , qualis imprimis ille cfl peruulgatus , quem huc 
aifert Campanus , Dacur , inquit , angulus major angulu b A F, 
& minor eodem : neque tamen dacur eidem xqualis. Id vero 
ex fuperioribus rctellicur : Nihil enim majus neque minus eo 
quod quantum non c(i, dici dcbec.ln Numeris quidem id acci> 
dit. Datur enim maj9rNumerus quiim 8 vc 5 : & datur mi- 
nor eodem ,vc 1 : neque tamen zqualis eidem. Sed quaiiiita- 
cis Continuat, quam Di feretx, longe aliacft nacur.i. Continuo- 
rum enim in infinitum rc^iocdiDifcreturum non iiemiQ^d 
di rario vocabulorum indicar. Nam in continuis nihil vaca% 
nihiiq; intermittitur. In Dilcreeis vero omnia nominarim de- 
du^a (unt. Vr, verbi gratia, bis quatuor feu o<3^o. Arithmetici 
quidem in Quadratum euadere non polTunt : Geomettice ve- 
ro maxime. Nos autem cx hac Deinonftratiunc quam latuin 
ad Geometrix abdita pcruedigtnda patefecerimus cam^ 
pum , aliquando, Deo juuante , notum faciemus in proprio li- 
bello de Quadrato & Circulo : & dubitationes, quat huc con- 
tra adduci poITunt, diluemus. 

Dilfoluecur & ille Paralogifmus a Cardano propofitus libro 
Subtilium dccimufcxco. Aliqua quantitas, inquit.potcft conti- 
nue, atque adeo infinite augeri , alicta veio infinirc' minui : Ec 
camen augmentum illius, quantucumque cuadat, minus fem- 
per erit decremento hujus. 




Verbi caula, Sumatur angulus redi- 
lineus a b c: & dclcribanturduo Circu*’ 





li o E F D &r D u H D, fcfe intrinfecus tan- 
y gentes in pun^fo o : quorum Ccntia &• 
~ funt in vna Diametro d f. Tum*angu,- 
lus E D G Circularis , poterit infinite au- 

) geri : ducendo ftilicct Circulos conii- 
luie minores per pundium contadus p, 
quorum Centra fint in df Diametro. 
ArangulusA B c re^ilincus potctii in- 
finite minui , per diuifiones quaks 
r ) docce 
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docet nona Primi : vt hic in a b n , poft 
in A B M (atque hstc binaria diuifio Tatis 
(ic ) . Et tamen angulus Circularis , au- 
f gendo nunquam euadet squalis angu- 
~ lo reftilineo decrcTccnti: vt hic angulus 
E D K , minor omnino eft angulo a b m: 

I \\ Et fi plurcs ducerentur Circuli , etiam 
y / infiniti : nunquam fieret angulus con- 
\ V / I tadus tam magnusquam angulus ab M, 

y immo quam eius pars millefima- Q^od 
patet, inquit, duda linea o p contingen- 
^ te. Angulus enim o DK minor eft omni 

' angulo acuto re<fiilineo : quare e d k multo minor erit.Ha^e- 
aus ex illius fententia. 

. Cui fic refpondemus, a b c quidem angulum infinite minui 
pofie ; Ted e d c augeri pofie, id vero inficiamur. Demonfiraui- 
musenimE D Knon efiemajus £ D G. Atque hsc minime co- 
hsrent , o d g stquale efie ipfi o d K,ficut & ipfe ibidem aftruit: 
& £ D K majus elTc e d c. Nam fi o d g squale efi O o k : nihil 
vtiqueaddit EDKad o dg: ob id,nequeadE d g. Quare c dk> 
immo E D K majus efie non potefi quam e d c. Sicq; euertituc 
£dlacia. 

Proponit ibidem Cardanus ex Apollonio & Rabi Mole , de 
duabus lineis in eodem plano exifientibus , qus protra€ls ad 
angulum tendere videntur , prupioresq; inter Te ^mper fiunt: 
Et tamen magno , vt ipfe putat, miraculo , nunquam concur- 
runt :etiamfi in infinitum protrahantur. Quod etiam obiter 
adnorauerat Georgius Valla ex Gemino , Libro primo Tus 
Geometris , Cap. lix. Efi pofi hunc Cslius Calcagninus, 
ad lacobum Zieglerum icribens,cx cujufdam obferuatione cu- 
jus nomen reticet. Hunc autem paralogiTmum Tuo lo^o dif- 
Toluemus. 

Sed quur inuentum noftrum difieromus ? quum jam nunc 
in prsf^ntia quod pollicemur tnagna ex parte prsfiare pofii- 
IBUS ? Nos enim vt maxime conticendum aliquid duceremus, 
aliacert^ habemus folidiopa&vtiliora: ( nifi quod captioias 
'^PropofitioiKS refellere , non paruam habet vtilitatem ) qus 
_la4d tempus (eruabimus> dum integrum Euclidem offeramus. 
. , j ' Sit 
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Sit itaque Circulus ab a, cujus Centrum c, & Diameter 
A B : Sitq; linea rcfta d E,CircuIum tangens in a punfto.Tura* 
inter duo pun£la c & b Diametri, fulcipiantur plura centra (ac 
nunc quatuor Tufccpille latis fit) H,K,L,M:fupcr quibus dclcri- 
bantur quatuor Circuii, a n A, a p a, a q^A, & a r a, tranfeun- 
tes inter D e rc£tam & a b a peripheriam, fcq: inter fe tangen- 
.E tes interius in A pundto. 

£i manifeftum eft , horum quatuor 
Circulorum peripherias paulatim , Sc, 
vt noue loquar , pundiuatini propiores 
fieri ipfi redar d e. Sumatur igitur pun- 
dum s in peripheria a n, proxime a 
pundum. Poft.in peripheria a p pona- 
tur aliud pundum,quod propius acce- 
dat ad ipfam d e quam pundu s : quod 
quoniam fua nota commode fignari non poteft, vocetur pun- 
dum fecundum. Sit deinde in peripheria A aliud pundum, 

quod propius fitipfimeco F,quam pundum fecundum ;dica- 
turq; pundum tertium. Demum in peripheria a r, fir pundum 
propius accedens ad eandem d e quam tertium : atq> hoc no- 
minetur pundum quartum. Sicq; continue , fi intelligantur 
Circuli duci per concadum a , prioribus majores > quorum 
Centra in a b linea: eorumq;punda fingillatim propiora linea; 
p E. Tandem per hate punda, nepe primu, fecundum, tertium, 
& quartum, & fi qua eficnt plura, dqcatur linea s r.Quam ma- 
nifefium cfl paulatim femper accedere ad d e, non fccus qu^m 
Circulorum punda per qux ipfa educitur : & tamen nunquam 
conjungi pofle cum ipfa OEietiam fi lines infinite protra- 
hantur, fcilicet fi infiniti ducantur Circuli. Quotquot enim 
ducentur , in vnico pundo a tangent lineam d £ : ex hac Dc- 
cimaquinta. Conflat‘igitur lineam s t , vtcunque accedat ad 
lineam o E,cum ea tamen nunquam conuenire polfe. Atque 
hoc idem intelligi volo in alteram partem de linea v x,. 

Ardicos , Video quidem Circulos omnes vnico. 

. y . n. ,■ ^ 'I- - ‘ mnmte protra- 

tangi a red.i linea D E: ac proptcre.i ‘ /»- 

r, ° n. /^. concurrere cum d e non polle. 

Sed tar^— ' iriirari non defino quanam ratione id nat. Sane ra- 
tio Geometrica admirationem tollit : facit^, vt magis mirum 
“ ' ■ non 
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non (it de linea quam de Circulis ipfis. Totu igicurad Circulu 
refertur, modis omnibus mirabilem. Tam enim mirum videri 
debet propim intuenti , peripherias Circulorum, vc hic ab, 
A N, A A R,(cmp>er remoucri, longiusqi dilcederc a pun£io 
A : & tamen fuo ipQrum dudu in ipfum a redire: quam lineam 
s T ad redam A olcmper accedere, eam tamen nunquam at- 
tingere. Ob id mixta linea dici debet ex redo & Circulari : ac 
propterea inrer vtrumque perpetuo conhllir. Definet igitur 
mirari , qui Circuli formam , rationem , naturam, & condru- 
dionem perpenderit. Atque ejufmodi Lines condant infini- 
tis lineis in (e quodammodo recuruis (eu refradis. Sed 
quum Circuli per A dudi omnino contigui propter infinita- 
tem intelligantur : hoc loco s t vix aiiter fenfui quam pro vni- 
ca linea obijcitur.Neque dubium ed quin ipfaex earum fit ge- 
nere quas ex Appllonioproponunt (ac taleed in Solidis la- 
tus Hyperboles, vc illic docebimus):at certe nullo modo reda, 
quod putabat Calcagninus : (ed linea qusdam anormis , cujus 
non (It mirum neutram ede naturam. Verum nos hsc ad Cor- 
porum maceriam reponimus, vcad Circulos reueicamur. 



PROBLEMA >. PROPOSITIO XVI. 

fT%owi 17. 



Am t3 ^ hvxAu ^Snat 

yfafijuAu ajayA. 

A punilo extra Circulum lignato , Uncam ad Cir- 
culi contadlum ducere. 



Sit pundum a extra Circurum b c o,cujus Centrum b, voI<^ 
a pundo a, ad Circulum b c d, lineam contingentem ducere. 

Abip(b B Centro acLpundum a, 
duco redam s a , (ecantem Circulum 
in pundo d. Tum fuper eodem Cen- 
tro e ,(ecundum interuallumE A,dc- 
(cribo Circulum A F G. £c a pundo (c- 
diionis D,cxcitO D F perpendicularem,, 
qus fccet^t»wt,.p exteriorem in F. 
tt connedo b F, fecarire^ e:rcului»! 
ioccuoccnvia b.. Acpofttcmb conne- 




(^oOgU 



«J7. 



' L I B E R I M; - i 
do A b.DSco a B cflc quae contingit Circnlum b e d. - 

Sumptis enim duobus Triangulis a E b 8r F e p , erunt duo 
latera a e & e b illiu$,arqualia duobus f e &: e d hu jus:& angulus 
E vtriq; comunis. Bafis igitur a B.pcr quartam Pr imi,bafi f d at- 
qualis:& angulus e b a, angulo e o f. Sed angulus E d f redus: 
quapropter & e b a redu^.,Qu^re,per Confcdariu anteceden- 
tis , a B linea cotingit b c o Circulu:Quod erat dcmonftrdndu. 

S I c quoq: demonllrabimus, exercitationis gratia.Dud^ Ii. ' 
nea a E,inuelligo quanru poilic a s fupra e d per ea quae demo- 
ftrauimus ad quadragefimamrepttinam Primi : & iit linea f c. 

potentia A e fupra e o. lam vero ex a e 
linea data, & ex duabus qua: lintiplis e o 
F G datis aequales , conficio Triangula 
A B E per vigcfimaRifecundam Primi. £c 
s B omnino definet in peripheriam ex 
definitione Centri : Eritq, angulusABE 
ledus per vltimam Primi. Quare ab con- 
tinget Circulum : per* Confedariuna antecedentis : Quod e-> 
rat probandum. 

, , * . , ’ : . I 

Lintd reUdy dreulum ftcet » tineam rettam , (f$a CirntlH m 

tangatifaraUelam duetrt. . ' , 

Sit linea a w, lecans Circulum a b c , cujus Cenrrura d , in 
pundis A & B. Volo ipfi A Bparalklum ducere, quae tangat Cir- 
culum. ' ■ " . > ■ “ i I 

Diuido A B bipartiti in pundo B. Tum 
per E pundum &per Centrum o , duco 
Diametrum c q e f. Duco poftmodum 
c FH lineam ad angulos redos ipfi cf Dia- 
metro. Dico G F H, quae, per confedarium 
dccimeequintx , tangit Circulum, eilc ipfi 
A B parallelum. 

Nam quum reda c f in vtramqs ea^ns, 
faciat omnes angulos qui ad e redos, per tertiam hujus: i^iq> 
duo ?i)guli qui ad f pofiii redi : erunt a b c H paralleli , per 
vigefiniamnonam Primi : Quod erat demonftrandum. Haec 
aul Figuras Circulis infiribendas percommoda. 

. s THEO 

• I . » . t 
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E L E M E N T. E V C L I D I S 
THEOREMA i^,' PROPOSITIO XVII. 
fX%onii8. 

-i Eoi hvkKh rXtf tk <jC9«««, W 3 t5 J5^ ¥ i(pluj 
T*f <sC9««, « W<ti ^ ^ ottSiuS^. 

Si reda linea Circulum tangat: a Centro ad conta- 
dum duda reda linea , erit tangenti perpendicularis. 

Sic linea a b , tangens Circulum 
CE D, cujus Centrum F, in punfto E. 
Et a Centro F ducatur linea F E. Hac 
dico eife perpendicularem ad a b. 

' * Quz it noti fuerit: fit Fcad ab 
perpendicularis, lecans peripheriam 
in c Quumqi angulus e c f fit redus, 
erit in T riangulo e f c , latus e f ma- 
jus latere fg, per Decimamnonam 
Ptimi f Q^od eft falfum.quom fit f c ipfip s aequalis. Probatiit 
hacc a negatione, in modum Conuerfarum. Efi enim Conuei- 
fa Confedarij Dccimxquiqta: hujus. . 

THEOREMA > 6 , PROPOSITIO XVIII. 
cTfieoni 19. . 

IT . T Ii' I, ■ ‘ ^ V > »■ • i: . 

5a< y^tag «ra# to' «v'^ov? avi- 

' ‘ Si Circulum reda linea tangat: a contadu perpen- 
dicularis deduda, per Centrum tranfir. 

• * * * I ' . ♦ 1 '» • 

; ' 'tSit linea a b tangens Circulum c d E 
■in puhdo c : A quo' demittatur c b per- 
pendicularis ipd A B, ad pundum e peri- 
pherice. Dico c e tranfire per Centrum. 
'Sin aliter: fit Centrum 'extra' ipfam 
t ‘‘CE , vrin f , pundo : A'quo ad pundum 
aif^)in .c,'ducafur f c 4 quae per antecedentem, 
O ericperpendiculsuis ad a 8:ob id , angu- 
' , Ius A c F, 
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Ius A c F aequalis angulo ace, pars toti : Quod eft abfurdum. 

; THEOREMA 17, PROPOSITIO XIX. 

(Tl^coni jo. 

Ev » ‘oflg vJ Xfi^cc yulf/a) «joif rw 

peia> ¥ cLuVu/ fidan i^an oj 

♦ < ■* , 1 

In Circulo , angulus qui ad Centrum duplus eft c- 
jus qui ad peripheriam , quum vterque fuper eandem 
peripherix portionem conftiterit.j^ \ ' ‘ , . 

In Circulo A bc, cujus Centrum n, fitingulus a rread Ce- 
tnim, angulus vero ABcad peripheriam : quorum vrerq; fuper 
eandem peripheriz portionem a c conditae. Dico, angulum 
A D c duplum ede anguli a B c. 

Aut enim neutra duarum A b, & c B, neutram (ccat duarum 
Ao&oc: Aut alrera illarum,alcera harum: Aut deniq; altera 
Jiarum.in altera ed illarum. Ac primo neutra duarum a B & c b, 
neutra fecet duarum a n & c d Tum per pudum d ducatur li- 
nea B D E.£rit^;,pcr rrigelimalccundl Primi, 
angulus A D E jequalis duobus angulis a b & 
&b A Dyinterioribusoppofitis. Qui quii Gnt 
xquales,pcr quinta cjufdc: erit iplc a E d du- 
plus anguli A B D. Eadem ratione erit angulus 
COE dupius anguli c b d. Torus igitur A d c 
duplus ed lotius a b c:Quod fuit odedendu. 
Quod fi altera illarum ,vt ab, fecet alte- 
ram harum , vt c o : tum ’ produ<da b e , dec 
angulus E q c duplus anguli o bc, per trige- 
f diAamlccuhdamPrimi.DempIo ieirur e o a. 

' • J ' ■ 1' /1 ~ " U’ * , ® y ^ 

j qui duplus elf anguli dba", a toto e d C: 

'deptoq, b B A a toto d b crerit reliquus a d c, 
reliquo ABcduplus:Quod ctat probandum. 

Si vero altera harum, yc AD ,dc iff^ tcra 
iliarum , yt a o b dt linea vna : tum angulus 
, ,)(;f )Aii>,c-,«ianl4do.ptit, duplus anguUs, ^er 
• r. >,.j/,:qiHiV»aitrigcdmafccun4aa^ 

^ ctat demondrandum. 

s 
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Hoc loco annotauit Nicolaus Tarralea (equcncem appen* 
dicem. Quam nos in Theorema redegimus : & aliquanto bre* 

uius dcmonftrauimus ex hac Decimanona. 

• 

Si fnerint duo quorum v»m »d Centrum , ulter ud feri- 

fheriumy & umbo vnu rtQu tined fubtenduntur : erit jpatium cir- 
ca anulum, qui ad Centrum, cemfrehen/um, duflum unguli qui ud 
feriphertum. 

Maneat angulus a d c,vc modo , ad Centrum : & conftitua* 
rur ad peripheriam a r c , angulus ejurdem appellationis a s c 
Et per Cepttum o ducatur linea b o e , Iccans peripheriam in 
£ pundo E. Oico duos angulos a o £ & c n E 

hmul fumptos duplos eilc ad angulum a b c. 

, Id vero pacet ex hac ipfa Occimanona.Na 
A D £ angulus ad Centrum, duplus eft anguli 
^ A B o : quum Hnt fuper eandem peripheriam 
A E. Eadem ratione , c o e duplus cll ipfius 
„ , c BD. Quare duo anguli a d e & c os limul 

. I.# < -L «I ' • J W 

fumpti t dupli umt ad totum a b c angulum: Quod erat ollen- 
'dendum. 

. . . f 

THEOREMA!». PROPOSITIO XX. 

r " ‘ i*- 

'' Er iwxAA«('cr jcnioftlatif oMnAo^ liaf. 

‘1 In Circulo, qui in codem fegmcnco fune anguli, in-, 
-ter iefunt xquales.- ' 

In fegmento A o b , Qirculi a b c d , cujus 
c“ Centrum F ,Cnc anguli A CB , ad b ,& a eb. 
Pico omnes efle zquales: 

Connedatur ab. Ac tum fi dua; linea. 
't rum aliqua Icin Centro lecent : erit mani- 
feda propoli cioex antecedente. Lrit enim 
angulus A F B, duplus ad vnumquemqucillo- 
^ruo)':' quapropter ex’’ aiiirAi Notionc,'ipfi inter le xquales. 
' Quiod-fi non Cc fecuermt , titta du4^s a t & b f , idem fiatim 
innotefeer. .c. -’ i' i >..w j ,.j 

n' '.! 51 
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St vero fuerint in tniDori (egiitento ,Vc in 
A E B:tum connexis a F & b f : aeque item du- 
itis lineis ab vnoquoque angulorum , per 
Centrum ad perip^eriam (hic vero fatis fue- 
rit duxilTefi F c : ) erit rotom lpatium circa 
angulum f , duplum ad/vnuhfquemque iilo> 
rutu. Quare ipfi inter fc jequales : Quod 
fuicdemonllrandum. / 

THEOREMA 19. PROPOSITIO XXI. 

TeUr or n7(KUKAoi( a{ imidur^vi y*nt\% 

•> • » r> i,, j” . f . , 

4ffV^ tW». 

Quadrilaterorum in Circulis inicripeorum , duo 
anguh inter (e oppoiiti^duobus retiis fune xquales. 

SitQuadrilarerum abc o , in Circulo cjufdemdeCgnatio- 
‘iiis , AB c D inferiptum. Dico binos quolqoe angulos.oppoli- 
tos, duobus re^is cdie arquales. • . ‘ ^ 

Ducantur in Quadtilatero duar lines di- 
metietestA c & b d. £runiqi,per anteceden- 
tem, duo anguli a b o & a c n, qutin eodem' 
Tegmento a b o; zquaks.Duo ttidem esb fic 
c A o,qui in eodem legmctoB o c,zqualcs. 

^ Totus itaq; b angulus, duobus a cotfit c’a t> • 
Squalis. At duo ipfi A c d Sr c A d cum toto 
i),runr duobus redis squales, per trigdimainlccundam Primi. 
Sufit igitur duo b & o, anguli oppoiiti, duobus redis aequales.. 
Eadem argumentatione probabimus duos a c c^poiitot, 
duobus redis edic arq|uales. ~ 

THEOREMA 10. PROPOSITIO 'XXM. < r- 

. . , . l 

, (Theoni ij. ’ -V 

Ewid 

Super eadem re^a linea’, d 4 X Circulorum' feiftro- 

* • ■' ■■ -j i.-.. . 

. s 3 nes u 
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nes Hmiles inxquales ad eandem partem conditui no' 

pofTune. . 

1 Sit rc^a linea a p , fuper qua conftituta iit Sc£tio a c b : & 
ducantur reda AC B c. Dico fuper eadem ab non poiTe 
coniUtui ex eadem pane il mi lem Sedioncm Circuli, inaqua- 
Icm. . ' ; 1 

Si enim Heri poilic , conftiruarur ax> b 
S edio ma|oi :Et ducantur reda a o & b o. 
iAut igitur neutraduarum A d & B D , ncu> 
tram (ccabit duarum ac& b c. Actum 
erit angulus c tnajor angulo o , per vigeiimamprimam Piirpi. 
Noti igitur erunt iediones Hmilcs , ex DeHniiione vltima hu-^ 
;us- 

- f Quod fi altera harum , vt b d, fecet al- 
teram illarum vc a c,& pcripberiam mi- 
I norem in pundo E:conncdaiur E A.Erft- 
1 A 'que, per dccimamfextam Piimi , angulus 
A £ Bmajot angulo A o b , exterior intcrioii.Ob id & ac B, qui 
aqualis dlAEB,pervigefimamhu)us,major eodem Ai> B.Qjua> 
rc ncc fic iediones fimtles. 

, .Si demum altera illarum, vt a c,ilc pars 
t '/alterius hacum , vt ipfius a d : erit & per 
« eandemidecimamrexram Primi, aifgulus 
U,ctna|or angulo d. Non igitur fune iimiles 
Sedtones^ /■ - , - 

' . £x fais veroiatis conftat .minorem iedionem fuper a b con- 
ibtut hon poiTe Ipfi A e B iimilem. Quare nullo modo fimi- 
Jes inzquales Sediones fuper eadem linea conilicui poilyAt: 
^QubdtefacdetBonftiandum.wo. , / ; 

HI e iubjecic Campanas : Super eadem reda linea, neqs 
ad eandem pancrq neque ad oppefitam fimiles Sediones inq- 
quales conditui poiTe. Quod ipic probat ex fuperpofitione» 
quarTScant , Figurarum, la vero alia ratione demondrabiraus. 

Circuli portio a bc (ieu fedio , nihil iacio diferiminis) 
conditura fupctAC linea. Ex altera vero parte condi tuatur 
^6rci<OA D c luper eadem a.c , ipfi a b cfimilis. Dico a b c 6e 
A D c ucndni pofib diSb inarquales. ‘‘ ^ic cnfm , fi pofllt , major 

■ ^ f ? ADC: 
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ADC:&dtutdacur AcbifariarainpundoE: &; ducitur redla 
B E D , (ecans ad redos angulos iplam a c:Ec connc^lantur a b, 
c B : A o, & c D. .1 

Et quoniam major eft a d c portio quam 
ABC: major quoque erit perpendicularis 
d quam e b , (t praeraonRrauiinus ad cal- 
cem Definitionum buius.Xcttii- Kefece- 
turergo e Dadxquaiitarem eb :&fit e fzi 
qualis e b. Eritq; Triangulum a e Bxquale 
-Triangulo a e f , per quartam Primi : Et angulus e b a xqualis 
angulo e F A Ac Gmili ratione , per eandem,erit angulus e b c 
xqualis angulo e f c. Totus igitur a bc toti(AFC,xqualis. Sed 
ipfe A F c , per vigefimamprimam Primi , major eR ipfo a o c> 
Igitur A A B c major quam a d c. Qii^c a deGnitione.ipfx a b c 
& A D c portiones, non fimilcs : Quod eft contra pofitionem. 
Non funt igitur Gmiles & inarqualcs : Quod erat probandum; 

THEOREMA'ir, PROPO.SIfTlO XXIII. 

rC^coiii 14. 

^ Ta itrav to6eia» xJxAeuv» 'Im (ivi. 

4 

. Super xqualibus redis bneis i/imiles Circulorum 
Sediones conftitutar, inter (c funt aequales. , • . 

SintduxHnez A'B & co squales : ac fuper iifdem^conftitu. 
cm dus A B d dc c D £ Sediones Gmiles.Dico ipfas Sediones efte 
aequales. .4 , . / ^ . 

X Sin minus, Altera illa- 

rum alteri fuperpofita, 
excedet major minorem. 
D At linea ABeft vnalincA 
cum'CD. Vnde accidet contra prsceptum antecedentis.;. 'U'- 
Sed quia hanc Figurarum niperpofitionem jandudt^^ 
eScometricis Demonftrationibus explodendam clTe ceniui- 
tnus : quamuis huc Theorema nulla fere alia probatione ctc- 
rctj qu-lm antecedens : tamen hacratidne Geometrica dei^- 
ftrabimus. '- •J-;- o 1 

■ Qubhiim dux A c b tc^d E ]> poftionM , fune fimilcs , (ed 
•-*' ' non 
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non xqualestOc major ce o.EcdiuidanturduxABS^c Dlinez 

z > bi£iria:A B quidem in F.fie 
c D in G pun£lo:Et eriga* 
turdux perpendiculares 
» „ i> FC&GE. EtquiacEO 

poetto, major ell: ede quoque o e peipendicularfs major : vc 
ad finem anceccdcntis adruximus. Secetur itaque c EmHjVt 
fit c H xqualiSF c>£c quoniam duo latera a F & f c, Trianguli 
A c F, funt xqualia duobus c g & g h,T rianguli c h c : & anguli 
F & G xquales : erit quoque bafis a c, bafi c H xqualis : & angu- 
lus A C f angulo c H g ., per quartam Primi. Similiter erit angu- 
lus B c F, angulo DHG xqualis. Quapropter totusangulus a cb, 
toti angulo ch o xqualis. Sed c h oangulus , maior eft c e o 
angulo , per vigefimamprimam Primi. Igitur & a c d angulus 
major c e o angulo. Quare Sceliones non funt fimiles : Q^od 
eft contra pofitionem. 

PROBLEMA PROPOSITIO XXIlIl. 
«Theoni 25. 

XuxAv ? xvzAor,£artp Tfair 

MSt' ' 

\ 

Circuli (edione dara , Circulum perEcere cujus eil 
fcdio. . ' 

Sic Scftro data A b 1 ex qua fit perficiendus Circulus. 

‘ Ducam inipla duas lineas fbrtuiras ac 
& B D : quas diuidam bifariam : a c quidem 
in pun^Io e, & a d in punfto f. Tum a duo- 
buspundlis diuifionum^ducam intra Scftio- 
nem duas perpendiculares e c & f h : qux fe 
fcindam in punfto k. Entq; Centrum Ciiculi in vtraque ip(a- 
rum,per Confeftarium primz hujus.Igitur k CcntrumiQuod 
craj^ueftigandu m . 

Si vero e c & f h non fecent inter Ce , feci 
[ fint linea vna>vtG H,in lecuda Figura :quod 
I ' ^i\ fit,quum dux A c & B D funt xquidifta‘ccs:tuc 

■ ^rj*' GH applicata ad veramque partem petiphe- 

i (i ‘ riat dat^i capiet Qentrum Circuli , per ideoa 
' Conle 
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Confeftarium. Ncquecnim squidiftantcscflcpoicrontE g 5c 
F H. EfTctucniru cjufdcm peripheriz duo Centra. 

H.«c cftgeneralisDcmonftratio perficiendi Circuli quo- 
cumque arcu dato : quam & aficribit Campanus. £x qua de- 
prompta eil ratio illa compendiaria Centri inucniendi , Arti- 
ficibus vulgo vfitara. 

Sit enim peripheria a b c d,cujus Centrum fit reperiendum. 
Pono Centrum fortuitum in pun£^o aliquo datx peripheriar, 
vein A : fuper quod deicribo peripheriam liberae exrenfionis, 
quae fit E f g. Tum in punfto altero peripheriar, vt in b, pofito 
Centro, defirribo peripheriam eodem interuallo quo priorem, 
I HG , quae iecet e fg priorem , in duobus pundis e & g. Duco 
poftmodumab ipfis Centris , redas a e&be: itemq; ag & 

BG. Suntq; hx quatuor poilremae 
linex xqualcsrquum fint Semi- 
diametri Circulorum xqualium. 
Tum duco A BredamiFicntqi duo 
Triangula Ifofcelia a e b & a g b: 
quorum' bafis communis a b. Hac 
igitur A B diiiido bipartito in pun- 
doK : Quod omnino cadet intra 
duas peripherias e f c & e h g : ne 
fit par$ major toto. Et connedo 
B k: quam produco ad g pundum. Vides jam duo irofccliadi- 
uifa elVe in quatuor T riangula eak.ebk:gak&cbk xqua- 
' lia. Duo enim latera a E & a k , Trianguli a e k, funt xqualia 
'duobus B F & B K, Trianguli B £ k : & bafis e k vtrique commu- 
nis. Duo igitur anguli qui ad K , duorum Triangulorum a E k 
&BEK, perodauam Primi, iunt xquales : obidq:, redi. Eadem 
xaiionc erunt duo reliqui anguli qui ad k redi. Quapropter 
E.clinea vna per dccimamquariam Primi. Qux quumdiuidac 
A Bad angulos redos : ipfa exit ad Centrum , per Coniedariu 
'primxhufus. Atque eadem erit probatio duarum pcrijj|mria- 
rum fimiiiter dudarum ac (c feindemium in pundisL&^:e 
quibus cduda linea l m lecabit lineam eg in pundo n ; Q£od 
orit Centrum Circuli , per ipfiim primx hujus Confedari^: 
inrclleda c o reda linea , ipfam ad angulos redos fccante: 

Quod erat probandum. 

t Hanc 
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Hanc demondracionctn appofui , vt videret vnufquHque 
quantum compeadij fieri podit eorum quge in arte fuse docen- 
tur. Id vero totum a Quadrari cum Circulo commercio pro- 
ficifeirur. TrianguU enim ad Quadrilaterorum probationem 
conferunt. Quadrilatcra ver6,lcd ptzcipuc Quadrata, ad Cir- 
qulos accotTHiiodantur. 

Vt hic fi inrclligamus a e b c Quadratum : cujus vna Dia- 
meter A B peripheriatn datam lecat, altera e c , Centrum rcfpi- 
cit. Sed hzc przter Demonftrationem. 

' Quz vero fcquuntur Demonftrationcs , hanc Euclidis vi- 
gcfimamqiiartam probant per capita : hoc cd ,ad nominatas 
Circulorum portiones fingillatim pertinent: Icilicct ad Se- 
micirculum , portionesqi Semicirculo majores aut mrnofes. 

Primum itaque Semicirculo dato , cujus 
' fit Centrum inueniendum:quia linea ipium 
fubtendens.ed Diameter : in ipfius pundo 
medio erit Centrum Circuli : quale hoc lo- 
co cfi puntflum D in Diametro a b , Semicirculi a c b. 

Sed fit data portio Semicirculo maior , vt a c b , cujus fub' 
tenfa a b. Diuido a b xqualiter in d punido : a quo excito per- 
pendicularem D c, qux attingat peripheriatn in c. Atque hasc 
tranfibit per Centrum ,ex Coniedario primx hujus. Tum 
connedo a c.Et quia angulus c a o major cd angulo a c d, per 
decimamnonam Primi, quum co major fic 
Semidiametro, & a d multo minor : refeindo 
angulum c A e , zqualcin angulo D c A : per 
^vigefimamrertiam Primi,duda linea a E,quz 
fecet o c in pundo e. Dico e Centrum ede 
Circuli. 

Connedo E b Et condat ex fexta Primi, £ c & e a ede xqua> 
lcs:quum duo anguli £ a c & E c a fint zquales : i^m per quar- 
tam ciuidem , E A & e b ede xquales : quum duo latera a d 8£ 
D E , Trianguli A E D , fint zqualia duobus lateribus o B & i> E, 
TrrflTguli D E B. Tres igitur e A, E b, &r e c luntxqualcs.. Qua- 
re, (per fextam hujus, erit £ Centrum Circuli. 

^am vero detur a b c portio minor Semicirculo. Hujus fub- 
tcnlam a c diuido xqualiter in pundo o. Et per ipium d , du- 
co ad angulos redos lineam b o £ : In quarjuidcn^ ciit Centru 

Cire 
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Circuli, per Conledarium fepe citatum: 
fcd non inter punfta n b: effet enim a b e 
^ mijor Semicirculo ,• contra politionem. 
Connedo igitur B A:& ab A punftb duco 

lineam , quz cum b a faciat angulum ae- 
qualem angulo A BF per vigefimamter. 
tiam Primi : fitq; illa a f : fcilicct angulus 
r A B fit aequalis angulo J b a: (Neque enim cadet vt a e , inter 
D & B. Dudaenim g c,eflent,e3t fcxta& quarta Primi, tres g a, 
G B, &G c,*quales;elfctqi g Cctitrum Circuli , pcrfcxcam hu- 
jus , quod modo improbatum cft. ) Connedo itaque f c. At- 
que eadem, qua pauloante argtimentatione , erunt tres f a,f b, 
& F c aequales. Q^are f Centrum Circuli: Quod erat demon- 
ftrandum. 

• Arqj^E ex inocniendi Centri Demonftrationes , com- 
mendark>r>em quandam habent varietatis , I^-vfum parum 
neeellarium. Prima enim omnes abunde lupplet. < i ^ 

.,1 

THEOREMA xt. PROPOSITIO XXV. 

iT^oni 1<T. 

, Er vu( AJfK awfPwK , «| ytt/of latn 

jar ■» w»?0K> •» .? «afc cm /8lCriu}af. ' 

In Circulis 3equalibus,qui ad Centrum qui^ ad Pc- 
ripheriam funt xquales anguli , ij /iiper ctquos Arcus 
confiftunt. 

Sint duo Circuli xquales: a bc, cujusCcnirum G ,&d e f, 
cujus Centrum h : fint^ ad Centra duo anguli agc&ehfx- 
qualcs : auc ad Peripht^riam duo b a c & e d f xquales. Dico' 

Arcum b c xqualcm efle 
Arcui E F. 

Connedantur & 
.s F. Et quoniam Ci(|puli 
lunc squales : erun^G b 
'&G c Semidiametri 
** quales duabus h e & f^f, 
per definitionem xqua- 
t X lium 
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lium C. irciilocutn. Qua* 
propter quum duo c & 
Hanguli finczquales: c> 
rir , per quartam Primi, 
Lafis B c,ba(i e f squalis. 
Q^umq; angulus A 
qual s angulo o : erit Se- 
gmentum B A c fimiie 



Segmento e d f , per definitionem Similjuin portionum. £c 
quia fuper squales lineas .confiftuiu :ipGi erunt zqua>ia,pcr 
vigeitmamtertiam hujus.;Quare , ex communi Notione , duo 
reliqui Arcus b q & s F Tunt squales : Quod erat demonilraa- 



dum. 



CoMMODivs tamen probabimus feparatim, vt Campa- 
num. Ponantur enim, vt prius, duo anguli ad Centra , squales. 
Ac tum connexis bc & e F , erunt , propeer squalitatem Se- 
midiametrorum , ipis b c & e f squales , per quartam Ptimi.; 
Ducantur itaque B a & c A ad Peripheriam : iiemq; e d & f o.. 
£t erunt duo anguli a & d , per decunamhonam hU^liS fit ani- 
mi Notionem, squales. Igitur , per .definitionem Similium 
Segmentorum , erunt duo Segmenta b a c & i d f fimilia : ob 
idq> , per vigefimamrertiam hujus , squalia : quum fint ibper 
squales lineas. 'Quare duo reliqui Arcus b c &£ f squales: 
Quod cft prius., j 

jam Vero ponantur A &D anguli ad Peripheriam «squales. 
£t erunt, ex definitione , Segmenta squalia. Ac tumdu&is 
d B ^ G c : itemq; h e & h f : erunt ipfi c & h anguli , per dcci- 
mamnpnam hujus & animi Notionem , sq^iales. Et quia Se- 
midiarnetri funt squales : erunt', per quatiam Primi , dus BC 
& E F. squales. Erunt itaque , vt prius , Segmenta B a c & e d f’ 
squalia , per vl^cfimamiertiam hujus. Q^arc duo reliqui Ar- 
cusVqtialcs : Qudcicrat‘dcmonfirandutn. 



. '^HEOREMA ih PROPOSITIO XXVI. 

1 ;• •' ‘ resecui 17. 

tc7c Isptf ^ <e^Vto^v /StCnxt^etf oA- 

MAojt *a> ;■« 9pfi\c xiv^otc, iat n lefig ? <5<n /3i- 

Cnxqaj. , 

In Cire 
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Ih Circulis aequalibus, qui fuper aequos Arcus con- 
fiftiinc anguli, (lucad Centra, fiue ad Peripherias cou- 

(illant, inter fe Tunt aequales. 

‘ j, Sint duo Circuli *- 

" T\"'^ quales, A B c.cujus CcR- 

X / \\ / /\\ C:^Dl! F cujus Ce- 

/ /<i\ II /h\ 1 trumH:fintq;duoangu- 

\ //\\ ) l ]. ii G &HadCenrra: vcl 

V y \ /// b ad Periphe-* 

* ‘ t'iam,ac fupet duos Ar-^ 

^ ■ '■ cbs*:'qi.aIcsBc&iTDi-* 

eo angulum e , efle irqualem angulo d i & angulum A , angulo 
D. H*ccft Conuerfa antecedemis. ' " 

Si enim e non eft xqualis h , ficH major : fiatqi F H K xqua-‘ 
lis ipfi G. Ac rum , ex anrccedeiije , erit ArCus F K xqualis Ar-. 
cui b cQuaproprer & Arcui £ F,pars toii. Atque idem pfoue- 
nict abfurdum , (i pulicis Bc ,£ F , Arcubus ^equaliin^inon 
fuerint a &: d, anguli ad Peripheriam , squales. 

V E L (ic : Quum probati luerint c & H anguli squales, tum 
duvlis B A & c A , itemq, b o & f o ; erunt a & o anguli squales 
ex dccimauoiia hujus & animi Notione : Quod erat oftend£-' 

du®'' - •. V r. ' /il 

' THEOREMA‘i 4» PRii>POSltlOj XXVIL „ 

.. o’. j:nj' 'i. Oii vf/jj.,! 

(T^eom i8. 

Ef td 7< /ao/( xvxAo/c Of "inf <£3-(iaf im( 

^eiC6y», Tj ¥ 3 i A bV<Si «, t« 

■ In' Circulis»aeqt)hlibns , xquales reiflac lineae xquoi 
Arcu^aMcindumi 5c rnajor linea , majorem ArCum: 
mioor vcrd.minprciii.j " ^ ‘ 

-jv;. j * ' l.j dup OrcuU feqiw- 

‘ f cujus Centrum 

f /i, \ \/ / \ \ truiii H : Siiq; A c redt» li- 

V /V y// ^'co duos Arctis 

A B c & E F G clTc squalcs. 
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K f X Qh^ n e g fir inajbr, 

/ / \ \f / \ 

I . /» \ t W ., / K \ ' ‘ Conncdatur A o& c D 

\ ///\\.- v' V ///\\ ad Centrum : vcl A K&CK 

\ f/ \/ \/ / \\/AadPcriphcriam racfimili- 

* Ec quia Semidiametri v> 

irimque |fuht aequales, k, bales itidem zquales: erunt, per oda- 
uam Primi , duo anguli d & h zquales : Ob id^ , per antecc- 
denlihi , Arcus a B c aequalis Arcui b f g : Quod eft prius. 

At (i E G linea ponatur major: erit quoque angulus u major», 
per vigelimamquintam Primi. Fado itaque angulo f h g zqua>, 
li JpH^o : erit Arcus F g squalis Arcui A b c , per vigefimam* 
quintam hu;us. Major igitur, £ f g iplo a b c : Quod erat pro* 
bandqm. , - . . - i' 

: <) iTHEOREMA- ir,' PROPOSITIO xxviir. ‘ 

iXl^coni 2.9. ' ■ ‘ 

& rdictaoic xt/xAoiC Toitotts 4a^ 

In Cpirculis a^twlibus» (ub ^rtjuis Arcubus squales 
rcdslmcxfubtcnduntur. 

, , Sint duo Circuli zqua^ 

' fcs : AB c, cujus Centrum 

f \ ( ■ \ D : 8^ E *'G,‘ cujus Centrum 

loi'p'iA^r::; ) >{:: ] «'ifitqi.Ajrcu^ABCZqojpHs 

V i X , ^ f <•< lineam 

. AC clie zqualem lineae K G. 



AC elTc zqualem lineae 
^ Conuerla antecedentis.' 

Cbfiiieftatrtdr d a & b c. ; itemq; h e 6e h g. Eruntqi , per vi^ 
Ikhynitxtarrt hujuS, anguli o & h «quales. Qyarc, per quar- 

thfnifni ,'brit ’a k aeqtiaiiS^E c : Quod erat demonftrandum. 

ilV:.!.'^ } : V. : ih '.j 

i/lrf>?RPflfcE'W;A PROPOSITIO XXIX.' 

frjiA fi 30 , V i 

' V i Dacum 
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Datom Circuli Arcum bifariam diuidere. 

Sit datus Arcus a b c , cujus fubtcnfa a c. Hqnc voIq 
rum diuidere. 

Sccctiir AC aequaliter in pundoo. Aquq 
erigatur perpendicularis o b » fccans datuni 
Aicuns in b. Hanc dico efle qux diuidic AC' 
fium ABC perxqualia in pundo». 

Connedantur b a &: b c : qux , per quar- 
tam Ptimi.erunt xquales : Quapropter . ex 
priori parte vigelimaereptimx hu)us, etic 
Arcus A B xqiKilis Arcui b c : Qjjod fuit demonllrandum. 

THEOREMA PROPOSITIO XXX. 

^ . ,_rc%pni 31. . 

Ev xJxA6>< ipi i» Tj^ r/UMVK^,ia yuvm if&k j a 3 ca 

of^rc ' fCmn piV 

^ ytfirnt f AarToy opGiif . 

Qui in Semicirculo eft angulus, rc(flus cIlrQui vc- 
16 in majori Segmento , minor redo : Et qui in mi- 
nori , major. Sed angulus m.ijori$ Segmenti Mixtus, 
redo major: minoris autem, minor. 

Sit in Circulo a b c d , cujus Centrum e , Diamctcrq; a c, 
Semicirculus a b c : in quo <it angulus b rc^ilincus , ejuniem 
eiciignationis a B c. Dico hunc efle reSurn. 

Cohnedatur b cum Centro, du^a linea E b. Ericqi,per 
quintam Primi , angulus a xqualis angulo e b a : & angulus 
BBC, angulo E c B : quapropter duo anguli qui ad b , xquales 
duobus angulis a 8e c. Atqui totus b angulus cum duobus a Se 

c,func duobus regiis xquales , per trt- 
geiimanifccundam Primi , Quum igi- 
tur B (it eorum dimidium: iplc tc- 
aus. \ 

V B L , vt ali j : Quia angulus c e|b x- 
qualis e(l duobus a Se e b a, per prior^ 
partem rrigc(imx(ccundxPrimi:ip(e e- 
• rit duplps adangulu e b a ; Itidem a e b 

duplus 




iAflt rm li 3 ^ 
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duplus erit ad e b c. Duo igicut anguli qui ad b, dupli funt ad 
totum B. Q^arc b eft dimidia pars duorum re£iocum ,.ac pro> 
ptcrea redus. • 

Vel rurfus Cic. Protrahatur c b ad f puncfbum. Ec quia duo 
anguii qui ad b, Trianguli a b c.funt aequales duobus a & c,pcr 
quintam Primi ; & angulus a b f ijfdem a & c a;qualis , per tri- 
gefimamfecundam ejufdem : erunt duo a b f & a b c aequales. 
Q^are vrerque re^us per decimamquintam Primi.. 

Mira Diametri potentia : vt femper aequalis Iit duabus quas 
conjungit potentiis. 

Sic deinde in Circulo a b c d, cujus Cen- 
trum E, portio a b o major Semicirculo : e- 
jusq; iubtenfa.redla A o : fuper quam angu- 
lus redilineus a b o. Hunc dico ellc mino- 
rem TcCto. 

Sumatur Diameter a c ; & conne^latur 
B c. Et quia angulus a b c , vt modo often- 
dimus , redus eft : crit> exanimi Notione, a.b o angulus, 
aottcfko. • ' 

Sed Cit portio a b c, cuius (iibrcnla a c,' 
minor Semicirculo. Dico angulum A b c 
majorem efle redo. 

Ducatur Diameter a d : it connedJarur 
B n. Et erit , ex primo capite hujus , a b n 
(pars ipdus a b c ) re^lus.C^are a bc rc£lo 
major.. 

' Demuin in Circulo a b c n llt portio a b c .cujus fubtenia 

c, major Semicirculo : portio vero a n c , cujus fubtenia ea- 
dem A' c, minor eodem. Dico anguium Mixtum, fcilicet qu> ab 
Aicu CBA&xc6^a.A c comprchenditur,majorem efleredo:(ed 
angulum ab Arcu c n a cademq; linea a c 
comprebenfum minorem efle rc6io. 

. it Ducatur Diameter bc: & producamr 
reda b a ad e pundum. Eritq;, per primam 
partem' hu;ufce , angulus redillneus b a c, 
rcdusi Et per decimam tertiam Primi , an- 
gulus c A E redus. Quare , quum angulus 
redus flt pars prioris : alter verd pars redi: 

exit 
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LIBER III. 

erit ille refto maior, hic autem minor.Quod fuit probandum. 

S E D & hanc Propolitioncm omni ex parce fpedlandam ex- 
hibuimus , fub hac Defcriptione: 

Sic Circulus A Bc, cujus Centrum o, Diameter ver6 bc. 
Atque in eo ponatur e a f portio Semicirculo' minor : & c a h 
portio , eodem major : Et a pun6lis b,c:e,f:c,h, ducan- 
tur linez ad pundum a , vcin Schemate. Eritq» dcangulo b a c 
Dcmonftratio eadem quam fupra dedi- 
1 czterorura angulorum pro- 

bationes erunt manifeftz 

Quoniam enim duo anguli d a c Sr 
DCA fune squales, per quintam Primi: 
itemq; duo dab Sc dba squales, pec 
eandem :erit totusBA c squalis duobus 
B & c : Atqui totus B A c cum duobus b & c , funt duobus re- 
dis squales , per crigeCmamfecundam Primi. Totus igitur 
s A c redus. 

Hinc (atis manifeftnm eft , e a f angulum clTe redo majo- 
rem : icd G A H minorem eodem, Hincq; angulum Mixtum, 
qui fit ex linea reda ac & Arcu ch A',eirc redo majorem: An- 
gulum autem qui fit ex eadem a c & Arcti c F a, e0b redo mi- 
norera:Qt,odhiit probandum. 

' Huic tanquam CoQfedarium rubijdcmo$>' 

Si im Circulo Triangulum Rell ungulum infiriftum futrtt : l^^~ 
9m re£to angulo offo^/um, Diameter erit Ctrtuik 

Sit enim in CirculoAB c d, Triangulu a b cRcdangulum,- 
tiujus angulus b redus. Dico latus a ceife Diametrum Circuli. 

Sin aliter : erit Centrum extra a c vtiil 
.tj> -i' L.-— I . pundoE. Eteonnedatur AE tquscduca- 
rur ad pundum o Peripheris, oppofitum'^: 
'lit^i AED Diameter ;&'connedaturBoi; 

' Tuntangulus a b d , per hanc trigefiipam, 
V‘ erit redus : ficq> squalis angulo a b c, pars 
roti : Quod eft abfurdum Sed nccalid^ e- 
■ riBCencrum,qu^inAC. EftJgiturAC 
Diameter : Quod erat ptobandum. 

. . V - , V THEO 
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THEOREMA 17, PROPOSITIO XXXI. 
CX^conl 31. 

Ea# xuK^M ifa^rTof Tjf oCQiict , Vot ^ «;P?< ? xo*Ae» 

Ti( rf£»9«« •xifMxnt ^ X(/kAo»* a; 7jr<.w ytiiatA o>e«C »■« \<(>itiffoiJ^K tntf 

?c# to 7 c c»aM«$ iS xi/*A.« rfxi^^ai 

> * ^ 

:» Si Circulum tetigerit red« linea, a contadru.aucetn 
exiens altera linea, Circulum fccuerit:anguli,quoscum 
tangente efficit , a:quaies fune alcernatim duobus, <^ui 
in Circuli Segmentis funt, angults. 



S!t linea a b , tangens in punfto c Circulum c d e f , cujus 
Centrum q. £t a puiill^o c decatur linea c E. fecans Circulum: 
fiatis fuper c b E portione' angulus D, dudis lineis c o & c e: 
Iiemq: angulus p liiper portione C F e , duftis c f & e F. Dico 
aagwluin E c B eife aqualem angulo d : angulum vero e c a, z- 
qualcm angulo e f c. 

Ducatur Diameter C c is:& conne£latur e h. Eriiq-,, per de- 
cimamfcpciniam hujus iCHperpea^iculatis ip(i ab : £t,per 
primam .parccqi antecedentis , angulus c e h rcifius : ob idqi, 
A c » angulo AC Hzqualis.Pofito itaque commu-, 
^ E c H , cric angulus a C E, duobus c £H& 
ECHzqualis. Athiduocum anguloH ,pcr 
trige(imam(ecundain Primi, duobus re^is 
yiunt arqualcs: £r,pcr decimamccitiain ejud 
^cm ,ang'ulus a c t cum'angiiIo b c e ,duo> 
bus reftis funt squales. Angulus igitur BCF 
. angulo H squalis : ob'id , A: 'angulo d’, per 

vigeilinam hujus : quum fiat in vna poftionc Circuli. 

,y E Lhrcuiiis. Angulus qiH cHr&fius., per antecedentem: 
quapraptet^u anguli c h faciunt vnum redum per tri- 
gefimamiecunrlam r^imi. . jQjuum jgipur b c E &: E c h faeianc 
vnuj|t«rc^um . dempro communi £ c h , erit b c e ipfi h squa> 
UsjfQuare & ipfi o,,pcr vigefimam hu;u$: Quod cll prius. 

^l^iimqvD & Fifint duobus re^is:squales , per vigefimam> 
primam hujus : orU anguluB f ecqualis angulo ace: Quod e- 
rai probandum. .. r 

. -i i 7 « . ' ' - V E J. 
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Vel (tc,'ang<^Ias acs CttfV angulo h funt duobus re£lis z- 
qwles , v( oliciidinMis: &: ».cs curo H itidcro duobus recidis z- 
qccles, p««<vige(ifnMn|)riinfUA bujus : quorum b c b cft ipfi « 
zquatis. Ang^U!) ifiiur & ip6 a c £ c(l xqualis : Quod erat dc- 
mooArandttoi. , ^ ' 

PROBLEMA PROPOSITIO XXXII. 

' * \ 

, (X^ern 33. 

Eth tfbOf}yft( rfOiM» yM$a» IvUm 

Tw cAflt»Vii ywia 

• 4 ' j 

Superdata linea Sedionem Circuli defcribetcjqux^ 
capiat angulum angulo dato xqualem. 

Sil linea data a Brdatgs vero angu- 
lus c. Volo liiper linea a b delcriberc 
Gircgli Sedionem.qiiz capiat angu- 
lum zqualein angulo c. 

Ac priroum.fi hicrtt angnlus c re- 
£his , delcripto Semidrculo a i> b luper linea a b , dudi^; A d 
& B D : erit angulus d rcAus , per primaip partem tiigefimz 
hujus. 

Si vero fuerit obtulbs , ducam linea d a, lacientem cum a'B, 
angulum n a b , atqualem angulo e obtufo , per vigefiroaroter- 
ciam Primi. £t a pundo a> ducam fuper a d > perpetuiicularem 
A b interminanm. Tum i pundo b , verfus a e ducaro lineam 
B E i fccaniem a b io pun&o r: quzq; cum a b conftituat angu- 
lum A B By aqualem angulo a a b > <)uo obtufus teftum fuperac. 

. bruntq: . prr fexcam Primi, 
A r & F B zquales. Polito itaque 
pun<^o V Centro defcribo/ccu- 
dum Ipatium f a & f b , Circu- 
lum A G B A. Et per Cdledarium 
decimzquinrz hujus , lineao a 
tanget Circulum. Duco ital^uc 
A G & B G y conftituentes angu- 
lum G : qui, per antecedentem» 
etajrzquallsangulo p a b : quaproptec angulo c obtufo. 

▼ A lam 
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Um ver6, (i angulus c fuerit 
acutus : ducam a h lioeam . qux • 
concin«ic cum a b angutu h a o 
squalem angulo c acuto. T um 
a pun&o A , duda perpendicu- 
lari ab, facio angulum abfx- 
qualem angulo b a e, quo rcdus 
fuperat acutum : vt b f Iccct a b 
in F puodo. Ac tum, vc in fu- 
periori fchcmare , erunt F a & f b squales , per Icxtam Primi: 
eritq;F Centrum Circuli delcribcndi. lndedu£fis ad majorem 
portionem lineis a k b k : erir angulus k, pcrantecedentem, 
squalis angulo b a H : Quare & angulo c dato : Quod erat fit- 
ciendum. 




PROBLEMA 6, PROPOSITIO XXXIII. 

34. 

Atio tS xt/xAt< yuticu 'Ivluj t? 

Adatp Circulo fegmentum abfeindere, capiens an- 
gulum dato angulo rculilineo xqualem. 

>1 r A • . . 5f j Qfculus datus a b c, datus verd 
angulus D.Volo a Circulo ABcabfcin- 
' dere fegmentum , capiens angulum 
squalem angulo d. 

Duco lineam EF,qus per decimam- 
fepeimam hujus , rangat Circulum tn' 
A pundfo: Aquointra eirculum duco 
Irneam a b , qus cum a e &ciat angulum e a b squalem angu- 
lo o , per vigefimamrertiam Primi. Ac tum du6fis lineis a c 8e 
'B c,crit angulus c in fegmento acb, squalis angulo ea B,per 
trigefimamprimatn hujus : quare &angulo o dato: QuodfuiC 
faciendum. 

/ I ■ . . T 

THEOREMA 1 ?, ^PROPOSITIO XXXIIII. 

<X^COnt35. 

Ear c* *w*A® /wo nfMikim > to vso 
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Si in Circulo duaf rcdlcc lineae fc inuiccm fccuciint: 
quod fit , ex (egmentis vnius , Redlangulum * aequum 
cft ei, quod cx alterius (egmentis fit, Rcclanguio. 

Sint in Circulo A b c D.dux linex a c & 

B D , iccances fe in pundio e. Dico i<l quod 
fit cx A E in E c, zquum eOc ci quod fit ex 

B E in EO. I 

Aut igitur vtraque tranfit per Cea- • 
erum, aut altera tantum, aut neutra. 

Si enim vtraque fit Diameter Circuli: 
erit E Centrum, &quatuor(cgmenu X' 
qualia: ficqi conftabit propofitio. 





A W * ^ • 

BD, squale Qiudrato E c. Quare & ci quod fit cxAEinEC, 
quum ipiz fint squales : Quod erat probandum. 

Ac fi Bb tranfiens per Centrum , fecet a c insqualiter : A 
Centro F ducatur fg perpendicularis ipfi 
•*’' A c: Et conne£latur F c. Eritqi , per quinta 

_ Secundi , quod fit cx b £ in eo cum Qua- 
drato F. F(ob idq‘,,pcr quadragefimamiepti-' 
mam Primi , cum Quadrati' f g &r E c ) *•* 
quale Quadrato f o : atq; ob id . Quadra-' 
‘tu F c:ub idq;. duobus Quadratis f c c. 

Abiaro ergo virimque Quadrato f g : ejit' 
iqirod fit ex B B in s 0 cum (Radiato c e , aquale Quadrato 
• ~ V } c c. 
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G c.Ar, pet quintam Secundi , quod fit ex a. e in b c cum Qua- 
drato G E , xquale cft Quadrato c c. Ablato igitur vtrimque 
Quadrato c e, erit quod fit cx b e in e d , iqualc ei quod fit cx 
AEin E c ^Q^od erat probandum. • 

Qjomiam vero hxc Detnoniiratia ex iis eft quae tron^^ 
expedite capiuntur: qui in fimiles incidet, lludeac ipra:> in fuos 
articulos diuidere. Verbi gratia, in hoc poftrcmo fchemate fic 
ratiocinetur.Quodficex b e in e Dcum Quadrato e F,xqua- 
le cft ei quod fit cx a e in e c cum eodem Qiiadrato e r.Quod 
igitur fit cx be inso , xqualc eft , per animi Notionem, ei 
quod iit ex A E in E c. Aflumptio fic probatur. Quod fit ex a e 
insc cum duobus Quadratis G E & g f (hocefteum Quadra- 
to e f ) eft aequale duobus Quadratis gc 
& G F ,per quintam Secundi & animi No- 
tionem : ob idq; Quadrato f c. Sed quod 
fic ex B fi in E D cum eodem Quadrato e f, ‘ 
probatum eft zquale Quadrato f c Q uod 
i^turik exoB io e o cum Quadrato ef, 

! H zquale eft ei quod fit ex a b in e c cum eo- 
dem Q^drato E F. Probata AlTumptione, 
cotdequitur, vti^lato comuni Quadrato e f, maneat id quod 
fic ex B E in E D, zquaieei quod fit ex a a in e c : Quod fuetac 
dcnaonftsandum. - < 

f hm vcr6» vc ad Propofitionem reuertaraur, fi neutra linea- 
rum tranfeat per Centram, fiue zqaahccr, 
fiue inzqualiter Cc diuiferint: per pua^ora 
feiftionisE ducam DiametrumcH, inqua> 
Centrum f. Ac tum , fialtera illarum diul> 
datur zqualiter, vt a c ab ipfa b s> : diuide- 
tor quoque ipla AC zqualiter a Diametro 
c H : idq>, per terdam hujus, ad angulos re- 
&OS. Quapropter , ex Iccunda fpecic hu;oicc PropofitioniS] 
quod fic ex c E iu £ H, zquileft ei quod fic ck b e in ed. Quod 
igitur fit ex A E in s c>zquu eftei quod fitcx BE in a n:Quod 
erae probandum. 

fi neutra alteram zqualiter diuidar: eric , ex terria‘lpc>^ 
de , quod fit ex g e in e h , zquale ci quod fic ex a e in e c : 8c 
zquale ci quod fic ex b n inx n. Qimc vtrumque zquak aij^ 

teri. 
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teri. Aciic coniUt ex omni parte Propo- 
iicio. 

I w T E R eas qux ioc Tertio libro de- 
monilrataur Propontionc$« hxccert^vf)a 
eilex prxcipuis. Viumeriin habet vatiis 
modis nocabilem. In quam cotntneniarf 
pro dignitate longum cUbt. Capita igitur 

tantummodo aliqua icligcmuSjVt ex iis td 
alia meditanda viam aperiamus. 

Primum itaqueox hac intueri licet Circuli vim Scauiterrta- 
rem- C^i quum lineas in Centro ib rcindentcs«atquc-exhis 
ptodu&a xquaiia, nempe Quadratas figuras , in xqualitare 
contineat r idem juris etiam retinet in reliquorum punAoruoi 
dtcuiljiionibus. Nam quocuiique in loco icic icindantlincxi 
partes iemper xqualia produ^ faciunt, vt modoollendinius. 
A eque ex hoc multa in Geometriam diiperfadjoc Theorema- 
ta Sc Problemata. Imprimis vltima propontto.Secundt>quxda- 
to Kcflangulo atquale Quadratum componit. Si erum atieo- 
re inipcxci unus iecundam,quam in hacdeIcripGmus,ipecicm: 
intelligcmus Re^ngulum conipo6tum ex duobus lateribus 
8 E & E o : qux in vnamiincam continuamus , qualis cft b o; 
atque ex hac facimus Oiametrum Circuli : & cx pun^o dlui- 
fionis E, perpendicularem ducimus ad peripheriam, qualis hoc 
loco E A : qux continuata ad puntfum oppofirum c, confticuic 
A c- lineam., bipartito diuilam in e t ob idq.. , .quod fit cx a e in 
£ c,ctf Quadratum: Srxqualc ei, quod oxBBin e o fi(,Redfaa- 
gulo. . . 

'Ex hac cciam deprompta cft quadragefimatertia Primh 
quam Gnomonicam vocauimus. . - . 

' Sint enim in'Circulo.A b c ix,dueE lineae 
.A C^ & B o , fc icindentes in punbfu t : fiiq» 
quod fit ex A E in E c,Re<Stagulum A e o F: 
quod vero ex B-E In e d , fit Kcbfangulum 
E B G c : commutatis partibus £ C Se e o,vc 
vides. 

Quum itaque hxc duo Reflangula', in 
Iblo pundo E )unda fint , Se nutare quo- 
dammodo videantur : ca conne&enda fuerunt , tc ftabilienda. 

Qjod 
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Qaod^rmiiu fieri non poterar,quam pcrfe^lo Parallclogram- 
mo F H c K, du^aq. Diametro h K. Ac tum duo Supplementa 
E F & E c apparent xqualia. In quo mira 
quxdam rerum colligatio & coniccutio 
fefe offert expendendam. Quod nos pra:- 
terire cogimur, alio properantes. Id vnum 
tamen dicemus , lineam c h tanto fpatio 
egredi Circulum, quanto k f eundem in^ 
grcdirur.Et Diametrum h Ktamo dittare 
a Centro Circuli , quantum duo< Paralle- 
logrammaH E & e k abfunc a Quadratis. Si enim Quadrata 
eflcnt, nempe fi fuilfent £ c & e d arquales : totum f g Quadra- 
tum eller, Circulo drcumlcriptum : ipfiusq; Diameter h k, ea- 
dem cum Circuli Diametro. 

Hinc quoque defumptum eft, vt fiiper data linea, dato Re- 
^angulo arquale Rediangulum confthucretur.Htc enim fuper 
lineas E, quam pro data fumimus ,conftiruitur Redangi.lum 
E G : xquale Rcdangulo E f : Quod etiam pco-dato fimiitur. 

Ex hac etiam facile habetur exceffus Paralletogrammi ma. 
joris fiipra minus. Qmd multa? ex hoc Theoremate innume- 
rabiles confiderationes, velui ex fbme quodam, emananttquq 
ad Proportiones pertinent- Quas , quum illuc ventum etir« 
poterit fibi Le&or effingere , ex hujus Propofitionis recordai- 
tione." ’ 

Neque miretur quifquam , quod priora cum poffertoribus 
retexam. Id enim ad Dcmonftrationcs eruendas tantum facio; 
Nam aliud efi, artem tencrc:aliudq;, artem docere. Mulraque 
priora fune iratura, quzars cogitur pojftcriora tradere : atque 
ccontrario : nempe aut compendii &cicndi,auc iucisadden^, 
aut denique methodi obfcruandz gratia- 

THEOREMA 30, PROPOSITIO XXXV. 

i6, 

‘ Eo» miiAH cw/umr c«7DV,)|^'a‘3‘’ x(/xAor 

tmi-ifum J'vo t^ip> 'n/u»n f xt/eAot , « 3 ' ts-af 

OT VBB '({Axf TtuvvTnti k} /um^u ti «»• 

fltin «upnic Ini t? »f- 

\ fi ■ ^ 
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Si a pundo extra Circulum /ignato dui linejE du- 
(ftae fuerint, quarum altera fecet Circulum , altera ran- 
gat : quod ex tota fecante in partem fui extimam fit 
Reaangulum, aequum eft ei,quod ex tangente fit, 
Quadrato. 




Sit puniaiim A , fignatum extra Circulum b c d, cujus Cen- 
trum E : ducanturq; dua: line* a d c quidem Circulum fecans 
in D pundio : & a b eundem rangens in b. Dico id quod fit ex 
toUA c in partem a d , ellc aequale Quadrato a b. 

Aut enim 'A D c tranfit per Centrum, 
aut non tranfit.Sitranfu.ducatur a Centro 
E ad punftum contadlus b, linea e b : Qux, 
per decimamfeptimam hujus, erit perpen- 
dicularis ipfi a b. Et quoniam linea d c di- 
j uifa cft per squalia in punfto e , additurq; 
' ei linea d a: erir.per fextam Secundi,quod 
fit ex tota A c in partem a d cum Quadra- 
to e d < ob idq; , cum Quadrato e b) zqua- 

fc Quadrato a e : atque ob id , Quadratis duarum ab & e b. 
Dempto igitur communi Quadrato e b: erit quod fit ex a c iri 
A D , aquale Quadrato a b ; Quod erat probandum. 

Si vero a c non rranfit per Centrum, du- 
catur A F E G per Centrum e ; Et conncfta- 
tur E D : Ducaturq; EH perpendicularis ad 
A c.Et erit D H aqualis h c, per tertiam bu- 
>os. Itaque, per fextam Secundi modo in- 
dudam , quod fit ex a c in d c cum Qua- 
dratu d H, aquale efi Qiiadrato a h. CHn. 
mune ad^tuf Quadratum h e ; Erit quod 
, fit ex A c in d e eum duobus Quadratis d h 
& HE ( obidq;, per quadragcfimamfcptimam Primi , cum 
Quadrato e F,nani id fumo loco £ o ) aquale duobus a h & he 
Quadratis : ob idq; , Quadrato a b , per eandem quadragefi- 
mamfepiimam.Atquod fiiexAc in fg cum ipfo rr Quadrato 
aquale pft eidem Quadrato a e. Quod igitur fir r xTc in ad’ 
Quadrato e f, aquale eft.ei qpod ex a g in fg cum co- 

dera 
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dem E F Quadrato. Ablato itaque communi E f, erit quod fit 
ex A c in o c xquale ei quod ex a f in f c : Quare & Quadrato 
A B, vc modo probauimus : Quod fuit demoniirandum. 

'Con/ecta^ia Campdvio. 

si alf eodem pun6fo extra Circulum fignato mplures linea Circu- 
lum fectnt : qua ex ‘vnuquaque in /ui partem extimam fiunt Re- 
iiangula, inter fe fiunt aqualia. 

Hoc autem exeo manifeftumedjquod (ingulahujufmodi 
Rcetangula (int arqnalia Quadrato lines ab dio puncbo dudx 
ad coutadum Circuli , per hanc trigehmamquintam. £x hoc 
etiam addit, 



Si dua linea ah eodem punito dulia Circulum tangant , ipfia in- 
ter fie fiunt aquales. 

Quod quamuis Demonftratione non egeat, quum vtraque 
iit xqualis ei quod ht ex linea , qux ab eodem pundo eduda 
Circulum fccat in fui partem extimam : ipic tamen hc pro* 
bat: 

Sit pundum a extra Circulum b c d, cujus Centrum e : du- 
canturqi dux lines a b &r a d , quz Circulum tangant in pun- 
dis B 8c £>. Dico iplas cilc squales. 

Ducam lineas eb&e n. Eiitq; per dcci- 
mamfeptimam hujus , vterque angulorum 
B & D redus : quapropter Qiiadraium a e, 
per quadragehinamieptimam Primi, squa- 
\o ie duobus Quadratis ab&eb: nmiiiicr& 
duobus A D & E D. Igitur duo ab&eb Qua- 
drata, funtsqualia duobus a d & 6 D Qua- 
dratis. Et quiaE b & E Dfuntsquaiiaicrunt 
duo reliqua a b & A D squalia.Quare a b ae- 
qualis A D : Quod erat odendendum. 

Idem rurflis. Connedatur linea bd. Eritq; , per quintam 
Primi , angulus E b d squalis angulo e d b. Et quia duo a b e 
& A o E anguli funt squales , nempe redi : ablatis squaK- 
busEBo&EOB, erunt duo a b d & a c B squales. Quare^ por 

fextam 
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L I B E R I I I. 
fcxtam Primf , erit a b ipfi a d xqualis. 

Nos etiam hxc addemus. 

ftmito extra Circulum Jif^nato , dua tantum linea ad canta- 
rum Circuli deduci fcjfunt. 

Stante pollrema dcfcriptione.a piinclo a in Circulum b c d 
dico non pofle demitti plurcs contingentes , quam duas a b & 

A D. 

Quod fi fieri poflit, educatur a f , contingens Cirsulunt in 
pundo F : & connedatur e f. Eiitq; angulus f redus, per deci- 
mamfepiimam hujus : quapropter xqualis angulo t b a repu- 
gnante vigefima Primi. 

id etiam ea ratione probabitur : quod^omneslincz ab vno 
pundo dudz , Circulum tangentes , fini squales : vt ante o- 
iiendimus. At duzA b& a f squales elfe non poliunt ,aduer- 
iante odaua hujUS. 



THEOREMA 31. PROPOSITIO XXXVI. 

(X^coiii 37. 

E<UfXt/xAM TUfoeioV 3 t5 mUMi f JtvxAov 

«CyatriTiTtixn «T uo dCS^a/, b ^ nui ti ^ xexAov, r 3 
B 3 TO vav oAnc •n/M^anCt iKTa('^an^u€euio/uRfjv( ufl^^C iit ix 
Xj' ^ xi/pTCf >c^ffptttu,'taov tu ^cto <sr^acm uun(' k 
tSxvxAm. 



- Si a pundlo extra Circulum fignato , dua: lineas in 
Circulum ceciderint, quarum altera ipfum fecet, alte- 
ra ei applicetur : fit autem quod ex tota lecante in fui 
partem extimam fit Reibangulum , osqualc ei quod ex 
applicata fit Quadrato : Applicata Circulum tangit. 




Sit pundum a , fignatum extra Circu- 
lum BC D,cu|us Centrum Exadantq; ab a 
pundo dus lines , a b o quidem Circu- 
lum fecans , & a c ipfi Circulo applicata: 
fitq; quod fit ex a o in A b, squale ei quod 
fit ex A c Quadrato.Dico lineam a c tan- 
gere Circulum, Conuerfa antecedentis. 

• Primum cn'm fi linea a b d tranfitpcr 
Centrum, ducatur reda c e. Et erit, per 

X z fext 
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(cxtam Secundi , quod (it ex a o in a b cum Quadrato E b , ob 
idq; , cum Q^drato e c , arqualc Qua- 
draro A e. At quod fit ex A D in A B, poni- 
tur aequale Quadrato a c. Et Quadra- 
tum igitur A c cum Quadrato c E, xquaic 
crt Quadrato.A e Igitur.pcr vltimam Pri- 
mi, angulus c rcitus. Quaro,pcr ded- 
mamquintam hujus, lineaACcoatingic 
Circulum. 

Quod C A B D non tranfic per Cen- 
trum , ducatur a pun^o a , linea a d , in 
qua Centrum e. Et <|!iia quod fit ex hac tota in fui partem ex- 
timam, xquiim eft ei quod fit ex a d in a b, per antecedentem: 
erit idipfum , ex communi Notione , xquale Quadrato a c. 
Quapropter e c a angulus , regius ell : ex iis qux modo proba- 
uimus: Ob idqi , a c contingens Circulum ; Quod erat de- 
mondrandum. 

Aliter- Maneat jam indu£(a deferiptio : atque iniupet 
a pundo A ad alteram partem Circuli demittatur a f , per de- 
cimamiextam hu;us , contingens Circulum. Et conne^atur 
£ F- Eritqi angulus f reidus.per decimamfeptimam : Et,pcr an- 
tecedentem, quod fit ex A D in A B. xquale Quadrato a f. At, 
ex hypothcfi , idipfum eft xqualc Quadrato a c. Eft igitur a c 
linea xqualis a f Quaproptcr,quum duo latera a f & e F,Tria- 
guli A E F, fintzqualiaduobus ac&e c,Trianguli a e c: • 

& bafis A E vtrique communis: fitq;angulus F redlus: 
erit 8c angulus c redus , per odauam Primi. 

Quare a c tangit Circulum, per Conlc- 
darium dccimxquints hu- 
jus c Quod erat de- 
monftran. , 

- dum. 



c^ifiti tertii (i^eomerticotttti; 
torun; (\jiwii. 
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CE.NOM- IN EVCLIDIS 

ELEMENTA GEOMETRICA 
C^cmon/tmtionui^ ci2i- 
fer <)iw2t«d. 

DEFINITIONES. 

T^ yurtav, n (if o «>/£#^»5 > «• 

TTW^- 

Figura Redtilinca , in altera RedlHi- 
nea infcribi dicitur, quum finguli inicriptat Figurae an- 
guli, (jngula ejus, in qua infciibicur, lacera tangunr. 

. 3 Oji<p/«C W5» ^<j 6 - 

€pt TO <afe«3f ot^uJy», iirasJiC 3««i<U w «fei S 

t Figura vero circa Figuram , quum fingula latera 
circumfcriptx, fingulos ejus , circa quam defcribitur, 
angulos tangunt. 

Satis conftac Redilineas Figuras ciuiHem 

A fpeciei, alias aliis infcribi aut circumfcribi:vc 
Triangulum Triangulo:Quadrilateiu Qjia- 
drilatcromon diuer&.Si enim plures (int an- 
guli vnius, quam latera alterius ,aut contra: 
non erit mutuus conuwtus fingulocum,vt o- 
portet. 

3 d!6vp(eif4f4p* «{ * J*Ao» i/pf 7^ 
yi*t 7& oftivtt ^ tS m/mAu 

X 3 SFig 
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3 Figura Rcdilinea in Circulo 
defcribi dicitur, quum omnes ipfius 
anguli, Peripheriam tangunt. 

2;^?^ 3 xvkMi 

r xJ*Aa m- 

ei<ptpeiaf, TO -j^5^oe?o«fv8 

4 Circulus vero circa Figuram Rcdilineam> quum 
ipfius Peripheria omnes interioris Figur? angulos lan- 
git- 

ei^tpfia, ii «f a « f J, r J. 

5 Circulus in Figura Redilinea de^ 
fcribi dicitur » quu ipfius Peripheria fia- 
gula interioris Figurae latera tangit. 



/ 



^p«a, 3«v<ac w «fe* o 

<j Figura vero Reailinea circa Circulum , quum 
ipfius fmgula latera. Circuli Peripheriam tangunt. 

«%i(pip«a5 « li xJxAa» 

) 7 Reda linea in Circulo accommo- 
dari dicitur, quum ipfius extrema in Cir- 
culi Peripheriam cadunt- 



PROBLEMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 

If ^ JCU«A0V T»r d6’9«at «- 

'v <rj ii xJicAaw <j6’0«!M' 




In dato Circulo , dati lineae rcdlac, 
(]iix Circuli Diametro minime major 
exillat, xquam lineam redbam accom- 
modare. '> • 

Sic datus Circulus a b c , cujus Diameter b c : data ver6 li^ 
heao, quz major non (it ip(a b c. Volo in Circulo A.B c aptare 
lineam > iinex d aequalem. 

Si D cft ip(i B c xqualis , conftac 
propoiitio. Sin minor,a|p(cindatar 
ex B c , pars b e aequalis ip(i d : 8c 
fecund&m fpatium b E,de(cribatur 
Circulus A B F A , (ecans Circulum 
A Bc in pungis A &F. Eteonne- 
datur A b: quae^per fecundam Ter- 
tij , fecat Circulum a b c a : cdq; 
ip(i B £ aequalis , ex definitione 
Centri : Quare & ipfi d lineae aequalis : Quot^ erat facien- 
dum. 

Etiam nulla Diametro polita, aptabitur linea. Tantum 
in pundlo Peripheriae fortuito , ponatur Centrum : ac fecun- 
dum longitudinem lineae datae deferibatur alter Circulus, da- 
ucum Circulum (ecans. 

PROBLEMA 1. PROPOSITIO II. 

El{ ^ e/bflfviBt xi/xAsv, 7a(' (/bflfvTJ infciViov ‘^'tjuYor 

In dato Circulo , Triangulum dato Triangulo s- 

,quiangulum dcicnbcxe. _ . > - 

. ' Sic 
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Sit datus Circulus AB c , datum vero Triangulum > d e f. 
Volo in Circulo a B c defcribere .Triangulum,Triangulo d e f 
zquiangulum. 

Pcrpundum a duco c H.quz 
tangat Circulum in ipfo a , per 
decimamfexram Terti). Er du- 
co rcdlam a b in Circulum, quz 
cum G A faciat angulum b a g,x- 
qualem angulo f : itcmq^ du6la 
> A c , facio angulum c a h squa- 
lem angulo E : Et conncdlo b c. 

■ : Dico ABC Triangulum ellc 

Triangulo d e f zquiangulum. 

Eft enim angulus B, per trigefimamptimam Tcrtij .squa- 
lis angulo c AH : obid angulo e. Eadem ratione angulus c 
zqualis e(l angulo b a g : ob id , & angulo f. Reliquus igitur 
B A c,per trigedmamfecundam Primi,rcliquo d zqualis. Q^a- 
re Triangulum B A c,ip(i OEFzt^uiangulum : Quod facien- 
dum fuit. 

PROBLEMA 3, PROPOSITIO Iit 
• n»6< f tfh^h-n JtnfariM fiytiwf 




Circa, datum CircuFum , dato Triangulo ar^uian- 
gulum Triangulum defcribere. 

Sic' datus Circulus ABC, datum vero Triangulum d e f. Vo- 
lo ipfi ABC Circulo circumfcribcre Triangulum, ipfi def 
Triangulosquiangulum.. 

Protraham bafin E F v- 
trimq;,vc Eant duo extrin- 
fecus anguli E U F. T ui».i 
Centro t-irculi.quod fit G, 
edticam g b ad Pcripberiar 
Et ab eodem g puntfo e- 
duda G A , conllicuam an- 
gulum B G A , zqualem an- 
gtUb E exteriori.. Simili ter edufla g 'c, &ciam B c c angulum, 

zquai 






« K 
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squalem angulo f exteriori. Tum per pun£^a a, b, fr c ducam 
lineas HK,HL&KL,ad redos angulos cum Scmidiamcrrii 
A G, B G, & c G. Atque harum vnaquxque , per decimamquin* 
tam Terei; , tanget Circulum : Et protradz , omnino concur- 
rent j vs in pundis H , k , l : Quum enim vterque angulorum 
qui cft ad A , & vterque qui ad b , Et redus : linea quz ducetur 
ab A ad B > efficiet cum H k & l K > duos angulos verfus x , mi- 
nores duobus redis (quia vterque pars redi). Itaque, per 
quintam Petitionem > concurrent Hx 8 cl x. Atque eadeni 



rationcconcurrentHX&XL : quum vterque angulorum qui 
ad c >fit redus •. ficiqi Triangulum irx u Quod dico elle z- 
qutangulum Triangulo o £F. 

Quoniam enim in Quadrilatero a c b x , duo anguli a & > 
funt redh erunt duo reliqui c & x, duobus redis zquales:funt 
enim cujudibet Quadrilateri quatuor anguli quaruor redis z- 
quales : vt oftenfum e(l ad trtgeEmamlecundam Primi. Atqui 
duo anguli qui ad e, funt duobus redis zqualcs,per decimam- 
certiam Primi. Quum igitur angulus g pofitus fit zqualis an- 
gulo E exteriqri: erit angulus X , zqualii angulo b interiori 
Eadem ratione erit angulus l zqualisangolo f interiori. Qua- 
re, per trigeEmamlecundam Primi, reliquus h reliquo n zqua- 
Ms. Et totum Tiiagulumtoti Triangulo zquiangulum:Quo4C 
erat probandum. 

A L 1 T X Sit, vt prius, Circulo a bc Triangulum circum- 
^ibendum, Triangulo D E Fzquiangulum. ^ f 

Inip/oABC Circulo, ioicribo Triangulum 6 H X.ipE o e f 
arquiangulam, per antecedentem : vx Et angulus c zqualis an- 




glilo D tangulus w, angulo e : & angulus x , angulo f. Duco 
poftmodum LM parallelum ipfi c h : quz tangat CircK^lito^nq 
pundo A : per e» quz addidimus . ad decimamlcxcam Teiltij. 

^ ^ Duco Emilicer m n parallelum 

-sI i ipfi Hx,&coniingcmem Ctrcu- 

i ^ / » b»m in b; itemqj LH parallelum 

xjr A ipfi 6 X , contingentem Circu- 
it / \ Ium in c. Atque hz tres linwto- 

^ concurrent , yi ad putv; 

dat. MI, &N tquod patebit pro- 
.. dudisvuim<^elineisGH,Gx,af 




y Hx 

* » 
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H K, donec Iccenc l m>l n,& m n 
in pundis o , p, ,s, t. Di- 
co jatn l m n Triangulum Circu* 
Io CH K circumfcrijjtum jciTcz- 
quianguktmTriangulo D Ef.Eft 
^ enim cuidenter xquiangulura 
Triangulo c H K , per legem pa- 
rallelorum: quum angulus MT 
fiexqualis angulo c, Trianguli c H K, ex vigeiimanona Primi: 
ob-id angulus l eidem g aequalis, per eandem. Sic & angu- 
lus M, angulo H eiufdem Trianguli:& angulus n, angulo k.To- 
tuni igitur l m n Triangulum , torlc h k Triangulo 'xquian- 
gulum : quapropter Siipfi d e f : Quod erat faciendum. 

' H vF. c conftrudio ex iis eft.qua: licet taediofx videantur, ta- 
men ob concinnitatem faciles funt.VnicaetiamPropofitionc, 
nempe vigeiimanona Tertij, probatur. 

; ^ 'PROBLEMA. 4i'. PROPOSITIO Hlt 
-i .Elf TO ' = . ' * ' 

*y 'j,. , 

In dato Triangulo Circulum deferibere, . 

Sit datum Triangulum abc, in 
quo deferibendus Oc Circulus Diuido 
duos fpfius angulos a &: b xqualircr. 
per nonam Primi , dudis lineis a d Se 
BD:qux concurrent intra Triangu- 
lum in pun6fo o. A quo ad tria latera 
ipfius ABC Trianguli, ducam tres per- 
pendiculares o'b, o' f, & d c. 

Ec quoniam duorum Triangulorum A E p & ac p ,duo an- 
guli qui ad A , funt arquales , duoqi anguli b & c redi , Se latus 
A D commune! erit , per vigefimainfcxcam Primi, linea d E ae- • 
qualis linex d g. Rurfus, quum duorum Triangulorum B e D 
Se B F D , duo anguli qui ad b , fine xquaies,anguliqi E Se f redi. 
Se latus B D Cbmmune:cric,pcr eandem, linea o Exqualis lipcx 
D_F. Quapropter tres linex d e, o f, Se d G,xquaIes.Pofico itaq> 
Centro in o. Circulus deferipeus fecundum cujufcumque ipfa-, 
tum intccuallum tranfibit per excremicaces reliquarum di!a- 
. I ” rum. 
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rom, ex nona Tenij. Et qoia,pcr Conic^rium dedmcqcin* 
tx cjaiHem t vnaquzque linearum ab,ac,&bc tangit Circu- 
lum , quia perpendicularis ad extremum Senaidiametri : con- 
fiat Prepofitio. . V 

■ PROBLEMA p PROPOSITIO V. 

y ‘ » ‘ J . * i 

riiei TO 



■i- 



Circa datum Triangu!umiCfrcuIum'defcribcrc. 

sudatum Triangulum a b c > circa quod deferibendus iic 
Circulus, ’ ’ 

Duo ipfius latera dioido arqualiter :'a b quidem in pon£lo o, 
& A c in punfio B. Tum excito perpendiculares^ ab ipii« n & 
E pundis : quar protrahite concurrent » vt ad punfium f. Nam 
fi iotelligatur duci linea os ab angulis refiis o 8e b ; ipfi efit- 
^cktangulosver^r.minores duobus icfiis. 
A pun^o itaque coocurfus E» quod dico cf- 
k Centrum Citculi , duco ad iret angulos 
Trianguli A>b,c : lineas fa ^ fb & rc. , 
(^utnqt duo latera AD5tor, Trianguli 
az>F>fint xcpjaiia duobus lateribus b o 6c 
nF, Trianguli jsoe: & angulus nvnius, »- 
- 4|f alis angnb oalterlus > nempe vcerqiie rehius : erir,per quar- 
tam Primi >f a arqnalis Fa. Eademcoitione .comparato a b f 
■ Triang^ocom cef: erit eadem f a aqualis ipfiFc. Tresigi- 
< tutE:A,'»ls&; F czquaie^ Qtnre ,peu nonam Terti/ , ctit F Ce- 
- nrum Cinculi: (i^edeiBf coaftirutukn. .T * ' 

U Mc cilia Fniuerium Circuli Triangulo cfitumkriben- 
«U confiruhlio. Sed nominatis Triangubtum fpccicbus y fic 




ciit laciendum, 

•ttW , , 

, iA 



Ac , primum i fit Triangulum a bc Re- 
^anguium »cnM angulus a refiuS. Diuido 
latus B C angub rehlo oppofitutn ,'^ra*- 
qualia , in punhlo B.A^quo ad media punda 
duorum a b & a c ^ du^o f o & fe : quarum 
quum F D fteet duo bicra a b & b c aequali* 
»ei>: ipfi eritxertio A c ttquidifians : vc dc- 
: zAonftnuum eft ad tfigefimamhonam PttpI t^Ead^^ue ra- 
. .. y B tionc 




Digilized by Google 




171 ELlKtBNTiCVCLIDiS 

-tioiieetfcvBcquuiifUiiSAB.Ecqabiratnt 
V. / 7 V<^ • ^ Aonguius rcdus eft ; erunc & aoguli qui ad 

fcfi , rc6U : per vigefimamnonam Primi. 

Dufta itaque f a , erunc duo iatera A o fle 
V V ( r/r ^ ^ AOE, aqualia duobus b s> 8c 
\. o F, Trianguli b o f. Ob id, quum vterque 

angulus qui ad d , (it reftus : erit, per quar- 
tam Primi , F A aqualis f b, quapropter &ipG f c.Trtbu$ igicur 
F A , F B , & f c aqualibus', erit f Centrum Circuli : Quod (uic 
.couftitutum. ^ ^ 

Sed & id conftabat ex primo capite crigeGmz Tcccij«vr aqs 
illic probauimus. ,, > , 

y , Sed iTc .T tiangulum Aoiblygoniuro (Cujus aoguiuSi Aobtu- 

Tus.' . r M. . / / - V .. 

‘ Diuido latus B c bipartito in punAo h. A quo ad media pu- 
£ta D & E , duco lineas h o fit h £• £t critH o zquidiftans a c: fic 
H E xqblcHl^tfs A 8, 1 vc padoanteoidendimus: Q^propeet v- 
’terqu0angulorvim Bp‘HSccEH,«qualiBangulp a: ob idq:. 

^ ^ oborius; Dedudis^ itaque peirpendicu- 

' * fiaribut il pundis o k E> vtraque ipdrum 

^ B c : k protradz concur- 

intellcda linea 



* T woc, vt ad puxidum 

' J ' oE^perqutatamPoiiEioncmtlamipfi' 

H I V oicic^ja?'^!? rMoidto concurfusF ,-dtico lineas rAifBk 
»;i (ij^x^u;»s«:qoK per quartam PriinUciiifKaqua- 

> > t me I iearG<oomparaueritp«s duo4ttai« AO 

fit D F , Trianguli a d e^ duobus s b fit o t 1 Tr iabgulra o Ftdom- 
de duo A B fit B F , Trianguli a e f,‘ duobus c s k b b, Tiianguli 
'C B F.Quare rCentrum Circuli , vtprius. ' ^ • 

A Sic jam a b c Oxygoomm. Ae diuiGs 

ttibrd lateribus;, in (uperioribus , per »-_ 
o’ 'f' \f \_*^'quab'a in pundisnafe : conncdojyfjDH, 
I m fit EH.'Erfiq».,»c prius, DHarquidiftadaAc: 

8^B-H,aquidiftansABJobidqi !pcr vi 
rr maniDonatn Primi , vterque angulorum 

< SI BDHfif C‘Bil,aqualispnguloA:(icq,aiEdtus.' 
Giid» Igiturpe^p^ndicuiaribus , o f quidem ad a b , fit e f ad 
'^A c , quscconcutcenc Incia Ttian^lum Asic.ad punibmf f: 
' * ■ X conocd 
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eonneftannir r a>f b, 8e r c.<^c, perq|i«irctm Pcimi bis fimi- 
ptam , vc in fiiperioribus, erunc zquales. Quare r , vc priw. e- 
fit Centrum Circuli : Quod erat faciendum. 

Modi igitur omnes in primum recidunt : nemp^ /h dtuifis 
duobus lateribus Trianguli bifariam , ducantur a duobus 
pungis diuifionum peVpendicuIarcs : &in'concurruambaruqa 
ilatuatur Centrum Circuli. 

Hinc roanifcftum cft, Triangulum, cuiufinodicumque fir, 
ad priuilegij habere, quod ipfi Circulo inferibi & circumlcribi 
poflit. In Circulis autem inferibendis ^ diuiduntur anguli : cir- 
cunfcribendis,larera. i ~ ' 

Ex eadem hac depromptum efi compendium iUud artifici- 
bus vfiutum, ' 

.* /ia a , a ■ . *i • . /• 'M 

fertris dmtm itt ktUMm minimi fomffuntsi 

Cirenhm ducerf. : . ; . • ; i 




> « 



mamquartam Tertij 



Vt . fi fint tria punfta a j b , 6c c: 
■hzc inrdliguncut clTc connexa per 
iincas redas in Triangdam:diuid!- 
* turq; bifariam, fparium-inrer A & b: 
Itidem fpacium interB&iCr^cdo- 
cuntur .a pundis diuifionum , duas 
perpendiculares ; quales hoc loco 
(unt D B & F oTecantes fc-in h Cen- 
tro. Quod fit Circuli officio : ficut 
ante dcmonflfauTaius , ad vigefi- 



' » al fl » ' ' 



f 



* Si fiierit Trianguiutn Orthogoniam «cadit Gen- 

* trum' Circdli in medium latus 'redl^ angulo oppo(i> 

* ;um ; fi Amblygonium,extra Triangulum : fi Oxygo- 
nium,int{ju$ivero Centrum in medium latus cecide- 

dpt. Orthogonium eft Triangulum: fi cxcrin(ecus,Aai- 
^trty^fiium : fi inteorfum, Oxygofiiurii. ^ 

' h tft (CXui,qaatj^ajdemonftrara fune. 

y 5 PROB 
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EL EMENT. EVCLIDIS 
;; .PROBLEMA <» PROPOSITIO VK ‘ ^ 

’ EJc ^ «/«AOTf Tf^*J4»VOir 

In dato Circulo Quadratum dcicribexe. 

^ Sic datus Circulus a b c o , cujus Centrum e. Volo in ipib 
'Circulo Quadratum infcribcre. 

. Duco duas Diametros, fe ad angulos ce£los fccantes in 

B Centro: quarum extrema connedlo qua- 
cuor lineis a B, b c,c d, & o a- Dico a b c o 
efle Quadratum. 

'j Erunt enim, per quartam Primi, qua- 
'tuor lacera aequalia : quum iinc hafcs qua- 
tuor laterum aequalium, quae a Centro ad 
Peripheriam exeunt , arqualesq; angnlos 
ad t , continent. £c vnnfquiiquc quacuor angulorum 
a , B , c, o redus, per primam partem trigefimz Terti) : quum 
.£nc in Semicirculo. Quadratum igitureftABCo : Quodcrsic 
£tcienduin. 

.. Q.V 1 a Centro originem Quadrati ducunt , duas lineas ad 
.ngulos rectos le Icindentcs , hinc inde ad Peripheriam con- 
tinuam, &quatuor bales conncAunc. Ac tum per (tmiredes 
iatiocipaptur. Quod in idem recidit.. 

t. / J I ; f.pn o B LE M A 7. PR O P O S I TI O VI P. 

‘i» • i fl f ^ ^ : i: i ■ ' 

Circa datum Circulum, Quadratum dc/crihere. 

Sit datus Grculus a BCD,cpjuiCcmrum i. Circa hunc v«- 
Ib Quadratum deicribere. 

r Duco dua^ Damctt osa rSr » o , fe feindi^ntes in Cemto b 
adangulQS rciflos. per qintudr ipferum extrema a.b.c,p, 
T K duco quatuor perpendiculares FG,GH,HK, 

& K F , fibi inter fe occurrentes ad quatuoc 
X \ ’punftaF,c,H,x. Eruntq^,pcrvige^mam- 

J ^ X I oftauam Primi;, fg &HK>interie. & ipfi 
. j , A C zquidiftanccs : quum in ipias cadat b d 

' ^ vtrimque ad angulos redos. Itidem fk 8C 

« ■ ^ c ^ k CH , inter fe & ipfi a n zquichAante»: Qda- 
■ ^ 'j ' propter. 
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propcer , ex^trigclimaquam cjiifdetn bic fumpca , erant qut* 
tuor anguli f,c,h, k rc^i » quia reftts oppofitt. Quumqiduc 
Fc &HK fint Diametro a c jcqualcs per eandem : quia Qua- 
drilatcra r c & a h tiunt lequidiftantium lacerum : fimiiiccr Sc 
duxF K & Gi<> Diametro B D zqijalcs : erunt omnes inter fi; x~ 
quales • propter aequalitatem Diametrorum. Quare f c H K 
Quadratum , Circulo circurorcriptum : Quod erat £u;icn* 
dom. 

PROBLEMA 8, PROPOSITIO VIII. • " ' 
E/C » <A6i» ^ 

Iq dato Quadrato, Circulum dcfcribcrc. . • - " 

Sit datum QuKlracum a b c o , intra qutid deferibeodus fic 
Circulus. ^ 

i A . j Diuido quacuor ipfivs latera arqualicer 

, ■ in pundts e , f , c, h ; duda c b paralleIo'& 

: / \ xquali ipGs a o &b c : iijcraq: f h parallelo 

ia r s & xquaii ipfis a b D : quae fccct c e in 

* y I .y pun^oK: Quod dico elfc CemiHfpiCiicii^; 

■■ ' ‘ <'1 

'' Sunt enim quacuor dimidia xs,KF,KGwt 

&KH, per crigefimamquartam Primi , xqualia quatuor diini»^ 
diis lateribus ipfius Quadrati : obid ,&interTcxqualia.'Qi}a>^ 
ce, per nonam Tenij-,K cft Centrum Circuli inlcribendi:, 
Quod erat conftitutum. 

PROBLEMA 9. PROPOSITIO IJt ^ 
nie< TO^Ber ~ - 'i , ,i . r 

Circa datum Quadratum, Circulum describere. • 

' & Sic datum Quadratum a b c o , circa 

^ *qiiod deferibendus fit Circulus.* 

\ Duco duas Diametros A c&BD, fc- 

* A/ ^ ' ' cantes ic in pun^o B :idq;xqualirer, per 

^ IcxtamPrimiiquia bini quique anguli qui 

* / \ fcmiifcfti , per qufnraifl 

r r > j ; ^igefimamlccQnd^tA qurdem.^ Quare 

c £ 
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■ eft Centrum Circuli circumscribendi. Quod erae facien- 

dum. 

S V B has Qmdraci & Circuli mutuas infcrtptiones virum 
cft adferibere pcruulgatum hoc Theorema. 

' ^jiudratHm drculo tircumferiftum , duplum eji ^ndr at i ei- 
dem Cirea/o infcriiti. 

Sit Quadrarum a b e d circumScripcum Circulo e f e h,cu- 
)us Centrum k : punda cocuadluum , e, f,g>h. Et dudis 

duabus Diametris E e F H linfcribaturipd Circulo , per fe* 
xtam hujus.Quadratum e f e h. Dico a bc o Quadratum, cfTc 
duplum iphus e f ch Quadrati. 

A X. -B Nam quum latus a b majoris Quadrati, 

fit , per tiigcfimamquartam Primi , xquale 
f/ f H Diametro Quadrati minoris: Quadra> 

t ^ — * * " ■ - V ^ tum autem ipfius f h duplum fir Quadrati 
.y/y cujus cft Diameter, (cilicct Quadrati EFGH, 
t : per Qi^ragefimamieptimam Primi rerit 

^ i • ^ & Quadratum ipfius a b , quod eft a b e D» 

dapium Quadrati E r e h : Quod erae oftendendum. 

'Posset aliis expofitionibus dcmonftrari, vt ex zqualita^ 
leTriangulorom & Quadratorum : Sed nos hac vna contenti 
ftrfmus &cili At compendioia oftenfione. Hoc aurem Theore- 
mfa ab Euclide non fiiit appofitnm, fmtafs^ qudd (bla Proble> 
mata m hoc Quarto libro tradaret : toriafle etiam qu6dde 
aliarum Figurarum proportione tradendum ^iilct : quamuiE 
tamen hancordinic ratione non (eruet. Paucas enim Figuras 
Circulo inferibere docet, czteras prztcrmitticiinfioitaic qui- 
dem deoicans , (cd & difficultate deterritus. Id ipfum verd , vt 
cuju>«oh(idji.if>tji> edet viitMa, hk'apponcr« non dubitaui- 



PROBLEMA MU, 'PROPOSITIO X. 

A|Min»9L , 

r iTorcftciTrrangufurn cb habens vtrun»> 

iuRCj,4n^ulofum>dupliAiB 

'jj ‘ ' ' ang^ 



Digitized by - jOO' 



«77 



LIBER Illi. 

anguli qui ad verticerti. 

Sumatur, ad arbitrium, linea a b : qiiat £c diuidatur in pun> 
- fto c vt docet vndecima Secundi : fciiicct vt quod iit ex a b in 
B c , fit zquale Quadrato a c. Tum pofiio Centro in a, defert- 
batur interuallo a B,Circulus b n e b : In quo , per primam hu- 
jus , accommodetur linea b d xquiH^ a c : Et connedantur 
n A & D c. Dico verumque angulorum a b d & a n b, Trianguli 
A B rvlTc duplum anguli a. Ac primum latis conftat Trian- 
gulum efle Ifofcelcs : quum duo a b 
& A o latera fint ex Centro: ac pro- 

pterea duos angulos a b n & a n b ef- 
iexquales, per quintam Primi. lam 
eifca Triangulum aco deicribo 
Circulum o c a o.pcr quintam hu- 
jus. Et quia b o eft zqualis a c : eric 
quod fit ex A B in B c , xquale Qua- 
drato B D : ac propterca b o tangit 
Circulu,per vltimam Terti). E t an- 
gulus c D B.pcr trigcfimamprimaiA ejufdcm,*qualis eft angulo 
alterno c a o.Pofito itaqj comuni angulo c o a, erit totus boa 
angulus, «qualis duobus c a o & c o a. At angulus b c o.per tri 
pfimamfccudam Primi.«qualis eft iifdem c a o & c n a, duo- 
bus imcriotibuso^ofiiis. Erit igitur b c o toti boa sequalis- 
©b y , & ipfi A B D. Quare, per fextam Primi , linea c o «qualis 
hne« b o: ob id,& line« c a. Angulus igitur c o A,per quintam 
Fnmi, «qualis eft angulo c a o : ob idq;, angulo c o b. Duplus 
kaque eft angulus b n a , anguli b a o: Quare & angulus a b o 
ouplusejuidem : Quod erat fiteiendum. 

Appendix Campani. Forfan 
contendet aliquisCirculum a c o fe- 
care Circulum bde in pundo ali- 
quo Arcus B D,firoulq} fecate lineam 
BD. qoo fiet vr b D linea non fit Cir. 
culo ACO applicata : vtin Demon- 
ftratione aftruitur,fed ipfijni fecans. 
r Secem igitur inter fc, fi fieri poC 
fit , ducaturqi a pundo b , linea b f 
ungens Grculum a c o : & conne- 
z dantur 
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dantur F A & f d. Erirqi, per trigefimamquintam Tcrtij,qu6d 
fic ex A B in B c , xqualc (^adrato b r : ob idq>. b f squalis B o: 
Vntfc, per quintam Primi , angulus b f d squalis angulo b d jf. 
Et 'quia , ptr trigcfimamprimam Tertij , angulus b f a , eft s- 
qnalis aiigulo a d F alterno : erit angulus b o f majot angulo 
A D F , pars roto. ' 

'* Refellit & idem aliter. Nam fi forte dicatur Circulus a c D 
fecare lineam b d, neque tamen fccare Arcum B d majoris Cir- 
culi : Secet ipfam , fi poffit , in pundo h. Eritq; quod fit ex. 

A B in B c , squale ei quod fit ex d b 
iiiB H , per trigefimamquintam Ter- 
tij : quum vtraque b a B o ab eodem 
pundo b, cadat ad ledionem Circuli, 
Et quia quod fit cx A B in BC , squale 
eft Quadrato b d : erit quod fit ex d b 
inBH, squale eidem Quadrato db: 
repugnante fecunda Propofuionc Se- 
cundi. 

Sed hsc frufira in dubitationem adducuntur a Campano. 
Linea enim b ‘b non tantum afiruitiir in Demonifratiqne tan- 
gere Circulum A c D,led etiam probatur. 




A T notabilius e(l quod iplc fubijcic , Duos Circulos aco 
& B D E fe ni(Utub fecase; & Circulum a c d abreindere a Circu- 
lo B o .E, Arcum squalem Accuis mCirculum veroB OB^blciti- 
dere aCircufo aco Arcum squalem Arcui d c. ' 

Prior pars condat cx eo , quod (! 
minor non fecet majorem , fcd tan- 
gat ipfum in pundo d : erit, per vn- 
dccimam Tertij , Centrum^ vtriuf» 
que in linea vna , fcilicerin a orpto- 
• pietca quod in ipfa eft Centtum 
.maioris , & in eadem pundum con« 
ladus. Erit igbur angulus A c d, per 
trigefimam Tertij, redus; Sr,pcr 
dccimamtcrtiam Primi , angulus 
D;c B redus : ficqv a b d redus, vtpo.c huic squalis:Quod, per 
trigcfimamfecundam Primi , fieri non potelt. , 

Secabunt igjtut ii)tCF/ie>vt in pundis D & E Dico jam Ar- 
cum 
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cum E D majoris, elTe xqwalem Arcui o b; & Arcum e d mino- 
ris, acqualera Arcui D c. 

Connexo E A , E c , & E D. Erunrq;, per vigefimamfextam 
Tertij , quatuor anguli r>EC,cEA,£AC,%Abc, xquales: 
quum fine Arcus c a& c d squales per vigelimam/cptimam 
ejurdem. Totus itaque angulus a £ o duplus eil anguli b a o: 
ob idq; , xqualis vrtique angulorum a b D & a o b. quia an- 
gulus A £ £> xqualis c(i angulo a o s , per quinram Ptimi , quo- 
niam A D& a £ fune a Centro ierunt duo anguli e & o, Trian- 
guli A B D , aequales duobus angulis d & b, Trianguli a d b : ob 
id > per trigebmamlecundam Primi , reliquus angulus a vnius, 
xqualis reliquo angulo a alterius. Quare , per vigcTimamTe- 
cundam Tertij , Arcus eo majoris, squalis Arcui r> b : P,t, per 
eandem, Arcus E D minoris, xqualis Arcui oc ; Q_uod erae 
probandum. 

S V p £ R hxc obicruandum. In omni Triangulo , quale hoc 
loco eft A B D, angulum verticis , vt hk angulum a , cllc vnam 
tertiam cum vna quinta vnius tertix re^i : hoc cll , duas quin- 
tas vnius re^i : ac breuiter, vnam quintam duorum rc,!^orum. 
Vtrumque vero angulorum qui adbafin, eile duas quintas 
duorum reftorum, feu quatuor quintas vnius redi. Quod cla- 
rum e(l,diuins duobus angulis redis in partes quintas. Tum e- 
nim in Triangulo , angulus verticis erit vnius quinix : & vter- 
ujs duorum qui ad bafin, duarum quintarum. Hxc autem di- 
uilio linex a b , qualis eft in pundo c , dicetur ab Euclide , in 
trigefima Sexti, proportio fecundum mediam & extremam 
rationem ; vtpotequum A c fit medium proportionale inter 
B c.&B A. In qua quidem, numerus Quinarius prxeipuam ha- 
bet vim. Nam in omni quantirate, qux fic diuiditur , Quadra- 
tum totius jungitur cum Quadrato dimidix ; Quod aggrega- 
tum perpetuo cd quintuplum Quadrati ipfius dimidix. Id 
vero ex ea quam propofuimus Ipccie in vndccima Secundi, re- 
petemus Sint 8 diuidenda ficut proponitur. Duco 8 in (e,fiunc 
64: Duco etiam ejus dimidium nempe 4, quanta cft illic linea 
n E aut E B,infe : fiunt 16 . Hxc junda ,lcilicec ^4 & i^, fa- 
ciunt 80 , quintuplum i 6 . Itaque ad hujufinodi Triangulum 
inueftigandum, opus fuit tali diuifionc linex : cui prxcil Qj^i- 
narius uumerus.Hoc igitur Problema ad Fentagonum Circulo 

2 1 inferib 
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infcribendum fpcftac: vt fn fequen> 
ti Propodtione docetur. 

A T Q^E animaducrtendum , li- 
neam A CiClFe latus Pentagoni zqui. 
laceri, Circulo aco inicribcndL' 
Quod fic dcmondracur: 

Ex poOcriort conftrudtonecon- 
ftitit , tres Arcus a c,c d, & d e mi- 
noris Circuli,dTc atquales.Quuinq, 
ex eadem coofticerit duas lineas a o 
& A E c(Tc zquales: erit & Arcus a e atqualis Arcui a d per vfge- 
fimamfeptimam Tcrtij : quapropter eurum dimidia aequalia. 
Si igitur A E diuidarur aequaliter , erit tota Peripheria ac o e a 
diuifa in quinque Arcus xquales-Qu^nrum quum fubrenla: dne 
aequales per vigedmamodauam ejurdem:eric vnaquxque il- 
larum latus Pentagoni : Quod eiat demonftrandum. Et etic 
idem A c , lacus Decagoni, Circulo b o e inferibendi : quod ad 
requentes Demonftrationes pertinet. In fumma , hxc omnia 
ex Proportionibus dcpendenc.Et.vt nodrum de hac tota re ju- 
dicium ingenue explicemus , huic crailacioni Proportiones 
erant prxroitcendx. 

Nos huic loco hoc Aibne^emus Problema: 

\ 

Sttfer dats reffs Ime/t Pent agonum aquilaterum & aquianfft- 
Ium confiituerc. 




Sic diper data linea ab conllituendum Pcncagonum xqui- 
latcrum &xquiangulum. 

Super ipla a b confticuo per vigedmamtertiam & criged- 

mamfccundam Primi, Triangulum 
Ilbicelcs ABC, quale proponit hxc 
decima : vc Icilicct fuper bad a b, 
duo anguli c a b & c b a , fint xqua- 
les duobus modoccmdru.^is: nem- 
pe Vterque dux quintx duorum re- 
dorum , & angulus verticis c vna 

3 uinta eorundem. Diuido poitmo- 
um angulum c xquaiitcr, duda li- 
nea c D : Ac fuper pundo a conifi-' 

tuo 
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tuo Angulum c a D,zqualem angulo a c d : duAa lindi a o,qux 
concurrat cum c d ad pundum ondqi incraTriangulum a b c: 
nam c d protrada cadet in bafin a b , & a d in latus b c. Tum 
conne^^o o b. 

£t quia in Triangulo A c d , duo anguli a & c (unt zqualcs: 
crunt,pcr fextam Primi, duo a d & c d latera zqualia. Rurius» 
quia duo latera c b & c d, Trianguli c B o.funt zqualia duobus 
CA & c o .Trianguli ac d, & angulus c hujus , zqualis an- 
gulo c illius : erit , per quartam Primi , baiis d b baii o a , (tcqs 
linez DC , squalis. Erit igitur, per nonam Tertij , d Centrum 
Circuli. Et ducatur Circulus a b e c F. lam^; angulus a o b du- 
plus eft anguli aco, per decimamnonam Tertij : Ipic igitur 
A t> b angulus facit duas quintas duorum redlorum : hoc eft,v- 
nam quintam quatuorrcdforum. Quum itaque ipatium circa 
D Centrum , (it squale quatuor redis angulis; omnino diui- 
detur (patium ipfum in quinque angulos, qquales ipfi a d B,nc- 
pc in quinque quintaitdudis lineis o E & o F,qusxum d a,d b, 
& oc squalitatem quinariam didinguant.Connexisq; a F, F c, 
c fi, & E B,erit Redilincum a b e C F,Pentagooum squilaterum, 
per legem Centri &Peripheris, adhibita quarta Propofitio- 
ne Primi : Et squiangulum , per quartam & quintam ejufJem: 
quum quinque anguli a, b,e, c , F , diuidantur in decem squa- 
lia : Quod erat faciendum. 

Hoc Problema Bouillus idc 6 difficile putauir,qu^ ab Eu- 
clide eilet prstermifTum. Sed & csteras Figuras, quarum po- 
Rerius inferiptio demonftranda eft , fuper data linea facili 
conftruet, qui hanc noftram perfpcxcrit Demonftrationem. 

PROBLEMA II, PROPOSITIO XL 

El( f ^6fv^ xJxAot t mrmyntn -n • ^ 'mtaiui iy - 

In dato Circulo Pentagonum xquilatcrum & a:- 
quiangulum defcribere. 

Sit datus Circulus a b c , cui inferibendum fit Pentagonum 
aequilaterum & squiangulum. 

Conftruatur Triangulum irofccies de F, quale przfcrij>(!c 
antecedens Propoiitio : Et in dato Circulo inicribatur Trian- 

z 3 1 guluiQ 
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gulum ABC, ipd DBF xquiangU' 
Ium , per fecundam hujus : vcfci- 

A licet vterque angulorum b & c 
duplus fit ad angulum verticis a. 
Horum vtrumque diuido zquali- 
^ ter ,du6iis lineis bg & c H hinc 
atque hinc ad Peripheriam. 

Eritq; totus Circulus in quinque Arcus diuilus , in pundis 
A, H, B, c,c:eosq;xquales, pcrvigefimamquintam Tertij,pro< 
pter cqualitatem quinque 'angulorum qui in ipfus cadunt:quo- 
rum quatuor ad balln Trianguli a b c : quintus vero ad verti- 
cem A. Connexis itaque ah, hb:ag.&gc: erit Pentagonum 
ahbcg Circulo inferiptum, xquilatcrum , per vigcTimam- 
o6tauam Tertij .propter atqualitatem Arcuum quos quinque 
latera fubtendunt : Et aequiangulum , per vigdimamlcxtam 
ejufHem:propterea quod quinque Arcus a b, h c,b c, c a.& g h, 
in quos anguli ipfius Pentagoni cadunt . funt arquales : quum 
ipforum dimidia fint xqualia.Sicqi conflat Propolitio. 

Aliter. Conftrufto Triangulo d e f in rpeciem antece- 
dentis Propofitionis , fit Centrum k ipfius Circuli propofiti 
A B c : & fuper Centro conflituatur angulus b k c , xqualis al- 
. lerutti angulorum e aut f,T rianguli o £ f : conncdaturqi b c. 
Dico B c efle latus Pentagoni. 

Diuido angulum k arqualiter, 
duda Diametro A K L. Tum Con- 
ii nciko B A & c A. Et conflat, ex de- 

A cimanona Tertij , angulum k elfe 
duplum totius anguli A.Igitur to- 
tus A angulus atqualis eflangulo D, 
r cujus duplus efl ipfe k. Et quia 
Trianguli a B k , duo anguli a & B 
fimt xquales , per quintam Primi , funt enim k a & k b a Cen- 
tro : erit, per trigefimamfecundam ejufdem,angulus B K l du- 
plus ad vtrumlibet angulorum k a b & k b a, exterior interiori: 
Atq; eadem ratione angulus c kl duplus ad vtrumlibet duo- 
rum K A c & K c A. Itaque, quum^ambo qui ad k anguli fint x- 
i}uales , erunt duo anguli a & b , T rianguli abk, duobus a& 
C , Trianguli a c k , mutuo squales : ob idq> , per vigellmdln- 

fextam 
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•lextam Primi , dua: bafcs a b & a c aequales. Triangulum igitur . 

ABC Ifolceles. Q^umq; angulus cocus a , zqualis fit angulo d: 
erunt duo reliqui anguli A BC & acb , per rrigclimamlccun- 
dani Primi, duobus reliquis e &f aequales. Q^are Triangulum 
A b c, T riangulo d e Facquiangulum. Ac |am procedet Demon- 
ftracio, vc modo inllituca fuit : intcllcdis fcilicct bg&chU- 
lieis. 

H.inc Dcmonftrationem adlcripdmus , vt oftenderemus, 
inferibendarum in Circulis Figurarum rationem a Centro bc 
Diametro pendere. V t etiam i.ntclligeremus,duos angulos qui 
ad K, Trianguli bc k, fuper Centro incumbentes , cUc cogni- 
tos. Quod in Heptagono Bouillus non putat. Sed vtinam tam 
facilis cllet Heptagoni inuentio, quam ipfi funt noti. 

Atque hoc loco jucundum eft intueri Triangulorum varie- v 
caces. V cerque enim angulorum qui ad X , elHcic.quintam v- 
nius re£ii: vnde emergit latus Decagoni eidem Circulo inicri- 
bendi:vt conftat intellegis lineis b l & l c. Arcus enim bc diui- 
ditur in duo xqualia in pun^o i.,pec vigciimamquintam Ter- 
- 

Ex Trianguli itaque xquilateri inferiptione, notum 6c He- 
xagonum : Hcq; femperex ilmplici numero laterum , cogno- 
feitur duplum : vtex Quadrato Odogonum ; ex Oifogono 
Sedecangulum. ac (Ic continenter in cattcrls. Immd etiam cx 
hac noftra Demonftratione ilatim innotefeit Pentagoni cicr 
curoicriptio : vt in fcquenri apparebit. 

Aliter, rurfus poterimus variare Penragoni inferiptione. 

Sic Circulus,qucm modo exhibuimus , a B c: mancatq; Trian- 
gulum ipfuni o E f.Duco ad Circulum >^lincaiT) m a N tangen- 
tem ipfum,per decimamfextam Terti] : Etad pundum A,con- 
ftituo angulum m ab xqualem alterianguloruin E aut F(quem 
fatis conflat elfe minorem redo )< duda linea ab, qux tecec 
Peripheriam in pundo p. Rurfusad idem piindum n ,con(li- 
cuo angulum N A c squalem ipfi' m A b; duda liiua a c , qu* 
fecet Peripheriam in c. EttonnedoBC. Dico B c ciTc latus 
Pentagoni. Quod patet diuifo Arcu a aper v.qtialia in pundo 
H, dudisqi A H & BH : itemq; diuifb Arcu A c per sqoalia in o, > 
duj^isqi A G & c G,' Sumpto enim Quadr.in^uld'A B c excon- 
dar, ex trigefiinaprima-TerriJ, angulum AB c squalem efle an- 
gulo 
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^lo N A c alcerno : ob id, Sfangulo e. Similiter (Iimpco Qua* 
orangulo a c b h i erit angulus a c b zqualis angulo m a b klccr* 
no : ob id, 8c angulo r. Quare , per trigcHraamlccundam Pri. 
ini ,ertc, vtpritu , Triangulum a b c ipli d e f Triangulo arqui- 
angulum : & procedet Dcmonftratio vt m ruperioribus. 

S E D & conditu to ad Peripheriam angulo b, triplo anguli 
D,dudis lineis A H&BH, erit vttaqueipiatumAH & bh latus 
Pentagoni : deut inteiligent ij c^ui ex comparatione angulo- 
rum ratiocinari volent.Nam in priori (pecie , duo anguli b & c 
Pentagoni , ad Peripheriam ,in tres angulos squales diuidun- 
tur : quorum (inguli iunt xquales angulo d. Hujudnodi autem 
Demondiarioncs articularim non exponimus , quo breuirati 
confulamus : ac fatis nobis ed , d eas vtcumque informatas ex 
aliarum argumento , dudiods examinandas relinquamus. In 
hac enim Figurarum tnicriprione tam late patet /peculandi 
campus, vt ^gula aflequi meditando nemo vnquW polCr- 
Quanquam nos initio cum Campano rem non admodum v- 
ttlem ctfc puubamus.Quumvero ateemius exploraremus qu6 
ipe^aret hxc ram ordinata tamq; arridcioia condi tutio : fan^ 
competimus non ffudra creditum ede. Figuras quanto pro* 
pius ad CircuU compofirionem accedunt, tanto perfefliores 
ede. Res igitur bsec tanta ed , quanta fortafse in toto opere 
Geometrico nuUa : &;ur nos aliquando odendemus propria 
commentarione , fi nodris inoentis quxin Geometria quoti- 
die molimur , dimmus ille Geometer annuerit. £x hac enim 
materia, nouum velut opificium fichadenus non exeogiutum 
cxurgic.. 



PROBLEMA li, PROPOSITIO' XIL 
rif£i ^ m/xAer, wmyunot la 'mfaviof 

Circa datmn Circulum, Pemagonum xquilatemm* 
acquiangulum defcribeie. 

Sit Circulus A Bc,cttius Centrum f, coi circumscribendum 
fit Pentagonuro xquiiaterum 8c zquiangulum. 

Diuido Peripheriam totam in quinque zquaiia, per ante- 

ceden 
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‘ cedenrem V >n punftis a , d ^ b j c. z . Et a Ccritro z educo qdin- 
que lineas , f a,f o,f b, f cSc f e: ad quas hinc inde.duco quin^ 
que perpendiculares : Quz concurrent in pungis h, k, l,m> 
' tangentq; Circulum , per ConfcAarium dectmzquirrtceiTer- 
tij. Tum ad punda concutfus ipfarum , duco a Centro lineas 
F G,F H»F K,F L,F M. £c quia c A.& G^s ab yno punde cadunt ia 
Circulum': ipf^e erunt zquaks , pet ea 
qjs demonihauimus ad trigclimam- 
q iintam Tertij. Atque eadem ratione 
erit H oipfi<H Bxquaiis : &XB ipli k c; 
ficq> ordinatim. ’ Et quoniam quinque 
Arcus A D, D B 6 c. c E & E A lunt zqua-> 
les : erunt , per vigefimaiDrexcam Ter- 
ti; , quinque anguli qui ad Cenrrum, 

AFD,DFB,BFC,CFE,&EFA, zqua- 

les. Et quia duo latera a g & f a , Trianguli f g a , (unt zqua- 
lia duobus D g & f d , Trianguli f c d , & larus g f commune: 
erunt , per odauam Primi y duo ipfbrum anguli qui ad f, inter 
fe: duoq> anguli qui ad g, inter Ic quoque xquales. Similiter e- 
runt duo anguli qui adp, Triangulorum o f h & h fb, inter Ic: 
duoq> qui ad H>incer Ce squales. Sicq> trium reliquorum Trian- 
gulorumBFC» CFE, & £F A, Unguli diuidentur per zqualia, 
Uneis f k , f l, & f m : eruqtq; decem anguli quttd Centrum, 
squales. Qnoniam igitur duo anguli a & f ,Trianguli g a f, 
funt squales duobus anguHs a & f , Trianguli m a Fjatus^ 
A F.commune : erir , per vigcfmiamicxtam Primi-, angulus g 
vnius , squalis angulo m alterius : laiusq;cA, squale lateri 
A M. Eadem ratione erit angulus c , Trianguli c f d , squalis 
angulo h,T rianguii d f h : latusq. g d squale lateri n h-(^uh^ 
itaque c A fit dimidium g m , & c. n dimidium g h' : fintq; g a 
& G D squalia : erunt, per animi Notionem , c m 5t g h eorum, 
dupla , squalia. 

Similiter probabimusc m,m l,lk,9; k Heflc squalia. Qua- 
te Peiitagonum g H k l m, squilatcrum. Sed & squiangulum. 
Quum enim duo anguli qui ^g , probari Unt squales: duoq; 
qui ad m, squales : & g dimidius | squalis m dimidio : erit 
totus c,toti M squalis. Atque eadem ratione reliqui angtdi 
iplius Penugoni probabuacuc squalcs;Quod erae taciendum. 

A. At I X 
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^ A L r T B R. cx Parallelis. In Circulo a b e , cujus Centrum 
p,m(criboPenragoou(uarquilacerutn & xquiangulutn abcdb 
Qcuc docet antecedens : per cujus quinque angulos duco a 
Centro vitra Peripheriain , quinque lineas f c Hi f k, f l,& . 
F M. Et condat quinque angulos qui ad f Centrunii,eire xqua'* 
lestquum latera quinque intrinfecus Triangulorum fint xqua- 
lia , & bafes xquales. Condat etiamquinqucangulosPenta- 
goni , qui ad Peripheriam , effe diuifos in dcccm angulos x- 
quales , per quartam Primi. Duco itaque inter duas lineas F c 
& p H , lineam c h, parallelum lateri a B , & tangentem Circu- 
lum K B c.per ea q*jx docuimus ad decimam fexram Tcrtij : at- 
que hitic fimiles duco H k,k l m, finguUs lateribus b c, c n, 
& u E parallelos. . 




Er quoniam f g cadit in duas paralle- 
los a B & g M , erunt duo anguli f g h 8c 
f H G, duobus F A B & F B A mutuo xqua- 
'les, per fecundam partem vigeHmzno- 
nz Primi : ob idq; , inter fc zquales. Et 
per (extam igitur Primi , duz linex F c 
& F H zquales. Eadem ratione erunt 
duo anguli F H k & f k H , duobus f g H 
& F H G mutuo zquales : & f k xqualis 
F H : quapropter & ipfi f g. Q^um iraq; anguli qui ad f, fint z- 
quales erit , per quartam Primi , bads h k bafl gh zqualis- Si- 
militer probabuntur tres linex f k, f l , & f m , zquales duabus 
F G & f H : Duz item bales k l &: L m , zquales duabus c h Sc 
H K : Et anguli, quos cumip(lsFK,FL,&FM faciunt, zquales 
inter fe. lam conne<do quintam lineam m g : quz erir zqualis 
quatuor prioribus , per ipfam quartam Primirquum duzlinez 
F G & F M probentur zquales : fitqi angulus c f M zqualis vni- 
cuique angulorum qui ad F. Hzc etiam tangit Circulum. Ad 
pundum enim contadus ipfius l m cum Circulo , quod litH, 
ducoFH. Et condat, cx dectmafeptima Tcrtij, vtrumque an- 
gulum qui ad N , eife redum. Quapropter quum angulus L, 
Trianguli f l N.lit zqualis angulo m, Trianguli f m n:& angu- 
lus K vnius , zqualis angulo n alterius ; & f n vtrique commu- 
nis : erit . per vigeflmamlextam Primi ,n l zqualis n m : ficq*> 
B vt diutia qqualiter in pundo n.Ec quoniam tria latera Triin- 

guli 



’ Digilizcd by Gi«^gl 






i j /f I ?"E ' R " I l.t l-.' ' ' 1*7 

gtili- F G P« tribus lateribus Trianguli f m p terit 

angulus p ynius.zqualis angulo paltetius^ per odauam Primi: 
qtiapiroptcr vterque rc^us ; per degmamteniam ejufdem. 
Quum itaque.duo anguli F;M f p M • Trianguli f m p', lltrt 
arquales .duobus angulis ^m.h & p N,M)Trianguli f m h:& latus 
F M yrrique commune terit s p aequalis / N-Sed f n eft a Centro 
adPci'iphg:iaro. £t erit jgitur f p a Ccqtro ad Peripheriam. 
Quumq> mg Gt ad e p perpendicularis t ipla , per Confeda- 
.rium decimzquints. Tertij , contingit Circulum. Quare 
,G:MK;LM Pentagonum citcumlctiptum Circulo atquilatenmi: 
Quod & xquianguluin probatum ell , ex xqualitate dinjidio- 
rumtGcut facere oportuit. , 

. Atque hxcDemonftraiioquarouis amplior videatur^ramen 
iplo intuitu fefe explicat. 

PROBLEMA 13, PROPOSITIO XIII. 

E<{ 7b.<A61v 

In dato Pentagono acquilatcro & acquiangulo Cir- 
culum infcribere. ' ' 



rtvfoLyumovy 0 it iy Infavufy xi/xP^cd iF- 



Sit datum Pentagomim ABc DEarquilaterum&zquiangu- 
‘lum, in qo6’dcfcribendu$fit‘Girculus. .. . .f 

• Duos angulos ad vnum quempiam laterum ipfius Pentago- 
^iji' adjacentes ,vt A & E , diuido zqualiteB,<du&is'lincis afSc 
• i F : Quae coneurrent intra Pentagonumad pundum r.Aquo 
ad vnumquodque lacerum Pentagoni , duco quinque perpen- 
diculares F c,F H,F K,F L,& F M. Tum ad duos angulos hinc in* 

. de proximos b & n, duco f b & F'i>. 'Er quia duo anguli a A m. 

Trianguli a f m., fum xqoalcs duobus 
angulis A&G , Trianguli ’af c tb: lanis 
AF commune*; erit 3' per Vi'gefim»mfc- 
xtam PrimijF M xqualis F G. Ac fimili- 
tcr, per eandem, erit F l arqualis fm, 
fumptis duobusTrianguJlsE f l& e fm. 

- Rurlus.quum duo latera a r & a F,Tria* 
' guli A B F,fint zqualia duobus a e & a f, 
Trianguli a f e : & angulus a vnius, x- 
A 1 qualis 




f 



/ 
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qualis angulo a alterius reric , |)er quartam Primi , angulus 
' A B F xqualis angulo A E F. Et quia totus 
B (oci'E eft jtqualis,& e diuifus xqaali. 
ter : erit & b diuifus squaiiter. ' Eadem 
ratione probabitur totus B xqualicer.di- 
uifus : fumptis Triangulis s a F & e o f. 
Quia ergo duo anguli o & B, Trianguli 
G F B , funt aequales duobus angulis h Sc 
B , Trianguli h f b , & latus fb commu- 
ne: erit per vigc(imamfextam!Primi, 
F H aqualis f g. Eadem ratione probabitur f k xqualis f L,fum- 
ptis Triangulis L f d&kf o- Q^um igirur quinque linexF c, 
FH, F K, F L,&F M fint xqual^s: crlt F Centrum Circuli, per no- 
nam Tertij. Qui fecundum iplarum quantitatem de(criptus« 
tanget latera Pentagoni , per primam partem dccimzquinu; 
Tcrtij:Quod erat laciendum. 

Initio conllru^ionis prxmondrac Campanus , lineas 
A F & EF,diuidcntcs diios angulos a 5£ e > concurrere intra 
Per^agonum. Sed hoc conltabar ex. antecedentis compoli- 
tione : in qua f g & f h , ad Centrum f cerminats probabantur 
arquales. Nam ex hujufmodi conftrui^ionibus , Confedaria 
cqliigi folcnc.Quud ex prima Tcttij,&decimaquinta cjufdcm, 
moxq; ex decimaquinta hujus aliisq; Pcopolitionibus latis 
multis videre ell. Sicut etiam ex hac fequitur , immo ex ante- 
cedente : 'Lineas, perpendiculares a pundlis mediis lacerum. 
Pentagoni cduclas;, per Centrum Circuli tranllrc.angulosq» 
.oppolitos xqualicer diuidere. Vc hoc loco, ak clI linea vna, 
diuidens angulum a, latusq; c d xqualicer : ac rcliqux in eun- 
. dem modum. Quod lic oftenditur. 

' Spatium illud circa Ceiitrum f, xquale ell quatuor rc^fUs: 
'qui in decem xqufiles diuiduntur, decem lineis in Fconue- 
nicrxibus.Quinque igicur.anguli AFM,MFt,EFL,LFD,-5e 
n F K funt duobus redis xquales. Qiiapropter a f & f k , per 
decimamquartam Primi, vnam lineam dheiunr Eadem & dc 
exteris lineis eric probatio. Arque hoc in omnibus Figuris z- 
quilatcris imparium laterum ell perpetuum. . 

PROBLEMA. 14. PROPOSITIO XIIII. 




riisi n ssvTajwov , o Tt Inlaiiav , 
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elTe Hexagonum quale proponitur. ^ 

A. Erit enim ex Themate primae Propofitio- 

nis PripM-, Vtrurhque Triangulorum b e c & 
CEO xquilaicrum : fif.pcr quiotam Cjufcfcro, 
j J arquiagulum. Duo igitur anguli B E c & c E D 

'cumt^^ ^ 



quopiam aequali , efficient, pcf tri- 
gefimamiecundam cjufdem ,• duos #cftoJ: 
«/\ quum vterque fit tertia pars duorum reSo- 

.‘y rum. Etquia ijdetn bEc & CE Dxurn angello 
( D E G, efficiunt duos fedos, perdecimam- 

. > i ,t i o'j tertiam cjuOtttt;erit o ‘e g aequalis vttjque il- 

lorum. Sunt ftaque fex an^li'qm ad e ,atquaie^. Et <ex igitur 
Arcui qiids cOihp'reheHdunt, Quales, pidr vigefimarnquintam 
Terti) : Quapropter &”fcx illorum fubteniac aequales ,per vi- 
gefimamudauam ejurdetn. ^quilatcrum igitur Hexagonum. 
Sed &3cquTanguliim',pcr yigcfiinamfcxtam ejufdenv.proptc- 
quod Arcu^ in quos caduh't , 'aequales iunt : nempe Enguii 
'icxtd pafsPcripheriarrQuod fiiit confti^uHim. 

. ,fA t)i T ER. Sit in,Citculo Ape DE , Cujus CenrruniFjdc- 
'(cribendum Hexagonum aequilatetum 6c xquiangulum. 

A Centro F duco Semidiametrum f a. , Tum ex punfto 
per primam bujus,accommodo lineam ab squalem ipfi Semi- 
diametro.: Qmunjdico-QE|e latus licxaguni acquilateii & xqui- 

Connefto FB-Tcquia a b eft squalis f A : cft & squalis fb. 
Ttiahgurtim 'igitur a F P'iequifaterum ; 6r , per quintam Ptimi, 
aequiangulum. Conftituo poilmodum fuper f Ccmro,angu>; 
Ium RF C squalem angulo a f b , vel angulo f b a , quod petin» 

‘ t'" ‘de eft jduda linea F c: & connedoB c.Et 
' ■ qu'3 AF B eft tertia pars duorum redo- 
// ^ Jl \\ Tum , per quintam & trigefimaunfecun- 
‘ A [ ‘''YS»/' p Primiccrit & b f c tertia pars duorum 
Y \ / ' / Ecftorum. Quapropter duo reliqui FB c 
\. \/ y & F c B, quum fint squales, per quinta*^ 

' ' Primi, erutit duq tertiq duorum redorum, 

p^ttrigeftmamiecundam cjufdem. 

-V‘ Vd.pef quartam Primi, quum angulus bfc Et squalis f ba^ 
duoq>lateraf R&FC Enc squalk duobus a b & b f : erit baEa 
■ ■ , . ■ B c squa 
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• e scqualls bafi b v : quapropfer & ipH f c. Triangulum igfcur 
r B Gxquilatecum &zquianguium- Demum conftituoangu- 
lumcFDzqualcm vrrique angulorum qui ad F.poOti (unctdu- 
Aa linea f D:&conneflo co.Ericq; jam expofica rarione,Tria- 
^ gulum F c Dzquilacerum & zquiangulum.Qmimqi tres angu- 
li qui ad f, duobus re6tis ilntzquales, ell enim vnufquirquc 
ta'tia pars duorum redorum : erit , per decimamquartam 
Primi, A o linea vna:ob idq: , Diameter Circuli. Alter (gt- 
. tur Semicirculus a f o.in tot partes zquales diuiderur, in quot 
A BC, totqizquales fubtenlas comprehendet. Quare A Beftla- 
ms Hexagoni zquilateri Circulo inferibendi. Quod &-zqui~ 
angulum erit : nam dimidium totius b , zqualc eii totius c di- 
f ^^ toidio : Qijod fuit faciendum. ; f’i :t ; /' < 

Q vvM’igitur duxerimus ab f Centro perpendicularem 
V S,&connexuetimu$ b B & c E:eflccerinius Triangulum B e c: 
^ - cujus angidus e, qui ad verticem , erit Icxca pars duorum re^o- 
' Tlim, per decimamnonamTertij. Nara B f c angulus , ad ipfum 
, duplus. Vrerque vero duorum e b c & e c b angulorum ad ba- 
fin,,erit duplus (efquiplex , feu duplus fefqutalterf ad ipfum b 
iangulum. Atque hzc erat ars inueniendi lateris Hexagonlci. 
V I>uz Igitur Demofiftrationes modo indudlz, compendiarie 
fuerunt.* 

Poterat, etiam in/icribi Hexagonum ex Trianguli .^quHa- 
teri inferiptione , diuilb vnoquoque trium Arcuum per zqua- 
lia. ' ' * 



* -Sed jam hoc Figurarum inlcribcndarum negotium elud- 
demus. 

Quzeumque imparium funt laterum Figurx , eae Circulo 
inlcribuntur adminiculo Triangulorum Ifoicelium , quorum 
duo anguli qui ad baiin , multiplices ilnt ejus anguli qui ad 
verticem.Triangulum itaque ./£quilaterum(quod ell primum 
imparium laterum, arque ob id, tot habet Priuilegia ) fcipfum 
explicat: idq; habet ab Vnitate , per quam dehgnatur. Con- 
fticuroeiaim Triangulo Ifoiceli ad Periphcriam,cujus duo an-' 
guli,qui ad baiin, xquales finc angulo qui ad verticem (y£qua- 
Ic vero fuiipiius multiplex eft , vc Vnitas ) ipia baGs eric latus 
Triangulii£quilateri Circulo infctibeadi.Aciici£quilateruiDt 
’ taiiquam Ifofccles confideiatur. 

. Pentag 



•4 
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' ' fentagonum autem , quod eft fecundum impatium , vicpe* . 
ricur officio Trianguli Ifofcelis , cujus vtcrque angulus qui ad 
bafin , duplos llt ejus qui ad vcrctcem : ficut demonftratum eft 
Hi viidedma hujus. 

'Hepeagonum vero, per Triangulum cujus veerque anulus, 
qui ad bafin ; triplus fit ejus qui ad verticem ; bnnagonumi 
quadruplus : Vndccangulum . quintuplus ; Tredecangulum, 
fextuplus : ac fic continenter. 

' Parivm autem laterum Figurae arquilatcrx Circulo in* 
icribuntur, officio Triangulorum Ifofcelium , inquibusan* 
guliqui ad bafin , fint multiplices fefquiplices ejus anguli qui 
ad vd-ticcm. » , ' • 

Vt Quadratum ( primum parium laterum , atque eam ob 
.caufem etiam tot habet priuilegia ) inferibitur Circulo: ex 
Triangulo Ifofceli ad peripheriam collocato , cujus vterque 
angulus quiad bafin, fit fdquiplex, feu rc(quialter,ejus anguli 
.qui ad verticem. Sed, compendij caufia, alitet docuit Euclides 
io; (exta hujus. Hexagonum, fecundum parium, officio i ferce* 
lis, cujus, vterque angulus.qui ad bafin, fit duplus ferquiplcxc- 
jus quiad verticem : Odogonum triplus fcfquiplex : Oecago^ 
-num, quadruplus fefquiplcx : ficq. in continuum , per Figuras 
parium larer-um. Atque ex iis innumerabiles abundant medi- 
. lationes. * i . ; 

. r At vero impju-ium laterum Figurx, ideo difficiliores cogni- 
tui quod plerxquc ipfarum per numeros Primo$‘teprxfeti- 
.Ifprus; Quales funt 3 , 5 , 7 ,j 3,i7,acfimiles. Sed de his aliis 
vberius , vt ante polliciti fumus. Hxc tamen in Hexagono do-. 
,cere potius vifiimeft, quod ipfum fit maxime perfpicuum : at- 
que ob eam caiifem quod per fenarium numerum fignificctur, 
iqiii primus eil Pcrfc(^orum.. 

i;. ' ' -Confectam^. 

'■ r 

Latas Hexagoni Circulo inferipti, atquale eft Cir- 
culi Scmidiameiro. 

I ' * ' * 1 

I Hoc Tcr6 felis conflat ex vtraque Demonftrationnm : tna^ 
^imcj ex fecunda ^qUx per Triangula i£quilatera pcoccdit, 
quorum latera fimt Semidiametru . ' 

- . Ex 
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£ X Campano. Non propofuit Euclides , Circa datum Cir- 
culum , Hexagonum xquilaterum & xquiangulum vt dclcri- 
bacur : neque vt inrr.t aut circa Hexagonum , Circulus : qood 
fatis cfTc putaret de Pentagono propofuillerex cu;us compara- 
tione , reliquat fpecies yEquilaterx Circulis accommodabun- 
tur,arque iifdem Circulis Illud infuper ob(eruandum,Omncm 
Figuram xqualium laterum Circulo inferiptam aut circum- 
feriptam, squalium quoque elTe angulorum. Deinferiptaenn- 
Aatex vigefimaleptima&vigetimafexta Terti) : fumptis binis 
quibufque Arcubus contiguis , quos duo latera angulum con- 
tinentia fubtendunt. De circumfcrtptaautcm , duAis lineis k 
Centro Circuli ad omnes angulos ipfius Figurs & ad pun6Ia' 
conta£Iuum : ficut ex themate decimxtcrtix hujus oftendi- 
tur. 

Htc etiam animaduertemus , quod & fupra in quadragefi- 
mafexta Primi monuimus, in Figuris parium laterum, lineas 
ab anguUs per Centrum ad angOlos duci : (ed in Figuris impa- 
rium lacerum, ab angulis per Centrum ad latera. 

PROBLEMA i6, PROPOSITIO XVI. 

Eic f xvxAor , rt tnfuviof 

In dato Circulo , Superficiem quindecim laterum 
aeq^uilateram & acquiangulam infcribere. 

Sit in dato CirculoAscoinfcri- 
benda Superficies quindccangula ' 
xquilatera & squiangula. 

liitra Circulum , per do£lrinam 
fecunds hujus , & priros c)ufdem, 
applico latus Trianguli .<£quilate- 
ri , quod fit a c : & , per vnded- 
mam hujufce , latos Pentagoni, 
quod fit A B,in Arcu A c. 

Qualium itaque legnicnrorum 
aequalium tota a b c d Peripheria efl quindecim, 'talium Arcus 
ABC , tertia pars ipfius, erit quinque ;5r Arcus a b quinta pars* 
ejuTdem erit trium : obidqi,refiduum bc, duorum xqualium. 

B Scc 
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' * Secccur , per trigcfimatn Tcrtij, 

Arcus B c bifariam in e pun£^o. Et 
' \ ^ erit vtcrquc Arcuum BB&B c,dc- 

jy M'!. : A ciroaquinca pars totius Pcriphc- 

M- j . . ’ A ’ riae. Si igitur conjunxerimus redas 

y * f BE&Ec:ficntduolateraQuindc- 

canguii 3?quilateri.Ec tales tres ad- 
\A . — — ■ / mittet Arcus AB, (icut aftruximus: 

fientq; in Arcu a c , quinque deci- 
— ^ ' msquincx totius Pcriphcrijc- Qui 

quum Ht tertia pars ipfius,reliqux dux tertis c o & d a, in tot 
untasq; fediones diuidentur : quarum fubtenis, erunt latera 
Quindccangiili xquilatcri : Quod erat faciendum. 

Similiter autem vt in Pentagono, fi per quindecim 
punda diuiiionumxqualium Circuli, duxerimus li- 
neas tangentes: circa ipfum Circulu deferibe- 
i , tur Q^indecangulum xquilaterum & 
quiangulum: Atque iniuperiifdcm» 
quibus illic, obfcruationibus> 
dato Quindecangulo 
Circulum inferi- 
bemus&cir- 

, culcribe- - . 

mus* I 



e^Wvi quAvti 

tminj 
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DEFINITIONES. 




r Ep©- ^ /taryiBott , tb «AfiMJoy tS /uet^o- 

V®-, iraf TO /^C^‘ 

Pars^ift Magnitu do Magnitu dinis jni- 
nor majoris,quum minor majorem mc- 

titur.j,;, .* . 



Ih explicandis hujus Quinti Definitionibus ^ Numeros no- 
bis accommodabimus.Id enim difciplinx gratia in Principio- 
rum oftenfione licet ; In demonftrationibus autem Propofi- 
lionum, Geometrica dignitas (eruanda eft? Alia quippe tatio 
& natura Continuorum , atque alia Diferetorum. 'In quibuf^ 
■ dam tamenadeo religio/i non erimus : nempe^um Quanti- 
tatis vocabulum pro Magnitudine vfiirpabimus. Quamuise- 
nim hoc peculiatius , illud generalius rit:vtrumq; tamen Ge'o- 
metria paruo difcriminc fibi vendicar. Partem itaq; hoc loco 
pleriquc ede putarunt , quae totum aequaliter diuidic : Iciliccc 
quae aliquoties. (limpu. Totum integre condituir. Ac fic bina- 
ria denominatio neque Tcrnarij, neq; Quinarij , neque vilius 
imparis integri pars erit : Icd tantum Quatcnvtrij , Senarij , & 
' parium. Sed>meo judicio, non rede accipiunr. . Neque enim 
Proportiones aliter quam generatim confiderandae (unt. At- 
que vr, itr Diicretis , omnis Numerus ed pars aut partes majo- 
' ds:fic& in Proportionum materia, omnis Magnitudo pgrs 
aut partes majoris, quum Propocciatationalis ed : hoceft, 

B r. per 



Digitized by Gopgle 



L I B E R V. 

Ratio (cQ Proportio intereas aduenic Magnitudines • quae 
funtejufdem generis. Vtenim neque Numerum ad Sonum» 
neque Tempus ad Locum rede quifquam comparaueric : fic 
neque Lineam ad Superficiem , neque Superficiem ad Soli* 
dum. Linearum vero ad Lineas, Sup^cierumad Superficies» 
& Solidorum ad Solida conueniens fiet collatio. Quaedam au- 
tem dicitur, non certa- Omnis enim Linea ad alteram habet 
rationem aliquam, non tamen certam. Atque e)ufmodi Quan- 
titates dicuntur irrationales , incommenfurabiles , icu incom- 
municantes : qualis efi lateris Quadrari ad Diametrum. Certae 
vero rationes feu nominatae, funt qu.eper Numeros indican- 
tur- Quarum denominationes ex Arithmeticis petuntut- 

Av«Ap>1« Ji OfwivK- 

i 

4 Proportionalitas , cft Proportionum fimilitudo. 

^ Vt fi dicatur ea ede proportio a ad b, 

j qux eft c ad o : ejufmodi fimilitudo feu 

. comparatio , Proportionalitas vocatur. 

Male igitur verterunt quidam Proportio- 
' ' nem luco Proporrionalitatis- AraAcj-Ja e- 

nim alias Proportionem fignificat Quintiliano : hic vero Pro- 
portionum (uuiiitudiiiein,quam Proponionaliratem diximus, 
vtcumque vox parum Latina fic:qualcs & huc fiuis multae inci- 
dunt- 

Aoy>v fttytdn Af>«5 , « /taJaJ TDPAaaAaaiae- 

oMfiAevv 

5 Rationem habere inter fe Magnitudines dicun- 
tur,qu£ multiplicata, polTunt altera alteram excedere. 

Non poterat alio ingenio vim fubdantiamq; Rationis inter 
Magnitudines exponere , quam Multiplicationis vocabulo: 
vc etiam incommenfurabiles includerer. Excclfus enim, index 
comparationis Quantitatum Quum ergo latus Quadrati mul 
tiplicatum poifit Diametrum excedere: Diameter item multi- 
plicata , Peripheriam ; habebit rationem larusad Diametrum: 
atqueinde Diameter ad Peripheriam,licet incognimm-Atqoc 
ei. hoc loco facis colligitur .Angulum, quem contaitus vocauic 
• , B 5 Euclid 
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Euclides iti xv Tertij , quantitatem non efle ^quum' multrpii- 
catus nullam raagnitudipem polHc excedere : imm6 , quum 
multiplicari non poiTit:^vt illic dcmonftrauimus. Multiplica- 
tionem autem hoc loco accipiemus*, pro eo augmento quod 
fit in partes ,.quas vocant homogeneas. . Linea enim multipli- 
cata , id eftS au6la partibus iui (imilibus , lineam excedet : fcd 
non Iuper£ciem': ficq> ^ad fuperficiem non habebit rationem, 

■ * * . ^ 

Ev 7^ sunrS /utyidn F'" 

5v «vcf : 1 * 5p5i»> o^ouf m tS areso , » 'untuc Tw^^a^w^eima, 

•u idj-n^v TSTi^rB imxi( l(s^^ o‘irSioyauZ <aroA- 

7\gr?rXaffii9 ash ii(^npov ii »(4a iMfiVn > » ctf^a 'im n, i, ofjL<t 

Aiif 

i , . ■ , , 

In eadem ratione Magnitudines dicuntur efle, 
prima ad fecundam vt tertia ad «quartam : quum pri- 
mx & tertiat xquemukipliciai £e£undat item & quarta 
atquemultiplicra, fuerint primum fecundo & tertium 
•quarto r?cundiim quamuis multiplicationem , aut fi- 

mul xqualia, aut fimiil majora, aut fimul minora.. 

*• 

Quia in Geometricis plerumque Rationes occurrunt ihco- 
'gnitx : leu innqminatz : adeatum probationem, >£quemuUi- 
pUciura officiumnobis acceriimus : quae quidcmvariccdmpa- 
ramus, vt icopum attingamus.Hoc igitur innuit Definitio , Si 
fuertnrquaituor magnitudines, videlicet a prima , b (ecunda,c 
cercia, & o quarta : fumantur autem ipfarum a & c zquemulci- 
, ! plicia E & F,icemq; ipfa- 

i-._ ~ — rum B& naliavtcumquc 

•- ■ A ■»-> ^ jcquemultiplicia g & H; 

s. : . -o /'«i itaqrr» cadat , fi B 8c c 

: ■ -j &ie iiMiicem jgqucnr.aut 

t , ** ' fit alcerum-altero majus: 

' edam F& H fdc inuiocnraequare , aut cfiTe alterum alcexo ma- 
jus: £ric tum a ad b, ficut c ad o. Scilicet ,-fi b & f per duplum 
: audis^d d& H, vctbi caufia, per triplum : fic e squale g, & fi- 
' iqui (ic F zqualc H: aut fis fit majus C, fit fimulF majus h: aut fi 
minas, tnious : idq; I^per^ac >.rett.per triplum^ per <fua- 
;i I li '■ drup 
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druplucn.feu per quamcumque denominationem fuinancur s. 
quemulciplicia:eric omnino a ad b ficuc c ad n.Erat igitur hu- 
jus Definitionis iententia : Quum ptimx & tertiz xqucmul- 
ciplicia , aliaqi (ecunds& quartx vccumque xquemultiplicia 
fic fuerint, vt fi multiplex prims xquale fuerit multiplici Cc- 
cunds , fit & multiplex tertie xquale ^multiplici ipfius quarrx: 
& fi majus,majus : & fi minus, minus : Erit prima ad fccundanii 
VI tertia ad quartam* Sed in hxc verba non pronunciauir Eu- 
clides , ne Theorematis fpeciem darer, non Principi). Multo 
minus fic pronunciauir, In eadem ratione Magnitudines dicu- 
turefie, prima ad fecundam vt tertia ad quartam, quum prima& 
& tertix xquemultiplicia, fecundx item &c quartx xqucmulti- 
plicia , fuerint primum ad fecundum , vt tertium ad quartum. 
Ignotum enim per xque ignotum dcfinillet. . i 

• At dices. Tam difficilis eft, immo fortafsc difficilior hujuf- 
inodi xqualitasaut^i^xcefrus i€quemultiplicium,quam fimpli- 
cium inter fc ratio. Non eft fane. Majorum Chim Quantita- 
tum facilior eft comparatio , ob partium numerum.' Multipli- 
cia enim pro arbitrio collocare & accommodare poflumuSyfSe 
cx ipforum arcificiofa conftru&iohe, fimplicium rationem col- 
ligere. Prxterea , quum duas Magnitudines duabus confero: 
vnum tamen vni confero , nempe rationctn rationi : ficq> in-, 
tra binarium confifto. Quum veromultiplida.multiplicibus: 
quaternarium confiderem oportet , nempe multiplex ptimx, 
lecundxitertix, quartx cum fimplicibusipfis.. Atqui latius, 
patet quaternarius binario. Quum igitur tradabiliora fint s- 
quemulciplicia, jure objicib n poterit, quod ignotum per xque 
ignotum offendatur. Huc accedit quod quum mox egeremus 
Incotifiua Proportionalitate, ejus omnino fuit facienda nutio 
fub Definitionis titulo:nc in Dcmonftrationibus futuris inge-, 
nia aufcultantium interciperentur , re inaudita. Nemo itaque^ 
offendatur quod Principium difficile fit. Definitiones enim 
rubtilescfTe nihil vetat, prxfertim quum res complicata defini- 
tur,quaiis eft ratio Magnitudinum. Nam & in traditionibus 
Dialedicis fxpe euentt.,vc Definitoih celeriuj pi>omptii&q; 
capiamus, quam Definitionem ipfam.Nemo enim eft qui prius 
non capiarHomincmiquam adimal rationale.' Quu'vfc'f6 fiib^ 
ftantiam Hominis cognofeete cupiiaiiS',.tumtxObis'pieniils 
' " fatisf 




lOO 
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s 

£itisfacit Definitio. 

PoiTunt aute ejurdem efic generis Magnitudines: & polTunt 
non cfle. Dicemus enim, ficut Linea ad Lineam, ita Lineam 
ad alteram : fed & ficut Linea ad Lineam , ita Superficiem ad 
Superficiem. 

Neque omittendum duxi quod hoc loco Euclides genera* 
cim locutus eft,ficut prima ad lecundam ita tertia ad quartam: 
vt vtramque intclligeremus & Continuam & Incontinuam 
Pioportionaliratcm. Vtrobiqueenim quatuor iunt Magnitu- 
dines : in hac exprelTar, in illa tacita;. Nam quum dicimus con- 
tinue, ficut A ad B ita b ad c, quatuor funt Magnitudines.Nam 
ipfii B magnitudo, duarum vicem fiippler, dum conicquirur 5c 
antecedit, itaque non ex Euclidis ienrentiafecerunr,qui Con- 
tinuam Proportionaliratem (eparatiin dcfinicrunr:vthic Cam- 
panus quinta fua Dcfinitione.Nam qux vtriufque funt propria, 
hoc loco Euclides difiimulauic, communiter ambas vna hac 
/exta Definitione complexus. , 

Quod vero dicitur,primum fecundo & tertium quarro:hune 
fenfiiro babcf , vt inxqualitatis & excelTus ratione, conferatur 
multiplex primx , multiplici fccundx : & multiplex tertixi 
multiplici quartx : licet initio multiplex primx cum multipli- 
ci rertix: & multiplex l^undx cum multiplici quartx conjun- 
gendum fiierit.'' 

Hanc Definitionem quam potuimus clariilime cxplicaui- 
mus : vt Conirouerfiam abigeremus ex hujus Quinti Defini- 
tionibus ortam. Nam qui' in his Campanum reprehendunty. 
meo judicio non rede reprehendunt. Neque enim Euclidem 
non iiuellexic : Sed dunv voces eafdem identidem inculcat 
( qux res fere vna Proportionum materiam obicuram facir]: 
ipfc in orationis implicationem ic conijert : ob Diaiedicx, 
vt apparer, ignorantiam. Vnicuique tamen quod libere fentiac 
- de Campano relinquimus, dummodo nos Proportiones Geo- 
metrice Trademus. 

.. 7 Magmwdines vero, qux in eadem funt ration^ 
Propwtiooales dicufisuf. * 

Quantit 
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Q^micatcs imer quas eft rationum iimilitudo, quz antea 
^ Proportionalitas vocata eft,Proportiona- 

, ' """ Ics dicuntur. Vt fi fuerit AadBficut B ad c: 

^ erunt a,b, & c proportionales. Atque hate 

f*roportionalitas Continua:nam inter fifi- 
gulas continuatur ratio , propterea quod media confequitur 
ad primam, & antecedit ad tertiam. 

Si vero fuerit A ad b ficut cado: erunt 

ii hae quatuor proportionales, Icd incon- 

tinuc : quia binx diftinguuntur , ac veluc 
. i interrumpuntur; Singulae enim vnicam 
' habent denominationem auc Antece- 
dentis aut Con/equentis. 



7TO?^a'SrAa®r<*'', 70 S TO <arc<pr» wcMa®-;\stOToy 
TreMa-ar^ow', ti j Tv '^'ir» woMa'®-;\St’(7ioy , u» 
•Ci^fXn ? Tfc7apr« ao.MaarAst^a.TOT» «isjc n (jtfi- 

^ova ?\Sy>v 'iXi'> F'’®*' "nTopSr- 

7 

8 Quum multiplex primae excclTcrit multiplex fe- 
cundx, muUipkx vero tertiae non excelTcrit multiplex 
quartae : majorem rationem habere dicetur prima ad 
fecundam, quam tertia ad quartam. . 

Haec manifeftacft ex Sexta. Scilicet , Quatuor Magnitudi- 
num nunquam major efi propdrtio primx ad lecundam quam 
tertiae ad quartam, quin contingat ali^a xquemutciplicia pri- 
mx&tertixcollata ad aliqua lccundx& quarex zquemuiti- 
plicia, fiefe habere , vt multiplex prjmz excedat multiplex Ic- 
CMndx.nequc multiplex lertiz excedat multiplex quartx. Ne-* 
^uc hoc contingit vnquam quin major fit proportio primx 
^ fecundam, quam tertiz' ad quartam. Et hxc dicetur major 
Iroproportionalitas. Quum vero multiplex primz minus fue- 
rit, quam multiplex fecundae : neque multiplex tertiz minus 
fuerit, quam multiplex quartz : eritminor ratio primz ad (e* 
eundam , quam tertiz ad quartam. Atque hzc minor Impro- 
^ortiohalitas dicetur. ^ 

- * ~ ^ 

C 9 Proport 
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' 9 Proporcionaiicas , tniaimuai^ in ccibus eft termi- 
nis. < . ' 

- Quia duarum Magnicudinum collatio catum ratio ell, non 
rationum fimilitudo: fitvcduz,Proporttonalicatcm noncon. 
iUtuanc : Tres iuque, minimum , debent ellc : Qui numerus 
Continuam fcmper Proportionaliutem coftituic. PoiTunt au- 
tem & in Continua quacuor eflc quantitates : hoc eft, tam im- 
pari quam pari numero. Ac in Incontinua , neque pauciores 
quam quatuor, neque impari (untnumero.Quodqui attentius 
confiderauerit, coperiec Euclidem hac ratione indudum.Pru- 
porciohalitatem Continuam & Incontinuam non feparafle. 

McminiiTe tamen oportet , Parem numerum prxefle omni 
Proportionalitati. Nam quum dico vc a ad b ita b ad c : dua- 
rum rationum fit comparatio, vc antea dixiny;s. Itaque Binarij 
vim hc innuit Euclides. 

Orcu' j « , to n 

ffiiva Apjpv ^ S' iCrtCp». 

"lo Quum tres Magnitudines fuerint proportiona- 
les : dicetur proportio primxad tertiam ficut propor- 
tio primx ad lecundam duplicata. 

DcEnic Proportionali cacem trium Quatiratum. Cujus De- 
Enitionis explicatio hxc eft. In 'proportionali tate trium Qua- 
ticarum , latet Quadrati natura Scilicet tantum producunt 
duo extremi termini inter fe,quantu medius in fe. Ob id, pro- 
portio extremorum inter' fe , elt duplum proportionis primi 
ad fecundum! , Quod nifl per Numeros latis definite exponi 
nequit. Sint t ad 4 ,tc 4 ad 8. Hxc efl proporcionalitas Contv 
nua in dupla ratione, pueo t in 8, fiunt 1 6 :Sc tantundem pro- 
ducunt 4 in fe. Itaque , ex definitione ,erit proportio t ad 8, 
denominata a Quadrato Binarij , proportionem primi ad (c- 
cundiim denominantis: nempe quadrupla. In tripla rationc, 
fint I ad ^ vt 6 ad 1 8. Denominationem proportionis primi 
ad fecundum, nempe },ducoin fe:fiunc nnuem, denominator 
^proportionis 1 ad I 8. Atque hxc efl Definitionis fcntcniia: 
cx qua binari) , ternarij , & quatetnati; elicitur mira colligatio. 
: . ■ ■ V Nam 
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Nam In tribos Quantitatibus quaruor infunt ; atque hujus 
affinitatis , binarius efi index. Hujuscnim numeri lingularis 
proprietas cft, quod tantum efficiat duplicatus, quantum in fe 
dudus. Ea re Euclides duplicaram propottionem dixit, quafi 
Quadratam : proptcrca qudd binarius Quadrati eft index : vt 
catterx denominationes naturam primx fequerentur: fcilicec 
tripla proportio duplicata, eadem cUct qux in fc duda. Q ita- 
dratuitaqvper Binarium fignificarur , ficut Cubus per Terna- 
rium, Quadratumquadrati,feii,vt vulgo dicunr, Cenfuscenfus, 
per Quatcrnarium:& Supcrfoiidum.Rclatumprimi.m dicunr, 
per Quinarium :,ficq; infinite : Quod nos facis luculenter ex- 
pofuimus in priore libro noftr^A'gcbrx.Quum igitur Qiian- 
tltatem quantitati comparamus , vnitas rcprxrmtatur in Nu- 
meris : in Continuis , linea. Trium vero Q^iantiratum colla- 
tio in Numeris, Quadratum in Continuis, Superficiemrqua- 
euor denique proportio in Numciis, Cubum ; in Continuis, 
Solidum. Harc autem fpcculaiio in immenfum patet. Hinc 
pendet Definitio fequens. 

Otcu! 3 Tixraest /Myidti tua\cy>f « , 70 oc^tb» ts Jr, 
a fxif lofOt -n <T <<07»^ , £ dd 

<htA fiovi <tr « 

tt Quumquatuor Kfegnitudincs continue pro- 
portipnales fuerim: dicetur proportio primae ad quar- 
tam /rcur primae ad fecundam iriplicatatac femper or- 
cine vna plus, donec fit abfoluta proportionalitas. 

Quatuor Quantitatum continua proportionalitas , 'Cubi 
includit naturam : ficut rrium , Quadrati , vt modg diximus. 
Cubi aurem index eft Ternarius. Eroportio itaque primx ad 
quartam, cft proportio primx ad fecundam triplicata ; netnp^ 
Denominatote ia fe cubice dufto. V» ia Numeris ,,finr x ad 4 
vt 4 ad 8 & 8 ad 1 .Denominator Proportionis , eft Binarius. 
Duco itaque Binarium in fe cubice, fiunt 8: &tanracftpro- 
portio primi ad quartum : fcilieet.x ad i^>.o^upla.ln quinque 
autem PofitiSjcrit proportio Primi ad quintum qpadrupla 
qulm Primi ad fecundum.-In fex,quiotupla: fic^comincatcr,' 
donec ad vltimumpu Magnitudinum perueniamus« Atque 

C.' X. baecefe 
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hic cft Definitionis fenteniia. Sed quia natura Tupri Corpus 
nihil habet quod fenfui exponat , in Geometria non confidc- 
rancur proportionalia vitra qiiatuor Pofita. In numeris autem, 
qui fune velut interpretes quidam rerum continuarum ,vto- 
mnia qui torroam habent , infinita effe oftenderentur , aperte 
in immeofum exurgHnt progrcfllones Proportionalitatum , o- 
mniumq; fpecierum qm normaro recipiunt : Quafi lenfus fi- 
nitus, Intellectus vero interminatus effe comprobeiur.Huc au- 
tem Numeros afferre fuit neceffarium. Dupla cn’m& tripla’ 
ratio , Numerationem pri fe fert : neque aliter quam per Nu- 
meros expediri poteft. 



TB/f f 7;o, 



1 2. Similis rationis Magnitudines dicuntur, Ante- 
cedentia antecedentibus 8c Confequentia cofequen- 
tibus.. ‘ * . 



Similitudinem Rationum antea prdpofuic : hoceft,Pro- 
poitionalitatem : hic fimilis rationis Magnitudines , fuis ap- 
pellationibus nuncupat.ac fi diceret, Magriitudines Proportio- 
nales fignificantur, quatenus antecedunt &'conlcquuntur. Sci- 
licoc,’fumuntur iqucmultiplicia’ Antcccdentii.m , & xqtie- 
multlplicia Confequentium; vt cx iis proportionali^atcm Ma- 
gnitudinum colligamus. Hanc itaque appofuit Euclides , yt 
vocabula , qui dicunt , artis exprimeret. 'Antecedentium au- 
tem Confequchtiutn varii funt comparationes : qui- De- 
finitionibus fcquentibus explicantur. 

1C fWjU^OV. ^ i " 

' 13. Permutata Ratio i eft acceptio Antecedentis ad 
antecedens', vt Cohfcquentis ad confequens. 

PrimaVomparatio Magnitudinum, qui, pronuciatione na- 
yjrali, cft vnius Antecedentis ad fumn Confequeris, ficut alte- * 
rius Apteccdciitis adhium Confequens , dux cft attjue origo 

’ ■ ' \ ‘ ■ - - 'citcr 

i • \ . . 
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A, 

B- 



C- 

P- 



caEcerarulin comparacionum; ac primum Pcr- 

mutacx : in qua muutur lecandum Antcce- 

dens in prius Confcquens , & prius Conlc* 
___ qucns in fecundum Anreccdens. '..ilt 

Vt G fuerit a ad b Gcut c ad o:& concluda* 
cur , A ad c iicuc b ad d : hzc Permutata dicetur Ratio. • - 

Ai/« >9y^, TO fTnfUvu cSf ifafitvu, nnyHftt' 

00* ci( ‘tTlOfJ^O*. 

14 Conucrfa Ratio, cfl: acceptio Confcquentis 
tanquam antecedentis, ad Antecedens' tanquam coh- ^ 
fcquens. ' . » v ’ 

f. In hac conuertuncurduo Confequentia 

in duo Antecedentia, .& contra, VtG fucric 

, ^ A ad B ficur c ad o : & concludatur conuerfp. ^ 

modo,BadA(icucoadc. 



« - * ‘ . r 

T.vu>d%mo ^sT», ^ AS-lif m r>K^tva n $710^*10 e!( wfiW' 
ctvmu fnofjSfjoy. ■ ‘ 

15 Conjunda feo Compofita Ratio , efl: acceptio 
Antecedentis cum confequehteinftar yniusiad ipiura 
Confcquens. , • < . , i . . 



A. 

C- 



•• Vt fi fuerit A ad B ficutcadD:& 
_ concludatur totum a B ad b ficut to- 
tum c oado: dicetur Cpnjun^ feu' 



• Ii Ij i 

\ 

. jfh ji : . , o 



Compofita Ratio. 

A/a^ptoif 3 ^5 », S n iyttfjSfjot m i- 

®/>05 iu/TB 7B, i « j * A. 

1 6 Difiunda feu Diuifa Ratio , eft qtium augmen- 
ta Antecedentium fupra Confequentia, ad ipfa Con- 
fequentia comparantur. ^ 

Vt fi fuerit totum a Bad b ficuc tq- 



V*- 



cum c D ad o : 6 f concludatur , a ad b 

• C 5 ficuc 



V. 



X... 



Digitized by Google 



io6 ELEMENT. EVCLIDIS 

licuc c ad p. Et cft conucrflis modus C onjun£l’3e. 



A»«s?a^»i >4yis, w iiyBttim lefo^ ¥ \^o^lw y\\ \a^xi 

TO iy^/uSflOP tS tTKttfVH- 

'ty Euer(a Ratio , eft qnum Antecedentia compa- 
rantur ad exceflus quos habent fupra Confequcntia. 

^ ‘ -a Euerfib Rarjonum , fit quum Antecc- 

^ dens comparatur cum ea quam habet ad 

e ,■ ■ , Confcqucnsdiffirrentia, V t fi fuerit a B ad 

s ficut c o ad o : & condudarur , ficut a b ad a, ita c d ad c. 

’. ) • 

Ai’ 'Imv 7\sy^ 'Po-Ajotuv oviai jy aM6>« cumitt iozw ri 

avw J vo ^uCuouivuv , of eumjf > ora» 5a»t d» 
»Bi( •es»TBif /Mysdtafy n stfUToi -s/fit TO t^etSv , «i&< or Wi{ <fd/n- 
Cptf f4»yedwn, To -afa m mfog >i aM»( cat^pyx^S 

VM^^pPOPP <?SJ fUtOOPP. 

i8 yEq.ua ratio dicitur, quum phires Magnitudi- 
nes hinc inde xquali numero fumptx , & bma; com- 
parata; fuerint : tum aequali mediorum numero fubla- 
to, fit extremorum vtrimque comparatio. 

Vt fumantur Magnitudines a, b, & c: aliaq: totidem d,e^ 
&f‘: fiue fint ejufdem geiieris cumprimis,riuedjuerfi:fue- 
^ a> rintq; fecunda inter 

(. ii ■ %■ fe in eadem ratione 

^ ' ■ qua prim» ; fiue co- 

dem ordine , vt fi di- 
catur A ad b fkur n ad e , & b ad c ficut s ad e : fiue ordine 
conuerfo , vt fi dicatur a ad b ficut e ad f, & b ad c ficoc . 

• nad'B racqiomiffis mediis verisq^Bde E, con- 
V * eludatur A ad c ficut o ad p: Hae ar- 
gumentandi ratio dicetur, 
ab yEqua Propor- 
cionalitate; 
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THEOREMA PRIMVM. 

PROPOSITIO PRIMA. , f 

Av n immouZ /luyidti o^mvouZ lom ta 

'tffzuui arAfioiai'» ora- 

o-Astaiov ir fy^( > Scai!Si'V^<ntti' 

<^cu T« «-«/5 mumt. 

Si quxlibet Magnitudines totidem 
Magnitudinum fingiilatini actjuemulciplices' fuerint: 
quam multiplices funt Hngulx iingularum ^ tam 
cipllces erunt omnes omnium. ,i 

t ;1 ■ r ■ . ■ . . 

Sint Magnitudines a b & c d, totidem Magnitudinum s & 
9 xquemukipliccs : Iciiicet A B ipfius E • & c t> ipfius f. Dico, 
quam multiplex eft a sipllus s, & c D ipllus f : tammid(iplice;s 
clTeambasAB, co,ambacumE,F. ' . 

Quoniam enim «equemultiplex cft a B {piius b, vrc b ipIiuB 
. F : quot in A B funt Magnitudines , xquales ipli e , totidem e> 
runt&incD ipli f squales. In ABigitur li,nt MagnitudinesAC, 

G H, & H B , squales ipfi b :& in c D 

^ ■ R— — totidem numeto Macnitudt- 

• !• nes, CK.CL, &LD, squales ipfit. 

- • fc K. » Quum itaque mulcitudo Magot- 

T ' tudinumin AB 6r in colit eadem: 

- .* litq: AG ipfi E squalis, & c k ipli f: 
erunt, per communem Notionem, du.T A G&CKftmul fum- 
pts, duabus E & F liinul fumptis squales. Quum^c H^retdc 
E squaKs:& k l eidem f: erunt quoq; c H & k i fitnul iuraptat, 
iplise 5t FlimuifQmpfis^qualcfs.Atqieadcm rotione»B&Bb 
fimul rumpts,iildep E & F limul fumptis arquales.Quot igitur 
in A B funt Magnitudines qqnales ipli E,quotq, in C o ip£ F:toc 
funcin a b 8r co timui fumpcis,iplis e & f timui fumptis qqua- 
le^.Quamultiplex igitur 'eft a b iplius e,& c o iptius F:taro mal 
■ tiplices fune A B,c o, iplkumE, f : Quod ecat ofteodendum.. 

'* O.VVM autem hu/uspctmsPropqtiuo&is vim radonemq} 

perpend 




• f* 
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perpenderimus, totam incommuni judicio dtam ciTe intcl- 
ligemus. ^^am quum dicitur , Si squalibus xqualia addantur, 
conjuncta squalia deri: nihil aliud quam xquaiitas proportio- 
num fignihcatur. Scilicet, n'fuctic m xqualis k : & o squalis p: 
quatuor l^abeo Quantitates proportionales. Eft enim ficut m 

w \ ' p ^ ' ad N , ita o,ad p. Si igitur addamus o ipfi m, 

‘ '8c p ipfi n: fiet totum MO, squale toti N p.Ita, 

■ quum dico ab triplum cfle ipfius E , & c o 

tpfiusF: hoc tacite dico, fi. a b addatur ad c d , & e addatur ad 
E;tdtum A B, eo, efic triplum totius E, F. Siesqualitas omnes 
Proportionufn ipecies dirigit & gubernat. Ac quemadmodum 
squalitas xquilateri addita „squalitatcm confetuat: ita mulii- 
"plicitas.vt fic dicam, multiplicitati addita, proportionalitarcm 
retinet (imilem. Sed in quatuor Magnitudinibus aut plutibus 
squalibus , nihil refert qux cui prxponatur : Mutaro enim or- 
dine, non mutatur denominatio. Quum vero occurrit inx- 
qualitas , d-iftin£lius animaduertendum eft. Majori enim arre 
opuseft, in iis, qux non ordine collocata, confufionem parere 
folcnt. Tota igitur Proportionum materia feic in communi 
imclligentia confiftU.. Nam quod tam difticilis habita fit., ex 
prxfijmpta quadam opinione faduni eft. Proportionum enim 
tradatio obfcura non eft : fed eam ad vfum traducere , id de- 
mum operofum eft. Aliud enim eft artem tenere, & aliud ad 
rem luam conuertere* Sicut in rebus gerendis , quid optimum 
fit multi in otiofcieoicr diiputant.At quum in rcmprxfintem 
Verum. eft: quod ex vfu eft, vix vnus aut alter exequi meminit. 
Multas itaque Propofiiiones in hunc Quintum Librum Eucli- 
des contulit , qux pro Principiis habendx fuerant. Sed id cx- 
quifite fecit, vt fignificaret, Propofitionum quidem cognitio, 
nem tn medio elTe pofitam.,.fed earum vfum difficilem. Hunc 
Igitur Librum diligenter amplexantur qui Geometriam ferio 
facere volenc.Geomctria enim quantacumque eft,tota in Pro- 
portionibus eft : neque aliud quicquam fpeXat , quam vtLi- 
neaSiLincis , Superficies Supcrficicbus , & Corpora Corpori- 
bus componat & comparet. Aeque hxc in hac prima Propofi- 
cione przfari ,non absre nobis vifuih eft. 

, > THEOREMA i, PROPOSITIO II: 

Em «f utov iottjc/t > «d 'fint mdp^uf iT 
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3 ^ 7nfx-0ov i'd/n^v ]mxi( 7IC>^a®•A^»OT0F, iktov nftpSu' d oum~ 
-sff^nv jy Tn/JL-Hf of, iffUKif ‘no>^.a'sr^inct , f'<* 

5v d '^*5v ■nTiSf rtf. 

* I * , 

Si prima fecundx xquc fuerit multiplex vt tertia 
quartx, fuerit autem & quinta fecundx xquemulti- 
plex vt fexta quartx : prirpa quoque & quinta, fecun- 
dx xquemultiplex erit vt tertia & fexta quartx. 



In hac de fex Magnitudinibus agitur. Sit itaque a b prima, 
c fecunda , o £ tertia , f quarta : bg quinta , & E h fexta : fitq: 
prima a b .fecundx c ,vt tertia die , quarta: f arqbemultiplcx: 
Et quinta rurfus B G,ejufdcm c fecundx : vt fexta eh , cjufdtm 
Fjquaitx xquemultiplex. Dico compoflramex prima & quin- 
ta, fcilicet A G,ipnuirecundzcsquemuliipliccm,vt compo- 
fiiam ex tertia & fexta, fcilicet d h ipfius quartx f. 

^ ^ ^ ^ Quoniam enim AB ipfius 

. .. _ c xquc eft multiplex ,vt D E 

^ ~ ipfiusF: quot in ABfuntMa- 

— 5 ^ , H gnitudines ipfi cxqualcs,toc 

f & in D £ ipfi F. Rurfus quo- 

niam Bcxqu^ eft multiplex 
ejufdem c, & e h ejurdem F.quot in b g funt Magnitudines ipfi 
G squales , tot & in e h eidem f. Quot igitur funt Magnitudi- 
nes in tota A G ipfi c qqualcs,tot funt & in tota d h ipfi f cqua- 
les. Quammultiplex igitur eft compofita a g, ipfius c fecunde, 
tam multiplex eft, per antecedentem, compofita d h , ipfius f 
quartx:Quod fuitdcmonftrandum. 

THEOREMA 3, PROPOSITIO III. 

Eof ofaTW cr<j6Wgfi/ iattKi( r?/vMaits-^Jciov, ty fircf 

3 /oaruf Tto?^aTsr?\J(na tS -stpaiTH ’ Kj Ji' 'Inu •PSt) Anf 6fv- • 

TwV fifpfngji/ 'rnLxui TicMa-arAisciov ,np, n J'^L'n^v, 

\ ^ rr t 

7L JVi TllOfTH, 



Si primum fecundi xquc fuerit multiplex vttertiu 
quarti, fumantur autem xquemultiplicia primi 6t ter-, 
Terunt quoque multiplex primi , ad fccundurn , & 

! D mule 
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Sumantur k ad It & l ad f : it^m- 
que M ad G M ad H , aequemulti- 
plicia. Et quia e & f fune ipforum a 
- & c zqucmuitiplicia : itemq: K&E 
ipforum s& F acqucmuhiplicia,c- 
runt, per antecedentem , k & l ipfb- 
rum A & c xquemultipiicia : ac per 
f eandem.M&NipforumB&D^quc- 
I 1, ,, multiplicia. Quare, per conucriio* 
nem fextz Definitionis , k ad m & 
L ad N fimilirer fe habebunt in addendo, minuendo, & zquan- 
do- Quia ergo K &L,iprorum e &f fuiitzquemultiplida:itera- 
que M & N ipforum g & h : erit , per eandem dirc^am , e ad c 
ficut Fad H : Quod erat demonftrandum. 

L £ M M A , Icu fiimptio. Quoniam igitur confiitir, fi k ex- 
cedit M, etiam l excedere m : & fi zquale , zquale : & fi minus, 
minus : atque ob id , fi MexceditK, etiam N excedere l: & fi 
zqualc, zquale : & fi minus, minus: Erit ex hoc, c ad E & h adE 
eadem ratio. Hinc confequitur. 

Si quacuor Magnitudines proportionales fuerint, 
conuerfo quoque modo proportionales erunt. 

Hoc efi, fi fuerit ficut a ad b, ita c ad o :erit & ficut i ad a, 
ira o ad c. Hzc igitur Conuetfam rationem probae ,quam in 
decimaquarta Definitione pofuerat Euclides. 

THEOREMA PROPOSITIO V. 

Bai /U«>idt<c itntxjc n ontp a^aiptSh mpof- 

f i9iv7(^ , ^ n' tS P(snrS }aztxi( 

ator ^ TD i?fir tS oAfv. * i 

SiMagniiudo Magnitudinis ^que fuerit mulriplex 
vc ablata ablatx: erit dc reliqua reliqus tam multiplex^ 
quam tota totius. 

Sit tota A B totius c D zqucmultipiex , vt ablata a e ablatz 
c F. Dicareiiquam £ s ccliquz o F tam multiplicem , quam c;il 
tduAB tptiusen. 

D 1 Quam 
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Q^im multiplex cft a.b ipGusc f , tam multiplex 
; Aac E B tpfius c G> Eritq>, per primam hujus , quam 
a multiplex A £ ipfius c F , tam multiplex AB ipfius G F. 
At qudm multiplex eft a B ipdus c F,tam multiplex dt 
A B ipilus c n , per hypochefin. Et a b igitur vtriuiquc 
• c F & c D , cft xquemultiplex. ^qualiseft itaqi, per 
comuncm Notionem, c f ipfl c d : quapropter ablata 
n communi c f : erit reliqua c c , reliqux fd xqualis. 
Sed £ B xquemultiplex polita eft ipfius c c vt a e ipfius 
CF. Igitur tam multiplex cft e b ipfius f d ,quam multiplex cft 
A E ipfius c F. Arqui,'per hypothcfin,A E tam multiplex eft ipfius 
c f, quam tota a b totius c d. Et e b igitur ipfius f d tam multi- 
plex , quam tota a b totius c d'^ Quod erat demonlb'andumt 

H it c D.cmonftratio , Vt vulgata , ita cerra cft. Sed tamen 
quia id cxigitAjuod nondum docuit Euclides : ftilicet vt tam 
multiplex fiat e b ipfius c g , quam multiplex cft a e ipfius c F: 
icrupulo non vacat , apud^eos praffertim qui res perfpicacius 
examinant. Nam fi linca A e eflet, verbi gratia, tiiplex ipfius 
c F:qua ratione fiet E B triplex ipfius cc, quum id non ante do- 
ceat Eitclides quam in duodecima Scxtii^Duriurculum enim 
eft vt id cogamur facere aut concedere , quod pofterius erit e- 
dilcendum. 

A '.Huic igieurobjedationiific occurremus, vt picamus hanc 
. diuifionem'in hnoc locum tantum rocipi dodrina; gratia : (ci~ 
licet vt procedat Demonftwio ^ non.qup ifit ad vfum praelen- 
tem exquifite necelfaria. Ponimus enim Lineam Lines squa- 
lem : licet hujufmodi squationem fiohdum didiccrimus.Sunc 
enim hypothefes libcrstvcdilciplinarum fundamenta jactan- 
tur. ' ' 

g Sed tamen hunc Icrupulum vitabimus hac ratio- 

y 'L; * ne. Sic Magnitudo AB Magnitudinisc Dsquemulti- 
plex , vt ablata a e ablats c f. Dico reliquam e B reli- 
qus D F squemultipIicciT) ,vt totam a b totius c d: 

■ j^am multiplex eft k e ipfius c f, tam multiplex 
c ponatur a G ipfius f n.Eritq;. perprimam hujus.quam 
y multiplex A E ipfius c f , ram multiplex E c ipfius c 0. 
Sed fic fuit multiplex X B cjufdem c b.jSunt igitur^ G 
& A B squales. Communis auferatfir X i ' : 'erit a c ipft 
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E B squalis. Ec quia ficuc a e ad c f ( ob idqi , ficuc a b ad c d) 
icaAGadFDieric&iicuCABad cd, icaEBadcFrQ^oderac 
detnonftrandum. 

Alivd igitur eft , lineam cerminatara &coa£lam (qualis 
hoc loco eft E b) in partes necedarias fecare:& aliud, Unes ter- 
minats,qgalis eft f d, partes xquales creare,vt in a g. Denion- 
ftrationem tamen aliorum nolui omittere : quod fubtiUs ht,& 
ad (Imiles reperiendas ingenium acuat. > 

Probabimus & ab impolTibiU. Sit tota A B totius c D tatri 
' multiplex , quam ablata a e ablatx c f. Dito reliquam e b reli-^ 
qux D F tam multiplicem , quam tota eft a b totius c o. -* ■ - 
Si enim non tam lic multiplex, erunt in es aut plu- 
res aut pauciores Magnitudines ipii f d atquales, 
quam jn a e ipfi c f. S nt ergo , fi pofllnt , plutes; Et 
ponatur e g tam multiplex ipfius F d, quam a e ipfius 
c F. Eriiq, , per pi imam hujus , tam multiplex a a 
ipfius c o , quam a e ipfius c f. Sed a b pofita efl tam 
multiplex ipfius c o,quam eadem a e cjufdcm c F. E- 
rit igitur, per communem Notionem, a g ipfi a Bf qua- 
lis , pars toti : Quod eft abfurdum. Simili argumen- 
tatione probabimus pauciores non elFc Magnitudines in e b 
squales ipfi f o,quam in a e, ipfi c F. Sunt igitur totidem mul- 
titudine. Quare & totidem quot in rota ab cuci cd: Quod fuit 
demonftrandum. Hoc Theorema Campanus fic proponit. • 

L . I 

Si faerinc daa: Quantitates, quarum vna fit pars al- 
terius, minuaturq^ ab vcraqueipfarum ip(a parsieric re- 
liquum reliqui vt totum totius squemultiplex. 

’ Partem hoc loco pro Submultiplici fumit. Sic itaq; Quan- 
titas A B tarua pails Quantitatis c d, quanta eb ipfius a Brminua- 
«turqiABex Quanptaccc d,& reliquum ficFcrvtp' Dfitqqua- 
‘ lis A B., 'minuatur etiam e bcx Quaocitate;A«4 & fic reliquum 
‘E A. Dico reliquum f c tam multiplex cife reliqui A E , quam 
multiplex eft totum c D totius A B. 

• i - c c » p G • Quum enim F D/fid^qualis a b,c- 
( ' rit^F.D ita 0)ultiplcX'E CD eft 
"i E multiplex A. B. Pohamitaque D G 

D 3 tam 
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um muUlpHcem k e , qu^ f d cft multiplex e b. Eritq;, pct 

c r 2 £ primam hujus, fg tam multiplex 

A B , quam f o eft multiplex e b. £c 
S — i B quia fic fiiit c t> multiplex a b> vcr D 

multiplex e b : erit vtraque duarum Quantitatum c d & f g x* 
qualiter multiplex Quantitatis a b. Quapropter , ex commu- 
ni Notione , c n & F g fimt xquales. Dempta igitur f d ab v- 
craque ipfarum : erit c F xqualis d g. Et quia d g fic fuit mul- 
tiplex A E ficut F D multiplex e b : ob id, ficut a b multiplex E b: 
ob idq; ficut c o multiplex a B:erit c f ita multiplex a £ vc to- 
ta c d totius AB: Quod ctat demondrandum* 



THEOREMA <r, PROPOSITIO VI. 

Eo» J'vo , J'uo /u»yt3’ut ]<7zUi( n TtoMa-a-Afl»»** > ^ 

T»a -PStT luu^ n in?Qiaw}\dinti’ ra w7; cum7( imi 



Si dux Magnitudines duarum Magnitudinunrx- 
quemultipliccs fuerint,auferantur^; aliqux earumdem 
xquemultiplices: erunt & reliqux vel cifdem xquales,. 
vel ipCarum xquemultiplices- 



: Sint dux Magnitudines, AB quideti^. Magnitudinis E : & 

c D , Magnitudinis f xquemultiplices : & ablatx ex his a g & 
CH,earundem E &Fxquc fint multiplices. Dico reliquas g d 
StH D eirdem e 6c f aut xquales, aut ipianrm xquemultipli- 
ees. 



c t Sit enim primum g b xqualis ipfi 

n ~ B. Dico &HDipfi Eelfexqualem. 

■ \ R D Ponatur ipfi F xqualis CK. Etquo- 

• F ' • • ' niam xquemultiplexeft A G ipfiusB 

1', • vtc HipfiusF^ xqualis autem. GB ipfi 

'B,&cxipfiF:xqac igitur, per primam hujus,eft multiplex ab 
ipfiusE , vt H K ipfius F. v^que autem ponitur multiplex ab 
ipfius E , vt CD ipfius F. ^qualis igiturcd HK ipfi c D. Com- 
munis auferatur CH. Reliqua igitur c K, rcliqux h d eft xqua- 
l». Sed F ipfi c K eft xqualis. Quare & f ipfi h d eft xqualis: 
* Quod erat eftendendum. . 

. : a Si 
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Si ver6 G B fit multiplex ipflus e : ponam e k ipfius f zque- 
multipliccm. Eritq;, vt prius, a b ipdus e xquemultiplex, per 
primam hujus, vr h k ipfius f. Sed & fle pofita fuit xqucmulti- 
plcx AB ipflus £ vcc o ipflus F. Erit igitur h k ipfl c o atqualis: 

A a « E t ablata communi c H, reliqua 

5 CK,reliqusHD squalis. Quare 

K c H p quum c K fit ipflus F squemuU 

T tiplex vtc B ipfius E: erit &HD 

ipflus F zqucmultiplex vt e J 
ipflus s : Quod fuit dcmonflrandum. 

H iS c Ucnionflratio prima fpecie videbitur non plane fa- 
Cisfacete menti Euclidis.Nego enim, inquiet aducrfarius,abla- 
tam G B polie elle zqualcm ipfl e : nego id quoque , pofTc cilc ^ 
multiplicem ejufdem. quin tu hoc proba. 

Sed id propius iotuenti probatione non indigebit. Nam 
quum AB ht multiplex ipHus t: erunt aliquot Magnitudines in 
A B squales ipfl b. Quumq^ A c itidem fit multiplex ipflus £: 
erunt Si aliquot Magnitudines in A c squales ipfi e , fed pau- 
ciores quam in a b. Supererit ergo , vt reliqua c b Cc squalis 
ipfl £,aut ejufdem multiplex. 

V T tamen omni ex parte integram demus Deraonflratio- 
lieni.Sir Magnitudo a B,Magnitudinisc o muhiplexequalium 
. ^ _ partium ( fcilicet c d contineatur 

' ^ aliquoties in a b, vt nihil fupci fu): 

^ ® Et ex A B auferatur A E, qus fit mul- 

tiplex & squalium partium ejufdem c o Dico reliquam e b, ei- 
dem cd aut elle squalem , aut ipflus multiplicem squalium 
partium. 

Si enim neque fit squalis , neque multiplex : ponatur e f 
ipfl c D squalis : vt reliqua F b fit minor c D , fl £eti pofTit. Et 
diuidatur a e in Magnitudines ipfl c d squales : fcibcct in a c, 
& G E. Quoniam igitur a c, g e, & £ F funt ipfl c o squiilcs,fcd 
F B minor ipfa c D : non diuiditur ergo tota ab in partes ipfi 
c D squaies.Non cll igitur ipflus multiplex squal'uni parthiiny 
quod ell contra hypothcfin. AdJidi squalium partium pro- 
pter id quod diximus initio Definitionum , vet btm Mtltipli- 
cisctiam ad insqualitatem extendi. Sed inter docendum , ob ' 
facilitatem alTumuniursqaalia Multiplicia.lhsqualiutn enim, 

nempe 
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' nempe Superpartiemium & Superparticularium, taedioia & 
obfcura cft diuilio. Sed tamen vttobiq; ratiq eadem. 

THEOREMA 7. PROPOSITIO VII. 

la tm aujv>y f oumv to uvt^ ra loa. 



y£qiules, ad eandem habent eandem rationem : & 
eadem ad xquales. 



Sint aequales Magnitudines a & b : alia aurem quacuis Ma* 
gnitudo c. Dico vtramque a & b , ad ipiam c eandem habete 
rationem : Et c, eandem rationem habere ad vtramque. 

Sumantur ipfirura A & b aequcmultipliccs d i : ipfius vero 
c, alia vteunque multiplex f. Quoniam igitur a:qucniultiplex 
eft o iphus A vt e ipHus B:a;qualisautemeft a ipil b : xqualis 
igitur, per communem Notionem, erit d ipii e. Si ergo excedit 
n ipiam f, excedit & e eandem F : & (i xqualis, xqualis:& fi mi- 
nor, minor. Eli igitur vt a ad c, fic b ad c, per kxtam Defini- 
tionem hujus : Qiiod efl: prius. 

Dico etiam cadvrramqueipiaruraA&B , pandem habere 
rationem. Nam iifdem pofitis ,erit , ex communi fententia, 

xqualis o ipfi e. Si igitur exce- 

® dit F ipiam D, excedit & ipiam 

' ^ ' ' E :& fi xqualis, xqualis :&firai- 

•’ nor.minor. Quare, per eandem 

(extam Definitionem, erit ficuc 
c ad A, ita c ad B : Quod erat demonfiranduin. 

‘Hoc policrius poterit expeditius dcmonftrari.Nam quum^ 
condi terit ficut d ad c,ita e ad c:eric conuerfo’modo,per Con- 
icftarium quartx hujus, ficut c ad a, ita c ad b. Et hoc Theo- 
rema ex iis ed,qux inter animi fenia habenda clfe vidcbao« 
tur. , ' ■ ■ 

.V / THEOREMA 8, PROPOSITIO VIII: 



T 0)1 ou/iam ^743'aiv, to ts ovtv uei^otec 

10 fAfltrSv ' ^ To' uvjt wfcf n t^rSi Apjov 

f. ' , ^ 

' • . ' ’ >;ii. , ' . ^ 

InxqualiuniMagnitudinum major ad eandem,ma*- 

' . jorem 



'*xi • 
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jorem habet rationem, quam minorrEt eadem ad mi- 
norem, majorem habet rationem, quam ad majorem. 

Sintdu2 Magnitudines inzquales, a & b c, quarum major 
B c : Ac autem tertia Magnitudo d. Dico , majorem cile ratio- 
nem B c ad D , quam a ad eandem n : Contra , majorem efle 
rationem 0 ad a, quam d ad b c- 

Ad prioris partis demonftrationem , inrclligcndz funr b c 
prima, d fecunda: a terta, & rurfus o quarta. Deinde primz & 
certiz zquemultiplicia,itemqj fecundae &quartz Ac confti- 
euenda: vt multiplex primz excedat multiplex fecundz , mul- 
K. r ^ tiplex vero rertiz non excedat mul- 

H tfplex quartz: juxta ientenriam o 61 a- 

A 3 y. C uzDeAnitionis. Quod hac ratione 

® fiet. Quoniam major eftB equam a: 

, _ — — ^ . ponam b g ipfi a zqualem : ac couf- 

' ' ' que multiplicabo zqualiter vrramq; 

partem Ec&EB,vtexsc proueniat quantitas major quam i>: 
quz At F c : & ex s B , quantitas non minor quam eadem 0: 
quz At F K. £ritqi , propter zqualem multiplicationem , f k 
tam multiplex s b , quam f g multiplex e c : ob idq. , per pri- 
mam hujus, etit tota g k totius b c zqucmultiplex vt fk 
ipAus E c. Ponam infuper h tam multiplicem ipfius a , quam 
G K ipAus b c, ac per hoc, quam f k ipAus e b. Erumq: f k & h 
aequales : quum vtriufque fubmultiplices poAtz fint zquales. 
Quia igitur F k non efl ipfa n minor: neque h eadem o minor 
erit. Nunc autem multiplico d , donec proueniat quantitas 
proxime major quam h. Scilicet fumo duplum ipAus o : inde 
triplum : ac deinceps vno plus , quoad proueniat quantitas m, 
proxime major quam H. Sumo poftmodum ipAus d multipli- 
cem quantitatem proxime minorem multiplici M : quz Atr: 
vt ipfa M confiet ex l & n. Eritqt l non minor quam h : quum 
M fit proxime major ipfa h. Quum^m At zqualis f k : non e- 
rir F K minor t : Neque item f k o , minores erunt quam l & 
£> : ac proptereanon minores quam m. Et quia f g cfi major n: 
erit tota g k majoc m. , Q^umq; ad primam b c & tertiam a, 
itj-mptz Ant zquemultiplices gk & H:adiecundam vero & 
quartam ( quz efi eadem o ) zqucmultiplex m fumpta At, 

£ infiar 
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inftar duarum: &G K multiplex prim* excedat M mutriplex 
(ccundat , neque h multiplex tertia: excedat eandem M multi- 
plicem quart* : Erit, per odauam Definitionem hujus , majot 
proportio b c ad o, quam A ad eandem o : Q^od eft prius. 

- « Secundum autem dcmonftratnr 

ex eadem Definitione , conuerfu or- 
dine Magnitudinum : vt d fit prima, 

A iecunda: D rurfiis tertia, & b c quar- 
ta. Exceditenim m multiplex primx, 

H multiplicem fecundz : neque eade 
M multiplex tertiae , excedite k mulriplicem quartae. Quare 
major eft proportio d ad A , quam D ad b. Sicqj patet tott 
Propofitio. 

Hanc Campani Dcmonftrationem.quum paulo effet cla- 
rior Demonftrationc Theonis , aliquanto etiam clariorem fe- 
cimus. Qua: fic tamen obfcuracft. In quo mirari lubit ,quum 
hujus Quinti Libri Propofitiones in communi intelligentia 
pofitac fint , ficut antea monuimus , ac prima Ipccie quendam 
veluti confenfum in animis pariant : quod tam implicate de- 
monftrentur. Huic igitur loco rurfus compendium fimul 8c 
lucem attulimus. 

Sint duz Magnitudines A & b c , quarum major b c : fitqi 
tertia quantacumque Magnitudo o. Dico majorem efle ratio- 
nem B c ad D , qunm^A ad o. 

Intelligantur,vt prius, Bcptimai 
D fecunda , a tertia , & rurfus o 
quarta. Earumqi parentur jeque- 
^ ^ ^ multiplicia ad hunc modum.Quo- 

' ‘ : niam major eft B c, quam a: pono 

E B ipfi A aequalem : Et vtramque e ‘ c & e B aequaliter fic mul- 
tiplico , vt ex E C proueniat quantitas major quam D : quae fit 
F G : & ex E B,quantita$ non minor quam eadem o : quae fic c H. 
Eritq; , propter aequalem multiplicationem ,g f aequcmulti- 
plcx ipfius E c vt G H ipfius E B : ob idq;, per primam hujus, tam 
multiplex eft g H ipfius ^ b , ficq; ipfius a, quam tota F H totius 
B c. Habeo itaque f h a:qucmultiplicem ipfius b c primae, & g h 
^ pfius A tertiae. Nunc autem multiplico d donec exurgac quan- 
titas proxime major quam g h : fcilicct fumo ipfius d duplum^^ 
' ’ ’ - ' ' < indit 
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triplum : ac continenter voo plus. Et produco k l , qux 
fit prima multiplex, major ip& g h. ;£tex k L,reicco l m fim< 
pium & squale ipfi o. Eft igitur k l ipfius o vtcumque multi- 
plex^iolbiF duarum, quatenus ell d iecunda & quarta. Et quo- 
niam K L cfi proxime major ipfa gh : non erit eadem c Hmi. 
nor K M. Et quia f g eft major d , & l m eidem d squalis : ex- 
cedet F H multiplex prims , iplam k l multiplicem fccunds. 
Sed quum k l pofica fit major quam g h : non excedet ipia 
G H multiplex certis, k l multiplicem quarts Quare, per oda- 
uam Definitionem hujus , major eft ratio b c, ad o , quim a ad 
D : Qus eft prior pars Theorematis. — 

Altera autem modo probata eft : icilicet ex eadem Defini- 
tione , conuerlo ordine Magnitudinum & Multiplicium. 

THEOREMA 9, PROPOSITIO IX. 

T » 7» cLuii ^ ewm Apjp», 'Imt ^ -mfht» 

•n MTo f cLutiv naenia 1<m 1^. 

.. Qus ad eandem habent eandem rationem, Ma. 
-gnicudines, imer lefune ^qnakslrEc ad qnas eadem 
habet eandem rationem, ex quotjue fiint xquales. 

. Sic duarum Magnitudinum a & b eadem ratio ad c Magnt- 
• tudinem. Dico a & b effi; squales. £ conuerib , fi eadem fir ra- 
1 !-. ‘ tio C ad vtramque earum : dico B£ 

- ^ T squales. X^onucr ia fe- 

' _ piims hujus. • 

Prior pars fic probatur. Si enim non fimt squales ; erit al- 
tera ipfarum, vc a, major, £c erit, per priorem partem antece- 
dentis, major ratio a ad c, quam Bad c,concra hypochefin. Se- 
cundavero fic. Si A eft majora : er it, per fecundam partem an- 
tecedentis , major ratio c ad b , qu^ c ad a, contia hypothe- 
fin. ' ' 

t ■ » 

THEOREMA lo. PROPOSITIO X. 

Ti» vfo( To aun ^pypp i^riuP} to ^ >iy>v ok^o f*H- 

' ^ov ^ • 9fo( 0 3 TO eu/jo fA^opa ‘ixit Mt«»o » A bTto» 

’’ i ’ ' 

« ' Qux duarum Magnitudinum ad eandem majorem 
‘ £ t rationem 
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racionem habec, hxc imior e(l. Ad quam autem dua« 
rum, eadem majorem racionem habet, hacc minor e(t 



Si fueric ratio major a a4 c , quim a ad o : dico a efle tna;o> 
rem b. Si vero fuerit ratio major c ad b , qu^m c ad a : dico e> 
contrario a majorem elTe quam a. Conuerlaodause. 

^ ^ • Prior pars condat ex priori parte 

^ ■■ iepcimje & priori oAauac. Nam per 

' priorem ieptimz , non erit a sequatis 
B : Ec per priorem o^uae, non erit minor, fecunda veto pa- 
tet ex Iccundis partibus earundera. i 
' 

THEOREMA n. PROPOSITIO XL 



O/ duitf ot kun), ^ a/An^i; Wm oi euunh 



Qux eidem fune squales rationes , & inter fc iunc 
squales. « - • • • ; 



Sit ratio a ad b Sc r^occ ad o ^vteaque zqtialis rationi qux 
eft E ad F. Dicb duas rationes va^ B & c ad p efle aeqmles : cf- 
(c iiciiicct ficut A^ ad B , ita c ad D. 
f. K. ' H Sumantur c ad Aj 

A ' , i r c & H ad c , & K ad E s- 

- ^ ^ — • K ' queraultiplices: irem- 

^ ^ i' ' ' que L ad B , & M ad o, 
& H ad F,aliz vtcumque zquemuUiplices. £c quia ponitur e ad 
f deue A ad 8, & deue c ad o: erit , per conucriam (cxiz Defi- 
nitionis bis fumpram , fi k excedat k , vt c excedat L , & h ex- 
cedat M : fi zqualctxqualc: & fi minus , minus. bi igitur g ex- 

cedat N, excedet H ipfum m : St d zquaie , zquale : & d minus, 
minus. Q^are, per Icxtam Definitionem, erit vi a ad B, ita c ad 
o : Quod erat probandum. ■ 

I N hac demonftracur idem , vt dicitur , per idem. Tam e- 
nim confeda cfi dmplicium comparatio , quam cxcefius fc z- 
qualitas vCqucmuhiplicium : quamuis aliter probari pode non 
negem. Sed quorsum ? quum dc animi iendim ac dib co Prin- 
cipioaudiacur : Quz eidem dmtzqiialia , inter fe iunt zqua- 
Ua ? Quod certe ica gqacMle eft &;vniuetrun^Vit in omni ane. 
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in omni ipecie, tn omni denique ingenij exercitatione , a(Tcn> 
fionem & probationem prz fc ierat. Sed tamen hujuice rei de< 
fenfionem jamanc^occupauimus in prima hujus. 

THEOREMA tt, PROPOSITIO XII. , 

Campmto 13. V ' 

• t 

Eut^omnuuS fuyidTi cuaT^ypt U( riifjijSfHtf I" 
^ im/iiSfiaift HWH t« rytivSfjay 9p^f aireuim ra i-m/uSpa. 

Si finguls Magnitudines ad fingulas eandem ha- 
beant rationem : erunt t Hcucvna antecedentium ad 
vnam consequentium , (ic omnes antecedentes ad q- 
mnes confequentes. . •! 

,jQuod prima propofuic de multiplicibus, hzc in vniuetfiim 
<lc quibulcumque Magnitudinibus. 

Sint Magnitudines Ongulz A , c • s , ad lingulas b, d, f. ean- 
dem rationem habentes : nempe ficut a ad b, iu c ad o & s ad 

Dico elTc heut a ad fi , iu omnium Gmul a c e, ad omnes fi- 

mul«,OF. . . 

Sumantur fpiarum 

_ . i f j zquemultiplida 

c»H4C: & ipiarum b d,f, 
alia vtcumque zque- 
' ' ' ' “ ' multiplicia L,M,H.hric- 

que , per primam hujus , rotumex c, H, k. ita multiplex totius 
ex A , c , E « vt G cll multiplex a : itidemq; totum ex l> m, m, ita 
niultiplex totius ex b, d, F,vt lcII multiplex b. Et, per conuer- 
iionem fextx Dchnitionis bis fLinpiani.li c excedit l, & H ex- 
cedet M, & K excedet v : & (i zqualc zqiialc:& fi minus, minus. 
Icaque , per communem Notionem , fi c excedit l : excedit 6 c 
totum ex G,H,K, totum ex L, m, & fi zquaic , zquale : & fi mt- 
,nusi minus. Quare , per eandem Definitionem, erit ficut a ad 
B , ita totum cx a, c,e, ad totum cx b,d,f ; Quod erat proban- 
dum. ' 

THEOREMA ij, PROPOSITIO Xllt 

. . Cnwptmo la. , . . . •, 

. . *f «TOf «ww »;iai tira^ 

‘ . E i m] 
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Sf ' '^irot 3 9fo( nVtffSr /mH^ovu >4y>v l(»ip •vkixT^cN 9fih( ?»5»* 

^ 'tgfu-m «T ^ngpy ftn^ova A9 jpy Jtwip TzifjtSof tsf>o( ^ 

Si primx ad (ecundam eadem fuerit ratio^cpiaz teri 
cixad quartam : tertiat vero ad quartam 'major fuerit 
ratio , quam quimat ad fextam : prirnx quoque ad fe- 
cundam major erit ratio, quam quintae ad fextam. . 

Sic eadem ratio a ada quz c ad ormajor autem c ad o,qu^m 
t ad F. Dico majorem quoque eiTe rationem a ad b quam a 
'adF. ‘ 

G . j > Sumam cad A,&Had c zquemultiplr- 

cia ; itemqi L ad B , & M ad D , & M ad F , alia 
zquemultiplicia. 

• • • £rquiaeademellratio'cad D qux eft A 

ad B , (ed major quam e ad f : erit, per con- 
> uerfionem fextz Definitionis , fi h excedic 

!fc .«• A* , vt c neceflatio excedat L. At, percon^ 

Li. , i' uerfionem o&auz Definitionis,fiH excede 
M . non necefiario K excedet N. Siig^turo 
li j I j cxceditL.nonneceflarioKexcedetNQua- 

i B ’ c p E T major eft ratio a ad B,quam e ad F:Quod 
, £iic probandum. 

• H o c autem cDCum nil aliud eft , qu^m Si fuerint duo iatet 
fe zqualia , vnumverd illorum tertio quopiam majus : erit 8c 
•xeliquum tertio majus. 

ExCamfamo. Quod fi fit eadem ratio a ad a quz c ad 
D , (ed c ad n 'major quam e ad F : erit & a ad b major qu^m b 
adr. Namfifitcad o minor quam e adF; erit Eada major 
quam c ad d. Per conuerfionem igitur majoris Improportio^ 
naiitacis, fi k excedit Vi non neceilario h excedet m. Sed fi h 
noti excedit Mi neque g excedet i. Per Definitionem igitur 
maioris Improportionalitatis , major erit proportio e ad f, 

■ quam a ad B. Itaque econuerib , minor erit a ad b, qu^m E r: 
Quod erat ofiiendcndum. Sed hoc non admodum exquifitz 
probationis. Quod autem icquitur majoris eft momenti,. 

. Sifktritprimd qHatuer tadfetund»m m»jorj^ j 

teftUad fiuMrtsm : trunt d^Htmultifhcut frima 

■ ~ t • &tcrt^ 
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& ferti/t q»d quum e»mpar»buntttr lU uliqn» aquemaltiflicU fe~ 
c$mU & qiisrtie , Muemetttr multiplex prim* mnjm ejfe mHltipliei 
fectni* : non nutem muUiplex tertu , mtUtiplici qunru, Quod 

fic probatur: 



Sit major proportio a b ad c , qu^m d ad e. Ponaturq; pro- 
portio A F ad c ficut D ad E. Et erit , per hanc & decimam , 'a f 
minor a b. Et (it minor in quantitate f b- Hanc f b multiplica- 
bo , donec proueniat quantitas major c : qux fit c h : hac lege,' 
yco toties multiplicata, producat quantitatem non minorem 
K. E : quar (it K. Tunc faciam vt L c 

h G H (it tam multiplex a f , qu^m g h 

A r B g eft multiplex ip(ius f b , aut k 

c E ipfius D. Eritq; , per primam hu- 

« — , . ■ — — . jus , L H ita multiplex ipfius A B 

■ — — vt K ipfius o.Ponam poftmodum 

• M primam quantitatem multi- 

plicem E , quz fitmajor K : & ponam n ita multiplicem c,vt m 
cfi multiplex E. Eritq>,ex politionibus, & ex conuerfione (extq 
Definitionis', quantitas n prima multiplicium c, quz erit ma- 
jor l g : nec erit l g mino'r c. Sumam itaque fiib n , maximam 
multiplicium c : aut ipfi xqualem , fi forte n fit prima multi-, 
plicium illius : quz fit o : Conftabitq; n , ex o & c. Quia ergo 
j. G non efi minor o,& g K e(l major c : erit L H major n. Q uare 
quum K fit minor m , patet propofitio. 

H AS c Campanus. Cujus breuitatem fere vbique laudaui. 
Hic vero ob compendium , manca apparet Demonftratio. 
Hon enim (atis explicat", quantitatem n elFe primam multipli- 
ciam quz fit major LG. Hocigitur probandum fuit ex quarta 
hujus. Quum enim fit ficut d ad e : ita a f ad c : fitq; k ipfius o 
xquemultiplex vt g)l ipfius a f: itemq; m ipfius E vt n ipfius c: 
erit, per quarram hujus , ficut k ad m , ita c l ad n. Sed k ad ^ 
proxime minor eftipla m. Et gl igitur proxime minor eft 
ip(a K. ’ - . - 

Quod autem dicit,ex pofitionibu$,hoc innuit : quod quum 
GL (it eodem modo multiplex ipfius a F,qub & x ipfius o : fitq; 
x> ad E ficut L G ad A F : erit L c major c , quum k major quha 
B pipfitafir. .. c > . . * 

R, V R $,v s Campanos. . CQiwe!;%i.qq^uehujqs df ix(oa- 
. - * ' ■ ftrarc 
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»14 ELEMENT. EVCLIDIS 

ftrare poterimus. Videlicet , ii reperiantur aliqua xqueroulti* 
pHcia primx fittertix : ttemqi alia fecundz & quartz arque* 
multiplicia:& multiplex primae fuperet multiplex fecundae, ne- 
que multiplex tertiae fuperet multiplex quartx : major erit 
proportio primie ad (ccundam,quam tettiaead quartam. Quod 
£c demoniiratur: 

Sint quatuor Quantitates , a prima , b fecunda : c d tertia, 
& E quarta : Gntq; f ad a & c ad c d xqucmultiplicia : flmilitcr 
H ad B & K ad E , zqucmultiplicia : & f fuperet h , neque c fu- 
pecet K. Dico majorem efle rationem a ad b , quam c d ad e. 

Si enim fuerit xqualis : Getvt 
c fuperet K. per conuerfionem 
fextx OcGnironi^ : quod efteon* 
tra bypotheGn. Si autem minor: 
ponatur c l ad e ficut A ad B.Etk- 
que , per hujus decimam , c l mi- 
nor c D. Et fit minor in quantita- 
te t n.Ponam igitur vt m n Gt ita multiplex c l, & n p ita mul- 
tiplex L n , Geut F eft multiplex a. Etitq; , per primam hujus, 
MP ita multiplex ci>,Tt f eft multiplex a. Vtraque igitur dua- 
rum Quantitatum m p & G.efizquemuitiplex C^antitatis c d: 
quapropter ipf* inter fc zquales , per ea qux demonftraca fune 
in ieptima hujus. £t quia c non cil major k , non erit m p ma- 
jor eitdem. Scd,per conuerGonem fexrxDeGnitionis , m n efl 
' major k : quum p Gt major h. Major igitur m n, ipGt m p:Quod 
fieri non poteft. Quare conftat propoGtio. Hxc ille. Sed nc 
hjtc quidem Demontlratio quicquam hahet-egregium. Pro- 
bat enim quod probatione non.indigcc , immo quod jam Ca- 
pe in probationem aifumpGmus Giperiorum Theorematum. 
Prior tamen non contemnenda: quod oftendat rationem fic 
conGitoendorum >£quemuliiplicium , vt multiplex primae 
(uperet multiplex Greundar , fcd multiplex terti» non iuperce 
multiplex quartae. 

THEOREM-A 14, PROPOSITIO Xllll; 

Eop xtfhc / f’ hfm 1^» ^ •Ura^ 

Si, TO 3 «^Stbv f ’ % w 4f'<iCn&f rS 

Vaj, lAsww W<oor. ^ 

‘i Sjptimas^adi^ndameackm fuerit ratio quaeter- 
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tijE ad quartam, prima vero major fuerit, quam tertia; 
erit & fecunda major , quam quarta ;Et Ci arqaalis, ae- 
qualis :& fi minor, minor, • • . . . 

Sit ratio a primx, ad b fecundam : vt c tertiae, adaquanam: 
& flr major a, quam c. Dico & a ma|oretB cfle quam o : & fi z- 
qualis, aequalem : & fi minor , minorem. 

« c Quirni enim A fit major 

^ ^ quam c : ctic, per priorem 

■ ' ■ partem odauz hujus, major 

ratio A ad d , quam cado: ob idq; , major a ad o, quam a ad B. 
Quare, per fecundam partem decimz bujus,erit b major quam 
o. 

- Si verd A fit zqualis c : erit , per priorem partem feptimz, a 
ad D ficut c ad o. Quare , per fecundam partem nonae , erit b 
zqualis o. 

Quod fi A fit minor quam c, erit, per priorem partem o£fa- 
uz>minor ratio a ad o, quam c ad o ; ob id, major a ad b, quam^ 
ad o.Quare, per fecundam partem decimz,etitB minor quam 
z>. Ac fic patet Propofitio. 



THEOREMA n, PROPOSITIO XV. 

T« jtiffUt to 7( uaauTUi 7to?^>srAtfmoi{ f iony 
St «csiTOMjiAst» 

Magnhadines intep (e , eandem habent rationem 
quam earum y£quemultiplicia inter ie. 

Sint c ad A , & oad BzquenxultipUcia,, Dico eandem cfle 
Mtionem c adp quzcflAad B. . . 

. 1 'j> ■' Diuidatur c' fecundum 

L A , b quantitatem ipfios a : & o fc- 

^ eundum quantitatem jpfius ‘ 

Eruntq; tot partes in c, zquales ipfi a: quot in o.ipfi b. £c 
quia quzlibec.pars ipfius c , ad quamlibet partem ipfius o , eft 
ficut A ad b: erit, per duodecimam hujus , e ad o ficut a ad a: 
Quoderatoftendendum. ’ • # 

, theorema 1«, PROPOSITIO XVI 

*' k i ... 

TiWo^ «i cmM^C 

F ' St 



\ 
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ELEMENT. EVCLIDIS 
Si quatuor MagnicucUnes proportionales foerin^' 
permutacim quoque proportionales erunt. 



Sit proportio a ad b ficut c ad o. Dico penxxitatim, eiTe a 
adc.ficutsado. 

Potiam B ad A ^ & F ad R zquemutciplices : itcnoq; c ad c > 8t 
H ad D jequcroultiplices. Et erit, per antecedentem, e ad f licuC 
G ad H. Itaque , per decimam quartam, il e efl major g : erit 6C 
F major h : & (i £qualis,xqualis : & Ii minor, minor.Q uare,per 
£ lextam Definitionem hujus, erit 

% . - A ad c ficut »ado: Quod erat 

. t *-p . oftendt-ndum. 

^ ® ' — ' Ex hoc manifeftum eft, vtex 

' ' Continua proportionaiitate fiat 

Permutata , oportere quatuor Magnitudines ede ejuldem ge« 
neris. 



THEOREMA 17, PROlPOSlTIO XVII. 

Si fuerint Magnitudines conjundini proportiona- 
les, diflundlim quoque proportionales erunt. 

G H K- _ t Sit proportio a B ad b c 

AC B ficut DE ad E F. DicociTc 

'• ^ Acade BficutDFadFE./ 

£ — jj Ponamc HadAc&HK 

ad c B ; item l m ad d f 

la H ad F E , fingulas fingulanim squemultiplices : Ac rurfus 
Iplarum c b & f b, alias vccumquc qquemultipliccs k p & n q..Ec 
erit , per primam hujus , c K ira muitipicjt a b vt c h cll multi- 
plex A c : & L N ita multiplex o e vt l M eft multiplex o F. Sc4 
quam multiplex cll G H ipfius a c , tam multiplex pofiu eft M 
ipfius D P : Sc continue , qulm multiplex l m ipfius d f , tairi 
multiplex cll, per primam hujus, l n ipfius d e. Qukn malci- 
plcx igitur G K ipfius AB, ram multiplex eil,pervndecimam hu- 
jus,L N ipfius D BfEt quoniam h k& M n fiint iplatum c B & f E 
zqucmultiplrces : itemx P & aiix carundetn aequcmulti- 
pliccs : erunt , per fec und am hu^s jc p & m q^earundem -c I & 

FExque 
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# B «qucmukiplfces. Per conucrfionem, igitur iextar Defini- 
tionis, fi G K nrtuUipiex a B.exccdaCH p multiplicem c b: exce- 
det L N multiplex o E, ipfam m Q^multiplicem p e: & fi xqualis, 
aequalis : Sc fi minor , minor. Ablatis itaque communibus h k 
& M N, fi G H excedit k p, excediet & L m, per animi Notionem, 
M & fi squalis, squalis : & fi minor , minOr. Quare , per fc- 
x-tam Definitionem , ctk ficut a c ad c b , ira d f m p £ : Quod 
ctac demonfftrandum. 

THEOREMA jg, PROPOSITIO XVIIl. 



Ed» ju*yidii <ti(l^y>v n, ^ aiutn^iCfa euct^sfov ffdf. 

Si fuerint Magnitudines di^udini proportionale^, 
conjundtim t^aoque proportionales erunt. 



A <■ i . . ■ 






, ti ) : 1 


* 1 . ■ 


■ k 



' Manente eodem Magnitudinum pofitu , fit a c ad c b ficuc 
D F ad F £ Dico-cifc a b ad b c ficut d £ ad e F.Conuetfa antece- 
dentis. , . I ' 

* , V ^ *•Slngld?s'■enim''■Jfl5que- 

multrpHciBds ad fingulas 
^'Magnirudifaes accommo- 
dati st eri t ,per cpn uerfione 
^ ^ fextaf-Dt^nitionis , fi G H 

rxceditKP.jTtL' M excedat k qJ & fi dequalis, aequalis: & fi miN 
nor,Tinho'r..Quaproptefi pdfith iommunibu;. h k & m n ,crif, 
per commfffiemNotioncnt ,fi^G Itexccdit h p , vt l n excedat 
^ Qj,Brfi5E;^tialis,aequalisTfe‘fi rtinW,tfiifi<^r. Quilrcvpeifi»- 
xtam Definitionem', erit a b' ad s ^ ficUt D'k'adiE f: Quod erat 
dcmonfitanduih. i j •• '■ r t ■ 



A L I T E -K, fi placet jab finpoffibili.-Qnotn^fif a e ad c b fi- 
- cut DTatfp^': feid non AB^^idB c fiirdt o e ad £ f 4 ftrt»-ii'ad' »H>- 
'■quain 'aliiim j' Vt ad e O" ^ 'MagniTudincm‘,'‘ficot‘‘Bft[A'Sa(f ji c. 

^ J ‘‘ Aiqlie ea er ir m^i' %V,adt^ 

P, lOam fi^IHs^oiial0r,^e. 

rftconfeffiiprdpofitio. irtitaqu*. 
'prim^iri e G'niaior qoilm e Vi Et erit , ber anfeicedenrcm a c 
ad c B fi<;ut D 0 ad E c. 'It^quel per vnacciibam bu;us , erit-ii^ 
'ad £ T:%cutD F ad p £. Quarc.peTdecimatnquartamejtddct^^ 
quum o G prima , fit minor n f teriia : ctU c e lecenda , minfir> 

E a.- ££■ 
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ELEMENT. EVCLIDIS 



E F qaarn. Sed c e poGta fuit major. Quare euerctcur pofitio.' 
^ a t H z Sit jam ficutAB ada c , itaoE 

A c B ~ ^ minorem quam e F.£t erit, 



per antecedentem , a c ad c b ficu( 
D H ad H B, luque, per vndecitnam , o h ad h e fient o f ad f b. 
£t quia o h pnma , cft major o f tertia:er it, per dccimamquat- 
.am , E H> (ecunda , major b f qujirta : Quod fieri non poieft. 
Q^rc, ficut A B ad fi c, ita o £ ad E F : Quod erat demondrai)- 
dum. 

■ • ■ / ' 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XIX. 

Eor n eig oApv apafpiGtr vf 'o( tipafpiSty * 70 

^h(ToP\jynnv}T<^,,et;o?tef9foc 

Si fuerit vt totum ad totum'i ficJablatdm ad aMa- 
tum : erit 6c reliquum ad rcdiqutim ficuc totum ad co> 



cum; -t ' 



/ J t ^8 ^ 



• V 

.^..Quodqui^tapropofuitde Multiplicibus , hzc de Magni- 

.tudiotbus in yqiuerfijm.^ 

Sit itaque yt totum A-s-ad totum c o , ita ablatum b e ad a> 
blatum o F. Dico cllc& reliquum a e ad reliquum c F , vt to- 
,tum A fiad, totum cd. , j 

% > , m » Q^um enim ,fit; a 3 ?d c d ficut 

3 ^ ^d D f: crit.pcrmucatim^A b ad e b 
^ q P ^d p F : & difiundim , a e 



O. 



■ «i, >1 U.jti A..L. 



t 

» VI f J V 






ad E B ficut 03 ad F p;; & itfiFPpi pccmu(|aUm , a e ad c F ficuc 
3 B,ad F u.'> fic ctax a b ad c o, conflat propofitio.- 

Appendix ex Campano. £x hac t£ Permutata propor- 
Cjonaliuce dcmoallracnr Prpportjonalius £uerfa. ^ Yc fi fit a b 

3 ^Namqfium fit a e ad b E^d^uc po ad P f ; erit pcra>Dcacim^ 
jA^ ad c o ficuc.^ Bad D F.Ob idi^ pcr hanc decimamnonam,B a 
^d^cficuf A.B ad QHa^e.pprmucatun , b a ad a e ficuc o c 

^ c.F/ Q^dsrat oflcndvpdum. 

5 ‘ C,q }i V B,E S4,-‘qudquc Propoitiopalims poccfldemonflra- 
^ipdYcdp PcftijLtata Pioporrionalitatc & nona.^pjus. ^ 

^^utc 4 d|».DicpeffcB,ad V ficut 

»Ar ’ . ’ ‘ ' . ‘ * •’ 

1 J vmk ... .. , ; u i t 7 ; 

^ Sin 



1: i 



. .4 1 ^ iiit 
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Sin minus : Sic o ad e iicut b ad a. Ec quia Aad» ■ 
eft ficut c ad D : erit pennutacim a ad c ficut Bad o. 
Ec quia iterum b ad a ilcuc oad s ; erit quoque per- 
muatim,Bad D Geut Aads. Quare a ad e ficu c a . 
ad c. Si igitur e non Gc aequalis c : Gct contra fecun> 

A X « x> X datn partem nonjc. Si aucem aequalis : erit b ad a G- 
cuc o ad c : Quod fuit oftendendum- Haec Campa^ 
nus. Hoc autem poftrcmum probatum fueeae fupea ad quar- 
tam hujus. , 

THEOREMA lo, PROPOSITIO XX. 

Eaf ji «aA* aJfo7( im ii awjJlo XauCai- 

to/bSfa, kJ ar mA/irS AflTw , Ji 'ian 3 ip ajewTo» tS ru u^^ov « ’ ^ 
TD TiTOfSf n »x7b iroi’ ^ <apr, taof ’ lAaoror, «AoATor. 

Si fuerint tres Magnitudines vnrus ordinis , & aliae 
totidem alterius, fuerint^ dujcvnius in eadem ratio- 
ne cum tduabus alterius eodem (icu politis , prima au- 
tem vnius fuerit major tertia: erit U prima alterius 
major tertia : & fi aequalis, aequalis:5e fi liiinor, minor, 

.1 i *. r i t ' 1^ *1 

Hoc Theorema, cum fequenci, proponitur ad i£qnam pro- 
portionalitatcm probandam. 

Sint tres Magnitudines A,- B, E, ^nius ordinis : tresq; c, o, F, 
alterius : Gcq; A ad B Geut c ad D : & B ad E Geut oad «. 

A — ^ — . s; V Dico,G>:A- cRmajor E, 

— efle & c m^otem f ; & fi 

aequalis , aequalem : & fi 

minor, minorem. '* . ... ' ' 

• Si enim eft major : erit , per priorem pstem odauae hujus, 
major ratio a ad b , quam E ad B : ob id , per duodecimam, 
major erit c ad d, quam e ad b. JEt quia , per Conuerfiiin pro- 
portionalitatcm.E ad b dl Geue f ad o : erit c«d d majoc quant 
F ad D. Quare, per priorem partem decimat''^, major efi c, 
quich'F. Qnod G a Gt minor quAm n; probabitur iifdem argu- 

A- ■ . PsJ mentis e minor quam F.' Erit 

— ’. enim, per-pporem parte ofta 

* ”, ' ^ uae,m|tiQrratioAaaB, quim 

■* * "F- 3 • ' ■ sad 
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E ftd B : ob idq ; , per uueddeifflain, & per Conuci^an* pr^dpor* 
tioftaii^ilCin, minor erit c ad d, quam f ad d. Quare,pcr prio- 
rem partem Dccim», erit c minor f. Siaurem Afic*qualis e, 

A c erit, per priorem partem fe- 

“ piimz , A ad BHctit £ad B : ob 

* — . idq;,per (ccundam/partem vn- 

«tccimar, & Conucriam proportionali tatera , eri«c ad d ficucc 
F ad D. 'Quare , pcrpriorcm partem nona; , erit c zqualis f;‘ 
Quod erat demonftrandum. 

Hic (ubiicic Campanus. HancPropofltioncui demonftra- 
uerunt quidam ex Permutata proportionalitatc , ad hunc mo- 
dum- Eft A ad B ficur c ad d Tergo permuiatim a ad c ficut b ad 
D. Et rursus quia b ad E ficut d ad f : erit permutaiim B ad c fi- 
cut E ad F. Sed erat b ad n ficut a ad c. Ergo , per vndccimanii 
erit A ad c ficut E ad f. Qiure, per dccimach quartam, fi a pri- 
ma , eft major e tertia : erit & c fecunda , niajor f quarta : & fi 
zqualis, zquali.s : & fi minor, minor Sed fit ron rcdle demon- 
ftranr. Nam fi a Permutara proportioBalirateaigurnchtalio- 
nem , vt coeperunt» perficiant : q tandem :i£quam -proponio- 
nalitatem concludent :. rciliccr a ad c ficut t ad f, (jcrj^-pcc- 
mutatim a ad b ficut c ad f ;‘Q^z eft i£qua proportionalitas. 
Quod fi E uclides fic colludi pode vidiftee : ituftta 'hot- prx- 
mifiifet Theorema : fcd ./Equam proportiooalUatem ftatiqt a- 
ftruxilfet. X^uinhaqucihzc ratiocinatio non procedat, nifi 
' vcriusqucordinisMagrtitudijies fi<nt cMdcm. generis : minus* 
conocnientec adfiogulare contrahunt quod Euclides genera- 
tim propofuit- i > 

II . 

THEOREMA II, PROPOSITIO XXI. 



, Eof id etAXo iu)7o7f lira muiJbo Xau^'o* 

fSffU y itaia>syia , c/)’ iaK ^ 

1» «f <Srw IN M * ^ To •nvttfSt «fi 'i£^ 'cf ctf ' 



^ Si fuerint tres Magnitu(3ines vnius or<linis ,toti- 
tleniq- Magnitudines alterius, fuerit^ earuin Pertur- 
bata ratio, prima 'vero vnius ordinis , fuerit major ter- 
tia :tfit quoqqie'^Tima alterius, major tertia. 

^ " 'Sint: 
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Sint eres Magnitudines A^s,vnius ordjnk:tresq: alix F,c,p, 
alterius :& de proportio intereas Perturbara : fcilicet a ad B 
(icut e ad D , & B ad E ficut f ad e. Dico li a ed major £ ; efle 
^ F majorem o : & d minor , minorem : & d xqualis, xqualcm. 

K ir Hoc autem probatur 

? - e fifdem argumentis qui- 

* ® busdipcrior. Si enim a 

dt major e , erit major ratio a ad b > quam e ad s : aeque ob id, 
major e ad o , qu^m E ad b : quapropter & ma)or quam e ad f: 

- quia ve E ad B , de e ad f, per Conueriam proportionalitatem. 
Quare , per iccundam partem decimx , major ed f quam d. 

A F Quod d A minor dt qu^m e:' 

B. e. erit, gradatim argumentando, 

«, B minor e ad o,quam ad F.Qua- 

ee, per fecundam partem ejuldem,erit f minor o. ' 

A t ^Si vero A dt xqualis e , erit 

' B ' — — . e , i cadndcutcadF. Quare,per 

z fecundam partem nonx , erit 

F xqualis D. Ac de condat Propodtio. 

Hje e itaque cum antecedente, quia ad probationem 
quxproportionaliutis fpedlat , yEquemultiplicium rationem 
vtraque prxeipue condderat. Atque hunc fenfum habent , ve 
non podlt prima vnius ordinis major ede tertia , quin prima 
alterius dr quoque major tertia : & d xqualis , xqualis ; & d 
minor , minor Breuiter, hxc verba exceflfus & xqualitatis o- 
mnino dc accipienda , vt in Dednitione fexta hujus. Atque 
hoc ad duarum fequentium inteiligentiam monere commo- 
dum fuit. 

THEOREMA zi, PROPOSITIO XXII. 

Ea* i iTiocuouju /u*yt5ti > aJToJf ti , auiiJuo 

?^afjc€axofSfja. c* cuvaT ^ "ioov tf 7^ «uvaT 

Si fuerint tres Magnitudines vnius ordinis, toti- 
demq; alterius , fuerint^ binx vnius ordinis in eadem 
ratione cum binis alterius (imiliter fumptis ; ex & ex 
aequali proportionales erunt. 

^Sint ttes^ Magnitudines Ai&,£, votus ordinis : alixq: totidem 

aUc 
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alterius , c , d , f : (Icq; A ad b Hcut c ad d , & b ad e iicuc o ad f. 

Dico cile A ad E ficut c ad f. 

Ponam g ad a, & h ad c squemuItipHcta : itemq; k ad b , & 
L ad D , alta zquemultiplicia. Rurfus m ad e , & n ad f , aiia 
3tqucmultiplicia.Et erit, per quartam,aut,n mauis,pcr decima- 

quartam hujus’ , g ad k ficut 

K : Hadt :&Kad M GcutLadK. 

C Itaque, per vigefimam ejuide, 

» fi G cft major m , erit h major 

-• »— N :& fi aequalis , .rquatis :& fi 

A— — ^ minor, minor Q^are, per (e- 

i — ■ — , Di — . — . — . xtamDefinitionemhujus,cric 

• ^ — ’ — ' — ’ — ■ A ad E ficut c ad f: Q^od fuit 

' ’ oftendendura, 

I A M vero, fi fuerint Magnitudines plures tribus in vtroque 
ordine : erit omnind prima ad .vltimam vnius , vt prima ad vl- 
timam alterius : Icilicet in i£qua proporcionalitate. V t, fi ad- 
dantur p St qj & fit E ad p ficut f ad Dico efiie a ad p ficut 
cad q^ Erit enim a ad e ficut c ad f, vt modo demon> 
ftrauimus. Sepofitis igitur b St d , erunt tres Magnitudines, a, 
E, P, vnius ordinis tresq^ alterius c, f , q^ ejufdem conditionis 
cum prioribus. Quare a ad p ficut c ad q^Quod erat often- 
dendum. - 



THEOREMA i|, PROPOSITIO XXIII. 

Ea# Ti fuyi ^ , ^ a?^a aiUoii "Itm to auaJbo AaftCoc- 

ve/uSpa o» 7 bT oiW J 3 « aiiO^tay 

Tof dmrjS K-of. 

Si foerint. tres Magnkudines vnius ordinisjtoti- 
dem^ alterius/ueritq^ perturbata inter ipfas tatio : e£ 
& ex arquali proportionales erunt. 

Sint tres Magnitudines vnius ordinis A , B , c : atquoaliac 
totidem alterius o, E', f. Sitq: a ad b ficut e ad f : Se b ad c ficui 
oad^E.DLCOclTc Aad c ficucoadp. < 

Ponam c, h, k, ad a , b, o , xquemultiplicta : aliaqt L , m > ni, 
Ad c. E, F, xqucmultiplicia. Et erit , per decimamquintam hu- 
jns , yt A.ad B, fic c ad h. £c quooiam-vt a ad b, fic e ad b ^erlr• 

pci 
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I L‘l B fe R ■ V. •• = ‘ ' 
per vndciitnam Vtc ii^ h , fic it ad f * 
* Quum^; fit vt e ad F|fic m ad ir , per ipfam 
' decimamquintam : dfit &,per vndccimam,' 
' vt c‘ad H, fic M ad s. Et quoniam vtBad 
r • I r'l fic ad fe : crit,pcr d^uartam huju/cc , vt H 
iil ad'L‘s'fi^‘KadM.''Stjnr{tjaque<; , H', L tres 
I./ A ' Magnitudines aScK ,.m , n , ^Use cpcijdem, 
X, K M H perturbatim proportionales.Si igitur c ex- 
cedit L, SCK excedet n : & fi squalis, jsqua- 
lis : & fi minor, minor. Q^^rc,per fextam 
Definitionem, erit vt a ad b , fic oadr: 
Quod erat oftcndendum. ’’ 

. ..Aliter ..pofiUnt fumt sqticmulti- 
plicia* Sint enim tfes Mt^gnicudines vnius^ 
ordinis a, b, e, tocidemq> F,c,p, alterius ; B£ 
fit vt A ad B , fic c ad D : dSc vt b ad £, fic f ad 
c. Dico efle a ad e ficut F ad o. ' ' 

Sumam p, H, K, ad A, c, F, squemulcipli- 
cia': aliaqi n ad b, e, d, squcmuUipIicia. Et erit, per quar- 
tam hujus , G ad L ficut H ad N ; per dc'cimamquintam,iL,ad* 
M ficut K ad H. Erunt itaquc,vt prius, vEquemufiiplicjJt vtrius- 
que ordinis, in ratione perturbata inter fe. Obid,pervigefi- 
ihamprimam , fi c excedat m , & k excedet*!^ : &*fi squalis, s- 
qualis : & fi minor , minor. Quare , per fextam Definitionem, 
eiit vt A ad' E ^ fic F ad d: Quod erat probandum. 

Quod fi plurcs tribus fuerint Magni- 
tudines in vtroque ordine : verbi caufa, 
quatuor : fitqi a ad b ficut n ad b 
ad £ ficut c ad o : fc e ad p ficut f ad c: 

« w* 

erit & in xqua proportionali tate ,, a ad p 
ficutFadq^ Nam quum probatum fit a 
. ad E (icut c ad fublatis b, & d ..erunt 
tres quantitates , a , e, p, alisq, totidem 
f >c > in Perturbata ratione inter fe. 
Quare a ad p ficut f ad * qj Quod erat 
demonferandum- 

A c quemadmodum ex Ternarii de- 
monflracione probatur Quaternarius, 
G fepofito 
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ELEMENT. EVCLJDIS 
fcpoGtq vno mediprum : icaex Q^tcrnario Quinarius, duo- 
bus fcpuluis mediis : Ac cx Quinario Senarius , eribus femo^ 
tis picdiis. Ac Cie continenter. Quod Ac in fuperiori fpecie 
proportionali cacis intelligendum. Quamobrem,quura 
Xernarius toCfini pcobatioi>em abluluac . dilcr^c Euclides de * 
tiibi^s t^rum Magnitudinil^us prppofuic. . 

^THEOREMA »4, '> R 0'P OSI TIO XXIIII. 

E<ri ^0f'd'<jC»Tt£9V ^ ktiTo:- ^iror tapl^tirap- 

S'v ■ 3 ^ TiiuUfov ? auw ^^yov , >(ftj Um -op'o( W- 

t^5v • i(eti <ytwT%3-\f 'ig^^ •mu/Hov ‘s^i( f iuuCa» 10« 

-■ Sr fuerk primum ad fecundum, vt cercium ^d quar- 
tum: &iiem't^uintum'ad fecundu, vtTextum dd quar- 
tum:erit & compoGcum‘cx primo quinto ad fccun 
dum, vc con)polIcun\ex cerdo & fexco ad quartum. 

Qdod (ecunda propofuit de Multiplicibus , hzc generarim 
de Magnltudinib‘us'propbnir,..'' 

Sit itaque k b’ ad c vt b e a'd f r jtcmqiB c ad c vt E H ad f’. 
Dico clTc A G ad c ficut d h ad i». ' 

'Erit etiiin , per Conuerfam prbportionalicarem , c ad BC vt, 
F ad E H : quapropter, ex vigcnmalecunda,erit in ./^qua ratio-^ 
n'c A B ad B G vt^E bad e HrEmiptis (cilicct a B prima , c /ecundaj 
. ’ .. Ac B G tertia , vnius 

f ' j' • ’ ordinis: atque d,e 

.. .1 r— :"i - ; r' ^ prima, F, fecunda, & 

# H terita alrcriu^.' Igitur'; per decimamddauam', A G ad g B vc 
ob ad b E. Quare, quum Ot pofita B g ad c vt e h ad f : fumptis 
A’ G jprima,B d fe'ci!itlda,'Ac c' tertia, vnius drdinis : atque o h pri- 
ma',^ t?feciibdd, Ac F. tertia', altdrius : erit,pcr vigelifnamfecun- 
dsim' ,*in‘!c£qua ratione , a c ad d vt b h ad f : Quod erat ol^ca- 

dcnaorti.l’*"’'' ="■ ' I i 1 / ' 

» * 



r 
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euct^Cey r, ro fcf^svr ^ ri / vo ^ 
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LIBER V. 13^ 

Si quatuor Magnitudines proportionales /uerint: 
maxima 8c minima reliquis duabiis majores erunt. 

Sint quatuor Magnitudines proportionales : a b, c o, e,&f: 
vt A B ad c 0 , fic i ad F‘: firq; earutn maxin a aB ; minima vtrd 
f.Dicoambas a b & f , 'majores eirciinbablis c’d \'’a. ' . ' 

* " Ponam A G'aErquaiem Ip/i B : & c M xqualem 

ipfi F- Et quoniarir (icut tora A fi ad toram c o^ 
ficablata a g ad ab}atam c H ,erit & reliqua c b,' 

' pdr deciman^monani hujds,ad tdiqdam' h d , fi- 
cur tota A B ad rotam c D. Majoraurem rll a b 
i ipia c D : Et major igituru b ipia h o. Et quo- 
'^niam zqualis eft a G ipfi E > & c h ipfi f : erunt 
A G & F zquales ipiis c H & e- Addita ergo g b 
'Majori ad duas A ‘g 6 c r: 6 c hTd minori ad duas 

& F, maFjowsquam c’d & b'; C^od erat' demonftrandum. 

•• Hactbwbs EucIidcS hujds (^inti Proportiones tta- 
didit. Noucm aurem foiqucntespro^ffijonds a Campahoad- 
dicat funt, ex alieno qUopam'cxemplari. fifctn'& &pc alias or- 
dinem Euclidis dcferit,paucapVarrermitrir,nonnullariibftituir," 
aliaq* addit de ibo. Neqbc hiR*i&;i tipera. Picraque enim in de« 
Bioniirando £tcit meliora fi clariora < compendij officio : licet 
in quibufdam dormiter. Vtvteft, C-impani condrudionem 
fctienH in citando. E iicildei , s m ori ti^Vus^ no(i t x 

xtatis Matfieinacicusciariffimos^. Quin & fcquentes Propo- 
fitionesabeoeitatas inuenimus ^ 'in ea quam in J^tolcmcum 
reliquit Epitome. Quje res cfFccit vt illas apponcremustalioqui 
libenter prxtermilfuri. Nam prztcr id quod probationes quas 
«X jis venatur R^^io^ontanus , abunde fx Euclide eonl^t: 
^etiam^id^K^ciproporridnurii iiY|tdia jnlKj' vi^^rirur pi qpofi- 
tipnes refecanda: potius qu^tn in rong{t&duccn'dz:N.rro quz 
per'fe\flaVz funt , locum tantumoccupanu ingeiuuov etiam 
dnemdV^^xdium^cnim 'multitudo vbique parit. Ez itaque flc 

bn i -.ujtn 'i; : ■i'>M rii 

V ' f * I' .. ‘I ' . ri “ —i' 1 . . >■'')( •if’ ...■ u J ; j 'X 

5i KJ6fit quatuor Quantitatum proportio primx 

G i adfe 




\i6 ELEMENT. EVCLIDIS 

aJ fecundam,major quam tcrtix ad quartamtcrit con^* 
uerfim e contrario, fccundx ad primam, minor quam 
quarta: ad tertiam. 

Sic proportio a ad b major quam c ad o. Dico conucrfim e- 
contrario . ti>ino|:^m cllc proportionem sad a , quam o ad c. 

Si cnim ed eadem b fd a , quz eil o ad c : erit econuerso a 
ad B vc c*adp iCpntraKypothefin. Sivero major c(l b ad a, 
quam d ad c : ponatur b ad a vt o ad c. Eritqi , per duodeci- 
mam , B ad A mjupr quaiQ B ad a. Quapropter, ex priori parte 
, ‘ ,, c - ' ■ ■ ■ dccimz , edt e minor b : ob 

■B , .. 3» idqi.ex fecunda parte QiSlau^ 

. X . , ,1 ' niajor erit proportio a ad e, 

quam A ad B., Et quia, per 
Conuerfam propo^tionalitatcm , e(l a ad e ficirt c ad d : erit, 
per dupdecimapi,propqttj. 9 jC ad nm;qoi:.quEm,A ad b. Sed c- 
rat minpr. repugnantia igitur > adruitur propo/Itlip..,. 

, PoiTumus.&a^inate demonifrate. Ponatur e ada^t^C, ad d. 
EteritjeconuersoBEd e vf o atde.., Et quia major ed a, quam E, 
per priorem partem dccinaz : iprit , ex lecunda parte octauz , b 
ad A minor quana b ad e. Quare, per duodecimam , Bad a mi- 
nor quam p ad c f Quod erat probanduip. , , 



3 0- : 'M » 

l'! , • Plfl / 

:r i 






Si ,quaiuornQu4ntkatum.rtiileric majcM- proportio 
prima: ad fecundam , quanv tcitiae ad quartam : erit 
pttmutatimimajof proportio prmixad tertiam, quam 
fecundae ad quartam. *' t ‘ ' •' 

‘ ^ jt) 1 .' : i . * i * •ijj 



■ 1 ■, iii A’ 



• ' Sic tbajdr propdrtio a ad b, quani c ad n.brca permutatim.^ 

■i I ia* j d' ' , . (.<!( 1' 1* I . *. 

majorem, ede A ad C, quam D ad D. 

\ . ‘ tadem enim ne>n crit: quia 

^ ’ ^ tunc quoq; edet peftnqratim, 

\ ^ ^ .t ^ , A adB iicut c adb.‘ Qupdfi fic 

minor : ponatur e ad c vt b ad 
D< Eritqi cx duodecima, E adems^oK quam A ad c. lcaquc,ex 

• 'k ^ priori 
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priori parte oftaux , b ad b major qu^ aad b. Ec quia podia 
cft E ad c dcut b ad o : erit permutatim , e ad b deut e ad d. 
Quare, ex duodecima . major crk proportio e ad d , quam a 
ad b: Quod eft contra hypothedn. . ' . . . » 

Idem per affirmationem. Sumatur e ad b ve e ad d. Eritqi, 
ex priori parte decimae , e minor a : propterca quod , ex priori 
parte odauz , major eft A-ad e; quam e ad e. Sed ex Permuta-i 
ea proportionalitace , efl E ad e ve b ad o. .Quare , per duode- 
cimam , A ad e major quam b ad o : Quod erat ofteudeadum. 

III. 

Si fuerint quatuor Quantitates, quarnm primarad 
fecundam fit major proportio; quam tertiae ad quar- 
tam : erit quoque conjuniJlim , major proportio pri- 
mx & fccundx ad fccundam^quam tertix & quartxad 
tjuartam. . i., - . j . > j '.y, ,• /. . n : : jf - -. 

Sic major proportio A ad b , quam e ad p. Dico Br ma/ofera 
eflcpioportioncln t6tius ABadB, quam totiusfeoad * 

' Neque enim erit eadem : quiafic quoque d^uniflim eHet 
AadBvtcadn. 

' ' Qa6d (l flt minor ; fit e b ad b ve e d ad d. Eticq:; ex duode- 
Cfma hujus >E b adB-major quam a Bad^a. Itaque , ex priori 
parte decima;, majoreft ipfaE b quim tota a b. Er, pifreom- 
munem Notioacm,^E tnafor quam a.v‘ Quapropter , ex priori 

parte odaua;, major cft proportio e ad 
qu^iil a' ad b. Sed e ad b cft ve c ad o, 
;j ) • ’V pei»’ Difiun^iahi proportionaliratem: 

!.,;ri(n .icratcnima BadjincoadD. ^Qiiave; 

: X • ■ "T; :• ' t • P®*i: § P 

quam a ad b: Quod cft contra h^pothcGn. {/» • » 

Idem affirmate. Quum pofica (it major proportio A ad b', 
c ad t> : pobacurE ad b vt c ad.o. «Eritqiicjc^riori parre 
decimx , E minor a. Ob id , peranimi Notionem , £ b erit mtr 
uprqp^m aai£ If^que, ex i priori parte D^auz.maror erit pror 
port^ A;« ad'>v,qUj^fn-E;»JMl fl. A* pi^rtio e~b -athBjpcrtJDn- 
prc^driip.naliti^«cO)t*.e(biictttt;; o d. -f ofitA enim 
eli E:«di9.v(:C.ad.Oi.Qjjai£^pe».dufiidei^m^k^ajorcft Asad 

• ' ’ G 3 B, 
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ELEMENT. EVCLIDIS 



B, quam c o ad D : Qjiod crdc oftendcnduqi. 

. , > I t '• 

^ i . 

* < • ' 

. Si fuerint ^uatuor Quantitates quarum 'primae & 
iccurida: ad fecundam fiy major propprtiq^ quam ter- 
tiae & quartat ad quartam : erit quoq^ dingudim pro* 
portio primae ad fecundam major quam' tertix ad 
quartam. ' — 

Sit proportio a b ad b major quam c d ad o. Dico & difiun- 
ftim,AadBmajoremel&,'quki>cad D. < " • 

vEqijalis quippe noitcrir. Nam , per Conjuni^am propor- 
tibnalitaiem, ellcr a b ad b vt c o ado. Si 
vero mirior cllc pollic , vt iit major c ad 
D, quam A'ad fi : cric,per amecedencemt 



major c d ad d, quam a Bad B.Quod minime conucnii: quum 
poAra Oc nnnor. , i , .• ,, , ■, r , r - r - 

1 o E.M a£rmat^ PonatHr s b ad b vc c ivad o.Erit^cx prip 
xi parte decimx , eb minor quam a b : ob id > per anirot Notio- 

A__jt B ocni , E cft minor quam a. Quare , ex 

< . •• ■ . , ; priori parte o£kauae,. prpportio e ad b 

i M - /V . f minot eft qpatn_A,a4A:!Qaod craco- 
;.io: ;nr I 1 ' . ;-,i Ji j if '^.ii , • I 1 . . ' 

• 'oi ■ j / > , i v/'| ' : V». .tii. 'p V. : ;ri a jn<. 

Si fuerint quatuor.Quq^nnutes, quarum primae 8c • 
fefeund^iad i^und^tn nnajor fit proportio, quam ter- 
tiae &.quju'taead qutircamTcrit eiicrfiin, minpr Propor- 
tio pYiWie^^ fcduridbc jid priniaitiiquam tertie & quar- 
«ead tettiara. 

V Si|ciu3|cvprop'ontbA:BadB\qu^m<cc> ad Dicoeuerlb 
modo, minorom cde^Ji Bad A,.quam c o ad c. 

BJiq lii: ' Eriaerjma^iiuiic^im, ptV antecedentem^ 
5a'vi' i' ;S lna^orpropotc^t><M^ad B;qu4QVc-ad o. igitur; 
r -H 9 i per prrmahiEaiiumyecbnuersb.tnrnor B'adAi 
iauam b'ad c: Qu»o> uctiam earapd^m^,icb»j^o^{<i>,!m- 
c «' . nor 
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aor cric AB44 Aj qu^ra« o'ad c : ^^odrcn^t demondranduta. 



VI. 



1 .? t. '; 



Sifuerim tres Quatitatcs vnius ordinis , totidcmq; 
alterius : fuericq; primae priorum ad fecundam , major 
proportio, quam primx pofleriorum ad ft-cundamie- 
rit quoque 'primx priorum ad tertiam,majorr propor- 
tio, quam primx. pofleriorum ad tertiam. ‘ ‘ ' ’ 

STne rres (^ancitat^s vniiisyprdinis A|, ;» , c - afifcq: tpicidc^ 
alterius , p , ^ tnalor proportip a ad quapi p ad e;, 

Itcmqi major b ad c^, qu^ E adr. .Dipo. tnajdtpna cilc > ^ 
quSmioadF. . „ ‘ 

1 ^ f . y SucnimcaacvrEadr. 

■ i V ' E ■ . . - .- rp £titq; , cx pripii pattp.de-. 

c. — . r — ■ — • cima: hujus, G minor B,Obj 

M- . . - - , id , cx (ccunda parte oida- i 

^ - '■ u:i^ , major eft ratio A ad G, 

1 ' T , f : :-j} f , q«^n»!AadB. -M»di6 rnaior 

igitur c.ft A ad c, quam p, ad E.Sit jtaqgc H ad q vt b ad e, Eritqj, 
ex priori parte decimae, A major quaiii it. Ob'idq; , cx priori 
parte o£kauae, major ratio ' a ad 'c, q'u3m h ad‘c. Atqui h ad c,pct- 
.^quam proportionalitatemi vC^ y t,D ad ,r ; qft cninvH ad ervt 
I) ad E : & G ad c vt E ad f. ,;jC^acc, per duodecimam ^ a ad,c^ 
tnajoV cft ,quam p ad f’: Qupd ccat dpanouflf an Jura. 

...,1 Vii ; 

. J, •' ‘ _ 

Si fuerint tres Quantiutes vnius ordinis, totidem- 
que alterius , fueriiq; proportio fecdndx priorum ad 
tertiam majot* quim primx pdftcridrum ad'fecudam;‘ 
itemqj primx priorum ad lecuodaiA^tnajp^^ Ic-., 
cundx pofleriorun-i ad tertiam : erit & major propor- 
tio primx priorum ad terciam^quaio po Actio- 
rum ad tcriiarrv “ . 

-no } Lk ziinacj*) joinc 33(J;ii' i j M3!.i ..‘.-'i- j 

9r#f#i4r»i f>f totidem' 

Fij " * ' ‘ 
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o, E, F , atcerius>: major proportio b ad c', qu^ oa^d E r 8t 

major a ad b, quam e ad f. Dico majorem e(Tc a ad c, quam d 
ad !• Haec ad ^quam proportionalitaccm pcrciner. 

■■ . ■ . JSuenimcadcvtDad 

E. Et erit, per priore parce 

_ . decimae hujus, eminor B: 

, ' ob id, per fecundam par*' 

tem oftatiae., major pro- 
portio A ad c, quim ad b. 
Quapropter mulco ma- 
jb^ A ad'c , quam t adT. Sic iraque h vt e ad f. Eritq; ,ex 
priori parte decimar , Amajor h : ob idq; , proporno a- ad c, 
majbr quim h ad c, per priorem partem 0 (aauae. Atqui , per 
vigefimamcertiam , proportio h ad c eft vc oadp : quum iite' 
ad c vt o ad f, & h ad c vc b ad f. Quare,perduodecimam,mar 
jor ed proportio a ad e, quam n ad f : Quod erat demonftran- 
dum/ ‘ . 



. i 



' 'I ; 

c 

.in ■ ^ i- 1 



VIIL 



•Si‘fuerit'pr6portio totius ad totum , major quani 
ablati ad ablatum r erit & t^liqui ad reliq^uum^majpt 
proportio, quam totius ad totum^ . ' 

' Sinrdax'Qbannrares ,'a b & c i> : ii quibus abicindAmtir-A e. 
8fCF jfintqr reliqua E b 4 cft) : &'fit major proportio A b ad‘ 
c D, quam AE ad c f. Oiebde thajbrem e(fe propuiitiohcm e- b 

4 g B ad F o,quam a b ad c o. Erit enim, 

c a -t r, iccundam additarum permu- 

^ ■ • ' •' tarimima|or proportio a b ad a e, 

quamde Dad c f. ^Ob idq;^ ex quinta earundem .erJteuerfim, 
rninor prope^tiq a b ^ s B^q^m c o ad c f. Qijarc rurfus per- 
ihutatim , minor proportio a Bad c Oy^quam s Badpo : Quod 
erat dcmohUrandaih.: " 



. \ jI, "J/; 



IX. 






Si fiierint ‘tres t^amitatesVrifus opdinis, ac toti- 
dem alterius, fuerit^ cujuflibci antecedentis ad com- 
parcrn>majo^ ptapfertiei/quatti' cujurquani fubfcqu‘5- 



us 
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tis ad fuam:erit & harum omnium ad omnes illas ma- 
jor proportio, quam alicujus fubfequentium ad fuam 
comparem, aut etiam quam omnium ad omnes : mi- 
nor autem, quam prima ad primam. 

Sint tres Magnirudines vnius ordinis, a, b,c :ac totidem ai- 
terius , d , e , f : litq; major proportio a ad d , quam b ad £ : 
Bad F , quam c ad f. Dico proportionem a b c Hmul fumpila 
rum , ad D E F (imul fumptas , majorem quam b ad £ , &; quam 
c ad F : majorem etiam quam b & c Hraul fumptarum ad £ & f 
fimul fumptas : minorem autem , quam a ad d. 

Quum enim (it a ad o major quam b ad E: erit permutatim, 
A ad b major quam n ad e:& conjunftim, a b ad b, major quam 
D £ ad E . £t iterum permutatim, a b ad d s major quam b ad e. 

^ » Quare , per antece- 

^ _______ £ , dentem , a ad d major 

^ j quam a b ad i> e. Atqi 

eodem modo proba, 
bitur major rario b ad e , quam b c ad e f. Major itaque cfl a 
ad D , quam b c ad e f. QuaM, permutatim , major eft a ad b c, 
quam o ad e f. Et eonjun^im , major a b c ad b c.quanvj) e f 
ad £ F : Et iterum permutatim , major a b c ad o s f, 
quam c B ad £ f : Quare , per anteeedentem, 
major eft a ad d , quam a b o ad 
p E F ; Quod erat de- 
monftrandum. 

eJZiBti quinti (^eometjticorti^ xf femen- 
toru^ <^ini«. ‘ 

4 
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lACOBI PELETARII 

CENOM- IN EVCLIDIS 

ELEMENTA GEOMETRICA 

<jZi- 

&z ft^U6, 

DEFINITIONES. 

Mo<a ifin , o<m rai ri jatiat 

tm( ’ixi » ‘b yt^fiOK aA«6- 

gft; (daA^rov. 

Similes Figurae dicuntur , quae angu- 
los aequales habent ad vnum , & latera* 
quae angulos aequales continent, proportionalia. 

^ Vt fi fuerint duorum Triatigulorum 
' A B c Se D E F , anguli mutuo squales: 
nempe angulus a angulo d angulus b 
' angulo E : fueritq; latus a B ad latus o e> vc 
ACadoFStBc ads Ftemnchxcduo 

Triangula fimilia. 

ArnsfiroiSBTa ^ ortu' ttiynfa ^ inyifJi*- 

vo< rf f-m/jSfKi Aof it uaiv- 

a Reciprocx Figurx dicuntur, quum veriuique 
ipfarum mutua lacera fuerint proportionalia. 

Vt fi fuerint dux Figur* , verbi 
gratia, Q^adrilaterx, a b c Se d b E: 
fuerirq. latus a b ad latus b o , ficuc 
lacus B E ad latus b c: hz dux di.tua- 
tur Reciprocx. bic enim fiat pro- 
poctionaliias , vc duo lacera vnius 

fine 
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£nc antecedentia, & duo alterius Hnc confcquentia. Atque 
'eam ob caufani, a nonnullis fatis appofite vocantur Figurx 
mutuorum laterum. 



Jtj (umv AcAv d6’9«a ®epf fi 

Tjivi/nsi, «Twt ro v>fl( to i ^ ftjoy. 

3 Per mediam & extremam rationem diuidi refta 
linea dicitur,quumficfiierit tota ad majus fegmentum, 
vt majus legmentum ad minus. 

Id efl, quod vulgo dicitur,lineam diuidi fecundum propor- 
tionem habentem medium & duo extrema. Vt 11 fuerit linea 
A e > A B flediuifain pund^o c , vt fit tota 

ABad fegmentum AcvtidemA cad 

GB. 

Hanc diuiflonem docuit vndecima Secundi , fed nulla pro- 
portionum mentione : quod nominatim docebit trigeflma 
hujus- ’ ' • 

wefttVM. 

4 Altitudo Figurae, eft linea a vertice ad bafin p«- 
pendiculariter deduila. 



Trianguli a b c akitudo , eftperpcndkularis a ». Re^um 
enim, vt antea monuimus , omnia metitur. Vbi duarum linea- 
rum squidiftanuaintclligitur ; fciiicet linea duci per punAua» 
A A, quz lit bafi b c parallelus. (^6d fi bafis- 

' y\v ** 'poneretur AB, huic duceretur parallelus per 
' ' piinftumc : ficutSfipfi AC(niungereturvi-- 

, 4.... ^6 bafis)per punAum B'. Atqueab eo punfto 
vbi vCTtcx edet, demitteretur perpendlcukirisiquq altitudinem 
monftraret. ' 1 ' i 

Aoy^ c« Xiyt^»irtu> ai AojtiP» 

ftuAof voP^uifAacia^Htntf vtiHn vva Ap^ei. 

•“ 5 Ratio ex duabus rationibus aut ex pluribus cor- 

, ' H ftarc 
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ftarc dicitur, quum rationes Quantitatum inter f<t 

mulnpiicatx, aliquam rationem etticiunt. 

Rationes Qjjancicacutn hoc loco dicuntur denominatio- 
nes iplarum proportionum. Ob id, vocem quantitatis genera- 
liorem quam Magnitudinis vfurpauit , vc (IgniHcaret hunc lo- 
cum fine Numerorum confideratione prxeeriri non polle. 

Si itaq; fuerint tres Quantitates a b, c d, & e e, quarum c n 
media : conflabit ratio prima: a b ad vltimam e f , cx du^lu ra- 
tionis qu.a habet a b ad c o in rationem quam habet c d ad e f. 

Huc igitur totum exeo fumptum ell , quod Medij officium 
fit extrema conjungere & colligare. Quod nos Numerorum 
auxilio declarabimus. 

Ponatur enim ratio a b primz ad c o mediam, 
^ (efquipicx feu lefquialiera : fed c d mediz ad £ f ex- 

tremam, dupla. Scilicet , quum a b ad c o fit (cfqui- 
altera : qualium partium eft a b trium, talium c D fic 
duarum : Quumq; c d fit ad e f dupla : qualium dua- 
rum ell c D , talis fit E f vnius. Habes itaque duos 
DcMiominatores Proportionu, nempe | & t : quos 
fi inter fe mulriplicaueris, conflabitur Denominatio prims a b 
ad vltimam e f : fcilicet Tripla. 

lam, fi plura fint Media, eadem etiam ex iis conflabit ratio, 
ac fi vnicum ellct. Vt fi inter a b & e f, earundera, quas pofui~ 
mus, panium , flatuatur alterum Medium c h ; manebit e- 
tiamnum ratio a b ad fi f compofira ex tribus rationibus, quae 
ex duabus modo componebatur , quantacumque fit c h. 

„ Sit enim.vt prius , a b ad c o ratio felquialicra: 
c o vero ad c h , fubdupla : erit c h ad c f , quadru- 
pla. Ducantur |am tres Denominatores inter Ic: 
fcilicQ J in ‘ , fit i : Et J in * , fit '/ > 'd cfl Tripla 
denominatio. Quare, vi prius , a b ad e f tripla ta- 
tio, fcd ex tribus rationibus compofita. Quot igi- 
tur erunt termini,vt vocant, in tot partes diuidecur 
ratio primx Quantitatis ad vltimam, dempta vni- 
tate : feu mauis , quot medij erunt termini , in tot parres diui- 
detur ratio ,ac prxterea in vnam. Atque, vt vno verbo dicam, 
'nter duas Quantitates, alias medias Quantitates collocare: 
' - nil 



« t 
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nil aliud eft, quam proportione ambarum in partes arbitrarias 
diuidere. Atque hoc iatis ciTe putamus ad prxfcns inilitutum. 
Hjcc enim qui ampliora cupiet, ex Arithmeticis petat. Pro- 
portionum vero mareriam in Tertio noRrat Arithmeticae Li- 
bro abunde tradauimus. 

Scio non defuturos qui non probent, quod Quantitatum 
rationes dixetim: non, vt Euclides reliquit, Rationum quan-: 
citares. Quibus ego breuiter refpondeo , me id vt dodrinx 
confulercm fecille. Nara ( 1 , exempli caufa, quantitatem 4 ad 
quantitatem t , duplam habere rationem dixero , feienter Se 
figniheanter dixero. Si vero rationi duplx quantitatem elTc: 
obfcurc & implicate. Nam quum Quantitati ratio inGc ; rur- 
sus Rationi quantitatem incile , circuitionem importat , qux 
in dilciplinis maxime fugienda eR. Ratio igitur nobis caeflr» 
qux denominationem prx fe fert 1 vt dupla, tripla, & qux Rinc 
ejufinodi. Atque hz inter Ce multiplicantur; fcilicct du- 
pla ratio in triplam , qux lexcuplam parit : ac czterx fuo ino- 
do. Neque hic Quantitas in Q^ntitatem ducituc , vt Unc% 
in lineam. Sic enim Geret Paradclogrammutp : quod.buic lo- 
co eR alienum. Ac nihil multiplicatur niG quod^uancum eR. 
Certe. £t fateor quidem Rationes quantas ^c.Scd circuituum 
illum vitare volui. Vnicuiq: tamen vtquatitates Rationu dicar, 
per me licet. Hic enim agitur non dicendi.led docendi ratio. 

i o etiam obiter monebimus , hanc Rationum 'compoG- 
cionem , non cRe Proportionum Additionem , vt quidam pu- 
tarunt. Aliud quippe cR, Rationes alias ex aliis com- 
ponere , Se aliud , Rationes rationibus ad- 
jungere. Quod & in Arithmeticis 

docuimus. Nos ad Pro- ‘c > 

poGtiones ingre- ... . ? 

diamur. < •> ,- i.,-; , i 
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THEOREMA PRiMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 

A 1 ^ T« figi > ra vow io o4i- 

To' iiij ^ of0{ oMiiAa i^§w di aj fida<(i. 

Triangula cjufdem altitudinis,itidem. 
& Parallelogramma , inter fe fune vt ba-‘ 
fes, 

• Siot duo Triangula a b c & ac D,e)ufdcm alritudtoisJDico, 
ytQilBC bafisadccbaiin jificcircABC Triangulum ad ACO 
Ttiarvg<ilum. Sint etiam Parallelogramma c s & c F , ejufdem 
alltkudinis.Dico kidem vc b c bafis ad c o bafin,fic c e Paralie^ 
h^amtnuro ad F cParallelogrammum. 
opi-odu^cn B DYtrimque in o, r pun£l:a ; Ec ponam doa» mx 
ii ip(i I; ivqyaks : &; « » ipfi c o.Tum conne^m a g,a k, 
tt Triangula A‘B c,a k b, & AiC k inter fc «qualia, 

pcptrige^amoiftauatn Primi t ltickrn.& Triangak ac» 8t 
A t> M iper eandem , inter fe «qualia. Ac proinde Triangulum 

, A G c, tam multiplex Trianguli ab e, 
j qu^m &a(is g c mukiplex ipfius bafis 
A c. Icemi^ Triangulum A C ^Trian>- 
' gult ACDtam mukiplex.qu^ ba. 
fis c Ripfius bafis c o. Er.pep eaisdeni 
Primi, fi c c bafis «qualis efi c h bafi: 
«rit & Triangulum a g c «quale 
Triangulo] a c h : , mafus : & fi minus , minus. Eft 

fgtcur , per iextam Definitionem Quinti , ficut b c bafis ad c o 
bafin , ita ab cXriangulumadACD Triangulum : Quod eft 
prius. ^ 

Quumqi Parallelogrammum e c duplum ficTrianguli a b c,' 
peirquadmgcfimampriiinnm Primi : & Parallelogrammum f c, 
duplum Trianguli AC D, per eandem : erit, per decimamc^uin- 
tam Quinti, vt Triangulum a bc ad Triangulum a c i7,ilc 
Parallelogrammum £ c ad Parallelogrammum f c < Quod fuic 
demoofitandum. 

Hoc 



..A A_ 
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Hoc autem in communi judicio totum pofitum cft.Quod 
iic probabimus , vtDcmonfbationis vice clle poillt : iimul o- 
ftendemus quanam rauone inducatur Trigeilmaodaua Primi 
ad probationem exceiTus & imminuiionis>£quemultipUcium. 
quum ipiadc squalitate tantum propofucrir. 

SitParallelogranimumAB CD, ejufdem altitudinis vt Pa- 
rallclogrammum o c e f. Dico vt eft b c bails ad c f baiin , fic 
elTe ABC o,Parallelogrammumad o c e f, Parallelogrammum. 

Primum enim. ii squales finc<ba(cs, 
non eft dubium quin eadem fit ratio . ba- 
ilum & Parallclogrammorum : quum 
iint & Parallelogramma squalia , per 
ipGim Trigeiimamodauam Primi. ,SI 
vero insquales fuerint : neque Paralie^ 
logrammasqualiaedc polTunc ..per eandem. Sit ergo b c ma> 
jor c £. quam excedat quantitate £ c vt fcilicet c c iit aequalis 
ipS B c. £i ducatur parallelus g h, perficiaturq» Paralielogram- 
naum d c c h. Et erit , ex ipia jam induda Propoiitione , Pa- 
rallclogrammum a b c d squale Parallck>grammo' o c c h. 
Quapropter , ex communi Notione, iicut ocgh majus eil 
D -c £ F, ita A B c o majus cil eodem o c e f. Ac pro- 
pterca , quum bc major Et c £,erit Emul a b c o majus 
D c E F. Simili argumentatione probabitur, ii b c minor iit c f, 
fimul A B c D majus ciTe ipfo o c E f. V ode coUigitur vc b c bafis 
ad c E bailn, ita a b c d ParatlelogFammum ad o o£ F Pruallelo* 
grammum. Nihil enim retect vteum dicas . non poile cEc pri- 
mum majus fecundo , quin tmium fic majus quarto ; neque 
squale, quin squale : ncq.fminus quin minus : an veroriicastvt 
primum ad fecundum , ira tertium ad quartum : licce illud 
nonvinatim ab Euclide pofitum iit , >£quemuiiiplicium gra> 
tia,vc notum eft fx Quinto. Atque hoc di£tum^volui.ViC .vbiqi 
admonerem, yErpisditatcmcEe omniuiQ Proportionum origi- 
•Bem & duceixk -..u 
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Si Trianguli duo latera redla linea fic (ecet , vt ipia 
ad relicjuum (ic parallelus : duo larera proportionaliter 
fecabit : 8c (i proportionaliter duo latera fccetjerit ip& 
ad reliquum parallelus. 




Sic Triangulum a b c, cujus duo latera a b & a c fic i^ct rc- 
da D E , vc ipla fu lateri b c parallelus. Dico prius vc efl b d ad 
D A , fic clle c £ ad E A. 

Connedantur b e & c d. Eritq;,per trigcfimamfcptima Pri- 
mi .Triangulum be d xquale Triangulo c e d : Sunt enim in- 
ter Parallelos d e & b c , & eandem habent bafin e d. Vtrumq; 
igitur ad Triangulum a e d eandem habet rationem , per fe- 
ptimam Quinti. Erit itaque vt b e d ad a e d , ica b d ad d a, 
per antecedaucm: quum eundem habeant verticemE ; fimi- 
liter , per eandem , ficut c e d ad a e o , ita 
CE ad E a: eundem enim habent verticem 
D . Quare , per vndecimam Quinti , b n ad 
s> A , ficut c E ad E A : Quod eit prius. 

lam fic b D ad D A vt c E ad B A. Dico n B 
cfietpfi B c parallelum. Erit enim, per ante* 
cederem & per vndecimam Quinti, Trian- 
guli A B D ad vrramque b e x> & c e d, proportio vna. ftaque, 
per fecundam partem nonz Quinti , duo be c & c e d Trian- 
gol^a»]ualia. Quare, quum eandem habeant bafin d B , & ex 
eadem parte : erunt, per Trigefimamnonam Primi, inter duas 
Parallelos : Quod erat demonftrandum. 

H v 1 V s etiam Theorematis rationem' ab ^Cqualf du^am 
cfle fatis manifellum eft. Stc eninvTriangulum a b c duorutn 
lacerum a b & a c squalium , quz fccentur ^ linea rc<P:a d e, 
qus ipfi B c fic Parallelus. Et confiat, ex 
vigefimanona Primi , quatuor angulos b, - 
c,D,& E,efie xqualei: vndc,pec quintam 
cjufdem, duo a o bc a e latera, Triar^guU 
AID, xquaiia. Ex communi igitur'.No- 
tionCyDB ipfi E c squalis. QiureADad 
DBVtAEadEcrQuodefiprius,^ ” 

lam 




I 
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, Ianaconne£laQturBE &CD. Ec quoniam ponitur a d ad 
D B vt A E ad E c ; erir, per antccedcn|tem,.&: per vndecimam 
Quinti, Trianguli A DEad vtrumque BD E&c E d proportio 
vna. Vtrumque igitur jcquale,pcP alteram partem nonae 
Quinti. Quare , per trigefimamnonam Primi, ipia inter duas 
Parallelos cuniiilunt : Quo.d erat ofteodendum. 

Vides Parallelorum otticio conferuari jus yEqualitatis: vt in 
Ejperiori, immo vt in Demondrationibus Geometricis paflim 
apparet. 



THEOREMA j, PROPOSITIO III. 

Eai'^irMvnyavtst<//^Tnri^, iQTifxiam r yin'iaA‘ 6u&eia if/uLotl 
r /S*OTv, Tc( T (idnui TW^/«<tfeS ^ cum’’ >si>yov 9 r 

fdvH ^anui T/u.nMi^c*> 9 ou/TOv ? As/- 

<araj< n fjrditc <z!rA<jtj:<tJc, ^5^' t 

itfjui ¥ ti ymiw- , . 



Si reda linea angulum Trianguli bifariam fccans, 
f^cuerit & bafin : erum duo Tegmenta fnter (e , ficut 
duo reliqua Trianguli latera; Et ii Tegmenta fuerint vt 
duo reliqua Trianguli laterailinea ba(in Tecans, & an- 
gulum oppolitum bifariam Tecjbir. - ^ ' 



Sit Triangulum a b c, cujus angulum a diuidat linea a d bi- 
£iriam. Dico BDadDcedevtABadAC £t fi Boad dc vt a B 
ad A ccangulumbifitriameirediuifum. > . ■ 

Ducam b Exquidiftantem n a:£c protraham-c a donec con- 
currat cum B Ead pundum e. £t erit, per priorem partem vi- 
geflmxnonz Primi angulus e b a xqualis angulo b a o. Et,per 
'alteram partem ejufdein, angulus e xqualis angulo da c. Qua- 
propter, eix animi Notione, angulus E a»]ualis angulo a b e. 

Itaque, per fextam Primi , a b & a e x ~ 
quales. Ob idq>, per priorem partem 
feptimx Quinti , erit EAadACvcAB 
ad A c, Ai , per antecedentem , e a ad. 
Acvt BD adoc. Quapropter ab ad^ 
A c vc B D ad D c ; Quod eft prius. 

Sit jam, manente eadem conftru- 
I- dionc,,' 







"'J ' 

.J ' 
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dione,A s ad & c vt B oad a c. Ec quia^ 
pcrancccedencem, e aad a c cft vt b d 
ad o c : eric e a ad a c » vc a b ad ac. 
luque, per priorem parte nonz Quin, 
ci . 6 A & A B iunt xqualet. Quapro- 
pter, per quintam Primi, duo anguli 
E & E R A zquaics. Quare , per vigeii- 
mamnonam Primi & animi Notionem , angulus b a o zqualis 

cft angulo c A D:Quod fuit probandum. 

Est autem h:^c conftrudio dimidia pats illius Figur^ Gno- 
moniez quam in Quadragefimatertia Primi ad omnes De- 
monftrationes Geometricas locupletiffimam ellc diximus: 
quzq. otnnibus fere hujus libri Sexti Propofitionibus accom- 
modatur, vt pofterius cognofccnt qui compofitiones Figura-^ 
rum diligenter attenderint. 

THEOREMA 4, PROPOSITIO III I. 

Tav mjuviar eicnr of , tff «fe» rat imt 

jttviw, ai «30 T04 1au( javiof yjzxJdvHtm) 

./Equiangulorum Triangulorum, lacera qusc cir- 
cum aequales angulos , fune proportionalia : &c fimilis 
funt rationis, qux xqualibas angulis latera fubten- 
duntur. 

Sint Triangula a b c & d b f zquiangula : fiiq; angulus a,’ 
xquaiis angulo o : & angulus b , angulo t:& angulus c , angulo 
F. Dico cllc oKadABficoFadAc, deut b f ad b c. 

Producam vnum lacerum alterutrius Trianguii,vc lacus b f: 
& faciam F c squalem b c. Tum a pun^o f ducam f a zquidi- 
ftancem e o & zqualem ip(i ab : Ec connexam a c. Eritq; ' 
Triangulum AF c squale & zquilaterum Triangulo a a c , per 

g quartam Primi : proptercd 

quod angulus a f c zqualis 
eft angulo e per vigefi- 
mamnonam ejuldem 
duo latera a f f c po Jca 
fnilc zqualia duobus a b 8c 
p c. Ob id , angulus f a ^ 
zqualis 
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xquatis angulo B A c : ob idq; , angulo d. Reliquus igitur e f d 
reliquo c squalis. Icnque , per priorem partem vigcHmsodla- 
us e|ufdcm ,A c & OF Paralleli.. Productis igitur ca& £ t>, 
compleo Parallelogrammum f g. Et erit , per tr< ge limam quar- 
tam a g squalis of : & dg squalis a f. Q^ioniam eigo, 
per fecundam hujus, g a ad a c (icut e f ad f c : & per eandem, 
EF,adF c ficucE oad DG : erit, perfepeimarn Quinti. x> F(quia 
squalis c A)ad Ac:ac, per eandem, t D ad f a (squalem iph d g) 
Geut E F ad F c : Quod fuit dcmonltrandum. 

Aliter vt Theon. Eadem conftruclionc , erit per fe* 
eundam hujus , vt eo ad o g (ac propterea per vndccimam 
Quinti , vt £ D ad F A ) (tc e f ad f c. Et permutatim igitur , per 
decimam(extam Quinti, vt e oad e f, lic f a ad f c.Rurfus,per 
eandem hujus , vt E f ad f c, ita g a ( ac propterea , ita o f ) ad 
A c : Et permuratim vt e f ad d f, ira f cad a c. Sed probatum 
clt vt F. D ad £ F, (ic F A ad A c. Ex squali igitur, per vigeiimam- 
fecundam Quinti , vt e d ad d f , ita f a ad a g. Quare Trian- 
gulorum squiangulorum latera proportionalia- : Q^od erae 
demondrandum. 

Qv y M autem hoc Theorema Gt vfitatifliimum , -neque fe- 
re vllum in Dimenfionibus occurrat frequentius : triplicem 
Triangulorum i^uiangulovum conftitutioncro exponen- 
dam e(le duximus : quarum primam jam tradidimus , ex vete- 
rum prsferipto: feilicet , quum Triangula fe per eandem li- 
neam redam condruuntur : qualia hoc loco EOE&FACjfu- 
per lineamEc: niti quod compoGtionem aliquantum varia'- 
uimus : fchemate tamen eodem retente. A Itera igitur qfren- 
fronis ratio erit ex Triangulis i£quianguli$,qus aliud in aliud' 
inferuntur. 

Sineduo Triangula ABC & OBI rxquiangula : vt angulum 
a. fit squalis angulo o : & angulus b vnius, squalis angulo b al- 
terius: angulus^; c,. angulos. Dico cile 

B o ad B A A B E ad B c, vt D E ad A c. 

Quoniam enim angulus o squalis eftr 
angulo a : erunt , per vigefimamodauam' 

I I Primi , A c & D s paralleli. Protraho c £ ad 

c pundum F : & pono e f squalem c a : Ici^ . 
dam protraho s o ad pundum a:.& pono £ catqpalem c a : 6e 




I 



conm 
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ELEMENT. EVCLIDIS' 

connexo f g. Ec quia angulus c E F 
c A qualis e(l angulo c : & duo lacera e f & £ c 
/ ^ fune atqualia duobus c b & c A : cric Trian- 
/ gulumcEF, Triangulo AB C3cquale&*- 






B 



quilaterum > per quarcatn Primi : & per vi- 
geCmamodlauam ejufdcm , f ci.pG b a pa- 
rallelus. Sic itaque argumentauonem in- 
(lituemus. Quoniam o e ipG a c eft parallelus : bric, per fecun- 
dam hujus, A D ad D B vc c E ad e b : Quapropter coniundim, 
per dccimamodauam Quinti , vc a b ad d b , iic c B ad e 8. Si- 
mili ratione , quia B d ipG f g ell parallelus ; erit, per fecundata 
hujus , FB ad B E vt G Dad DE : Ergoconjundim , f b (ac pro- 
pterea > b c ) ad b s , ficuc c e ( ac propccrca, Geut a c ) ad d e. 
At probarum eft vt a b ad d b , fic c b ad E b. Quare , per vndc-< 
cimam Quinti , vt a Bad d b & c Bad b B, ira a c ad d £:Quod 
erat demonftrandum. Atque ca eft altera Triangulorum A- 
quiangulorum compofitio. 

Tertia vero eft ad dccufTationcm inter duas parallelos: qua- 
lia funt infubjeda Figura Gnomonica , duo -Triangula a bc 
& B D E : quorum dux bales a c & D £ funt paralleli : atque in- 
ter has, dux linex a e & c d. fe decuftantes in pundto 6. ac duo 
ipfa Triangula a b c & b d e cum ipfis parallelis, conftituentes. 
Figuram autem Gnomonicam complcuimus ,vt facundita- 
tem ipfius vbique obuiam oftenderemus. Habes cnirn vno in- 
tuitu triplicem politionem Triangulorum y£quiangulorutn. 
Scilicet in dimidio Parallelogrammo , duorum Triangulorum 
a’ BC& BE G , fuper A e Dimetiente : actancundem in altera 
medietate Parallelogrammi. Qux poli- 
tio ad primam dcmonftracioncm perti- 
net. Alteram duorum Triangulorum 
A E K & B E G, etiam xquiangulorum:quo- 
c rum minus intra majus infitum eft : fi- 
ent & B K D in A E H.Q^od in fecunda for- 
^ ® mula exhibuimus. 

Tertiam habes pofitioncm duorum a b c &b d e , itidqmq; 
•« B F & B E G. Quorum probatio latis manifcfta eft, ex iip^uz 
jahi Snte tradidimus. 

A T Qj E hic etiam, fi diligenter animaduertcris,compcri^», 
* cx 
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L I B E R V I. • 

ex Triangulorum probatione , Parailelogrammorum proba- 
tionem confequi : quum conftiterit ficut a c ad c B , ica b g ad 
c E. Sed haec jam pluribus verbis non indigenr. 

. .Quarta erat Triangulorum yEquianguiorum politio circa 
eandem Dimetientem : qualia funt a b c & a b f : item b b g & 
B E D. Quae quia funt xqualia , demonftrationcm non requi- 
runt, fed ad aliorum probationem accommodantur. 

t 

THEOREMA PROPOSITIO V. 

Eaf roA^ik^-j^c. axatisyn 'la^eJviet t^cu m 

¥», ^ i'<7Wf rn4 juviut vf wt of >9AiiLpaf vavfeivuTi. * 

Triangula jproportionalium lacerum, aequales ban 
bene angulos lubqmbus later-a-propbrtionaliafubten- 
duntur.' - : . j ^ 

/ / , t* 

HarccftConucrfii antecedentis. Sint duo TriangutaA bo 
& n E F : (icqi B ad o E , & A c ad n F, vt B c ad E p. Dico aagu> 
Ium A eile xqaalcm angulo n : Se. angulum b , anguliu e.: 8f at»» 
gulum c. angulo F. 

Siipcr lineam e f , ex adueria parte Trianguli d e f , conlH- 
tuam , per vigellniamtertiam Primi .angulum f e g squalem 

angulo B : & angulum E FGxqualcm 
angulo c. Eruntq; duo conftituti , mi- 
nores duobus rodis , quia aequales mi. 
noribus duobus cedis , per decimam- 
iepeimam Primi, Concurrent igitur 
E G & f G , vc ad puiidum G. hritq; 
» angulus c , per trigefimamiccundam 

Primi , squalis angulo A. Itaque, pecaatecedcnteni , ab ad 
E G & A c ad F G , vt B c ad e f ; ob idq» , a B ad o e ficuc ad e p: 
& A cad D F fiCutad G, per vndeiiitnam Quinti. Igitur, per 
alteram partem non* ejufdcm , erit de aequalis e c : & d f *- 
qualis FG. Quapropter, ex odauaPrihii , duo Triangula d e f 
& c E F funt xquiangula. Quum igkur Triangulum g e f ht 

at^uiangulum Triangulo A‘B c ; erit &D E F eidem ABC aequi- 
a^ulum:Quod eratdemonitrandum. 

’ Sed & haec probatio cxF.guta Gnomonica elicitur. Sint 

I 5 enim 
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aj4 ELEMENT. EVCLIDIS 

enim duo Triangula ABC&DBE:fitq;ABadAC,vtBDad8E: 
&ABadBC,vtBDadED - Dico angulos proportionalibus la- 
teribus contentos, efle aequales. 

. Ponam latus a b vnius , irrdireilum lateris b d alterius : are. 
fine A B e & B D E Triangula , fuper lineam vnam a d. Et ducam 

, A D F parallelum ipfi e a , qux concurrat 

cum e B protrado ad pundum f. 

C^uia ergo , per decimamquintam Pri- 
mi , angulus DBF zqualis e(l angulo a b c^ 
&,per vigeiimamnonam equidem, angulus 
B D F , angulo B A e : erunt, per trigeiimamfccundam ejuldem, 
duo Triangula A BC & BFD,xquiangula- Itaque, per antece- 
dentem , ve A B ad A c , fic B D ad o F. Sed vt a b ad a c, ffc pofi- 
tum eft B o ad B c.- £(l igitur , per nonam Quinti , d f ipfi e b 
xqualis. Rurlus, per antecedentem , vt a b ad b c, fic b d ad b f. 
Sed vt A B ad B c,fic b oad d e. Sunt igitur, per eandem Quin- 
ti , BF & E D latera zqualia. Itaque , per odauam' Primi , duo 
BDF.&BE D Triangula fiint xquiangub. QuarCABC&BDB 
zquiangula : Quod erat demonfirandum. 



THEOREMA PROPOSITIO VL 

Ea» «f t/ 0 fiyustt /uum yj>n\a» jaw/at 'Iffluj 3 TOf 

yttiiu TOi 'OrAdjCSM araAcjw, lenrsiviatraf J(^ /auf f?»- 

rai wV vigSIeitwn, 

Duo Triangula, vnum angulum vni angulo aequa- 
lem habentia, Scqiiae circum aequales angulos laterx 
proportionalia: inter fe funt xquiangula. 

Sint duo Triangula ABC & def : fitqi angulus b zqualis^ 
anguloE ; & ABadoEVtBcadEF.Oicoduo Triangula ellc x~ 
quiangula* 

Maneat, vr in priori figuratione an^ 
^ recedentis,T riangulum sg f ex aduen- 

/ \ fo Trianguli d e f, arquiangulum ipfi 
ABC. Et erit , .per quartam hujus, A B 
\ / adxG vtBcadE P:obidqi,exipia^'^ 
V pothefi & vndecima Quinti, a xad^ B 
^ VEABadEc. itaque , per (ecuodans 

partem 




L I B E R V I. 

partem nonx C^tntt , d e eft squalis e c. Quia ergo duo la- 
tera D E & £ F , Trianguli d e f , funt squalia duobus e c & e f. 
Trianguli E c F : & angulus e vnius , squalis angulo e alterius, 
quum vtcrque (ic squalis angulo b : erunt, per quartam Primi, 
o E F & G E F squiangula. Quum igitur ^ c F fit ipfi a bc squi- 
angulum : eric o e f eidem a b c squiangulum : Quod erae 
dcmonftrandum. Sed & idem cx Figura Gnomonica proba- 
bitur. 

THEOREMA 7 . PROPOSITIO VII. 

Et(» /vo Igiyuia. fju<u yu/tcut /u*^ Irlta txjt 0 rai «Mos 
ymitu rcU 'orhdj^jii ^ 5 «AffV- ^ 

ow a H ^ \>\g,osov€i ip6i(t infeci* t» ^lyuv», rof yt- 

ctf a»«AF3Pv «01» aj 

Si duo Triangula vnum anguluni vni angulo a:- 
qualcm habuerinc,& qux circa duos ex re!i(|uis angu> 

Ls Utera, proportionalia: reliquorum vero duorum 
vterque aut neuterfuerit redo minonxquiangula crilt 
Triangula, Sc anguli proportionalibus lateribus con- 
tenti, aequales. 

Sint duo' Triangula a b c & 'd e f: fitq; angulus a squalis 
angulo D , & ratio ACadoFvtCBadFE: & vtcrque duorum 
angulorum b & e , aut neuter fit minor rc^o. Dico Triangu- 
la clfe squiangula , & angulos proportionalibus lateribus con- 
cemos clle squales. 

lam enim fi angulus c fuerit squalis angulo f , conflat ipfa 
efle squiangula , ex antecedente. Si vero insqualcs fucrint.fic 
major c : & ponatur angulus a c c squalis angulo f , per vige- 
iimamtertiam Primi. Eritq» , per trigefimanifecundam ejuf^ 
dem, Triangulum a c c. Triangulo o e f squiangulum. Iraq;, ' 
per quartam hujus, a cad o f vt c c ad e f. Sed fic fuit b c ad 
£ f .Igitur , per nonam Quinti, g c & B c 
funt squales : ob idq; , per quintam Pii- 
mi, angulus B, squalis angulo Bcc Si 
ergo neuter duorum B & E fuerit minor 
redo, erunt duo anguli b &c, Trianguli 

BCC, 
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ELEMENT. EVCLIDIS 

' £G Q'> non minores duobusre^is,repu> 
” , gnantcdcdmafeprinja Prinji. Sin vter- 
jque fuerit minor redo , .cric angulus 
A c c major rpdo , per decimamcertiam 




^ ejufdem, ac propterca angulus E major 

redojConrra hypothcfin. Non ergo inaequalis eft angulus 
A c B ipfi Fang«lp-, Quare A^B c Triangulum, ipfi de f Trian- 
gulo arquiangulum , & anguli proportionalibus lateribus cora- 
prehenfi squalps f Qimd erat demonftrandum. 

P o N I T V R autem vterque c e , aut neuter minor redo: 
vt deducamus adabfurdum’. Scilueet quum reperianturdua: 
linex c c 8^ B c aequales , erunt duo anguli b 8e'c c b xquales, 
per qiiintain Primi. Si ergo’ vterque e & B(ir minor redo , erit 
& A G c minor redo, vrpotc ipfi e aequalis. Quare , per d^ci- 
mamtertiam Primi vCtit c g b major redo:ergo & b major eo- 
dem : qui pofitus fuerat minor.. Si vero neuter b & e fit minor 
redo , erit vterque , minimum , redas : Quapropter & c c B 
redus, per quintam Primi : repugnante decimalcptima ejuT 
dem. ' r : f. • 

-THEOREMA 1, PROPOSITIO VIII. • 

Earcf op^D^rtv "firuva , ^ opSUf paviat ¥ fianv 

id <a>€Pi f» '^iyuva ^ oAa, ty 

Ab angulo reifto Tmiiguli perpendicularis ad ba- 
fin.denrHfTajTrianguium in duo Triangula fecatjfimi- 
liatoti.&intcrTe^ ^-'^ 

' Sit Triangulum ab cicujusangulus A redus rfit^iA d per- 
pendicularis ad pebafio. .Dico duo Triangula a b d &a D c> 
coti A BC Triangulo & inter fecirc fimilia. 

• I. j ' ■ - j . Nam quam vrrumque fit redangu- 

lum , & vterque habeat vnura angulo- 
rum toti Triangulo communem te- 
runt per trigcfimamrccundam Primi, 
toti «quiangula : quapropter Cf inter 
/c. Scilicet , angulus b xqualis a^ulo 
c A H CI& angulus c, angulo b a d; &duo anguli qui ad D^e«d:i 
ficut £c angulus B A.c> Quoddtnosfupra ad quadragefimaftn- 
'' feptimatXA 
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feptimam Primi dcmonftrauimtis. Itaq; , per quartam hujus, 
lacera aequos angulos concinentia , proporciotiaiia. Quare 
Triangula, toti & inter fe fimilia : Quod fuit oilcnckndum. 



. > 



, Con/cctflaitttg. h' - > 

' Perpendicularis a rc(3fo angulo Trianguli ad 
*dcdu(^a , inter duo baTis fegmenta proportionalis eft: 
£c verumais laterum inter bafin U legmeociim (ibi cb- 
terminum, proportio nale. ‘ l i 

Vc A o perpendicularis , media propoctk>iiaiis eft. imer bo 
& D c (egmenta. Et ab latus, inter b c bafin & b p lamentum: 
itidem a datus , inter iplam b c bafin & o c fegmenium, pro- 
portionale cfL 

PROBLEMA b! PROPOSITIO . IXi. i' 
n . (X^ent 13. M;-’.. 

i *i - '■•i I : j 

Avo XS-iiti voalw ^ 

Inter duas lineas redtas, mediam propordooalem 
tnucnire, ' ' " ’ ' ’ V ' " 

• • • ‘ i ^ / /i 'rf I 

•ii:&’ntdoz lineae reda a b 9e B-Cjinmr quas jfit inuentenda me- 
dia proportionalis. I.; , ‘ J 

Ponam b c in continuuin ipfius k tt 
vt fit A c linea Viia. ‘ Super quarn deferi- 
bam Senaicirculum a o ci Et i pando b, 
erigam b d perpendicularem. Hanc dieo 
efle mediam inmr a b & b c. 

Connedanrur 0 a & o c. Et erit , pet trigefimam tertij,an- 
gidus A 0 c redus. Quare, per Con&darium antecedentis, a b 
ad B 0 vt B 0 ad B c : Quod erat iaciendoo^ 

Aliter. Sint duz finez a b & c , quarum major a b: 
^Nam inter aquales, media cft aqualis). Volo inter iplas ^on- 
^ci^re proportionalem- 

Stf^r A B deleribo SemicrrculuUi a d b ; & pono E Barqua» 
£exh ipfi c. Tum ab s pundo , exdee perpendicularem e o : Ec 

JL eonn> 
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(lid mi T - n <',cohnefto AO&BD; ^ Dico bd elle*me- 
I ]0',<iwinproporrioaalemintcrA8&EB:hoc 
) \ • , eft, inter AB&c. , i ; _ • 

Condat^ quippe, ex trigeiima Tcrtij, 
atigulum 'a D B ede rectum : & ex antcce> 

I dence,duo Triangula A sp^ B E D efTe 
' inter |c & tori a d b Cmilia. Quare, per quartam hujus, a b ad 
BOVtBbadEBiob idq> , vt b o ad c : Quod erat faciendum. 

I H hacigiturconftru6tidne. vnd intuitu triplex confpicrtuc 
proportionalitas. £d enim b d media inter a B & e b , vc jam 
probauiraus : fed & a o media inter ab &'a e : Ac tertia e o . 
<mcdiainftXA e Ate-B (egmenta. - . . ; . » : 

Dato jifectio proportionali ,'in data linea duo extrema reperire. 
Oportet autem datum Jiiediurn .dimidia parte data' linea non ejfe 
majm, . 

SitdaEuim Mddlilm^B', datavero lihha bc. Volo inte c duo 
extrema proportionalia repcricfifri.fticcr qua fit ab medium 
proportionale. . Mod6 tamen a b non fit majus.dimidia parte 
ipfius B c. Nath fic ttWdium elTe non poflet. 

lilngo AB & B c X vt a c fit linea vna. Tum fuper b c defi^ibo 
Semicirculum B b C. Et ^ pun<do a, erigo perpendicularem a o: 
quam pono ipG a b aqualem. Et per pun&um o duco d b , pa> 
jivdlelbm ipfsAC iqux onmino feoibic , Bue continget Scfni- 
circulum.vt in pundto e : quum a o non fit major Semidiam^ 
tro- Tum a punfto e , demitto e f perpendicularem ipfi b c. 
Dico b c lic diuilam in pundfo f, vt a b fit media proportiona- 
lis inter B F & F C. 

Hoc autem fatis manifdhim 
cd ex ipfa trigedma Tertij & 
Confeciario antecedentis. Nam 
quum F E fit aqualis A n , per tri- 
rtj: sf",, gefimamquarum Primi : ob idq;, 
ipfi AB : du<dis lineis b e & c e , fiet Triangulum b e c Redfan- 
gulum. Ob id , ex ipfb Confedario , erit b F ad F £ (ob idqi, ad 
ipfam A B) vt F E ad F c : Quod fuit faciendum- ^ 

7 




problema 1. PROPOSITIO X. 
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' ' L ! B'E R" ‘ ^ 

Avo Jh^^ffuv ^3-<(aVy firluj arii^yfr tSf^(4CpW’ 

Duabus lineis pro bofids tertiam ccintinu^ propor- 

t ...-** Uvv ,•.'0 ^ A». ' 

tionalem adjungere. ’ 

' - O'" ' , '■■..> 4 ' 'Vi */■!< di 1' 

Sint dux lineae A b & a c> ejuibus fit addefada tenia CQt\tin«^ 
proportionalis. ’’ '• 

.'Conjungo ip&s a e & ab ad apgulutn arbitratiunmA c. 

Tum prorrafta AB, facio .B,i> aequalem 
ipd A c. Et connexa b c, duco n s^patal- 
klum ipE B c : & protraho a c : doneq 
concurrat cum d £ ad s punduro. Dico 
lineam c b efle tertiam ad duas a b & a c 
continue proportionalem. 

£ft enim , per fecundam hu;us , a b ad b o deut a c ad c e: 
Sed ABad BoficutAB ad ac > per alteram partem leptitnae 
Quinti. Quare a b ad a c licuB a c ad c £ : Q[uod erat ucien- 
dum. i , , ' 

Alitir. Conftftuo a m&Bcdaras, indiredum. Tuni 
fcper pnndum a erigo a n Kneam > ad angulum arbitrarium: 
quam facio sequalem ipfi b c. E t ^ pun- 
do D, per pundum b > duco tranfucrlam 
o B : ad quam demitto concurrencetn c i, . 
parallelum ipfi a d.. Dico c b effe tertiam 
proportionalem ad a B d b c. Quum c- 
nim, per decimamquinram Primi , angulus b , Trianguli a 
fit squalis angulo b, Trianguli c b e : &r per vigefimamnonam 
ejurdem angulus a squalis angulo c , & angulus n angulo e : e> 
rit , per quarram hujus , a r ad o a ficut n c ad c E. Quare , per 
vndecimam Quinti , a b ad bc ficutBC ad c b : Quod erat fa- 
ciendum. ~ ’ 

. A L I T B R rursus. Conftitud ipfas a b & b c ad angulum re- 
dum ABC. Et connexi a c , duco i 
pnndo c , perpendicularem c z> ; quam 
produco donec concurrar cum a b pro- 
^ trada,ad pundum n. Dicoa o cfle ter- 
tiam proportionalem ad ab & BC. Itl ' 
vero £itis conflat ex Confef^to odaus huj us. ' 

K » PR.OB 
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erobi.ema.5. propositio XI. 

<X^<owi ^Ko6fenta 4, , ii, 

Teia» -nfa^rlw aia?^y>v ®e#f<j£»^».' 

Tribus Uacis propodcis quartam proportionalem 
adjungere. 

‘ SinccrcsUnezA9,BC, &AO. Volo his tribus quartam pro* 
■portionalem adjungere. • 

- ExAB&Bofaciol>neamvnamAC:^ftacuoAD cum ac, • 
ad angulum fortuitum c a o : Stconnedo o b : cui duco paral- 
lelum C E. Tum protraho a d donec concurrat cum c e ad 
^ r •! ipiumEpun&uin.DjcoDEeflequar- 

• proportionalem ad ab>bc,6£ 

. ' \ ’AO. ‘ 

^ ■» <» .. , 1 r — — £rii enim, per^iecundam hujus,^ 

~ ■ /,j .! > j > Ificut A B ad- B-c ; ita' a/ t>' ad- o ti 

Quod erat faciendam. Sed & hoc patebat ex antecedent 
ie.: iModd tamen ammaduertasium Contiguam quim.‘in- 
continuam proporcionaiitatem htc probari a quas Euclides, 
(eparaiira non tra£lat : vt io Definitionibus C^inti monui- 
mus. ^ .1 . ' . ; . . 

, -I A 1. 0' B ft. Skicttes lineae a b, b c, & b d. Volo ad ipias ad- 
fkre^ quartam proportionalem.; ' '' 

- ) Coiij ungo Ai B priroamiCum b d tertia : vt fit ad linea vna. 
Ac fiipec hiuic erigo bc fecundam , ad angulum fortuitum 
ABC: £c connexo ac. Tum per pundum.D duco n e ipfi a c 
• parallelum: quam produco donec con* 

currat cum c b itidem protrada.adpuo- 
I „ dum £.' Dico B E efife quartam' proport. 

cionalcm ad ipias ab,bc & bo t elle 
^ lcilicetyCABadBC,itaBD'adBE. 

» » . - Qiiuni enim, ex decimaquinta & vi- 
gefimanona Primi, duo Triangula a b c 
ScDBE finczquiangula : erit , per quartam hujuSj a b ad n c vc 
Bp,ad B Ai Quod etat faciendum., . 
: ' H^q^Campanus antecedenti Pcopofitioni annexuit, vc 
Appendicem. - .1 j. j «-j uSn>^ • 

r - - , , PROB 
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PROBLEMA 4. PROPOSITIO XU.. 

T5f <CW«< ■« '-.^1 

A dau linea confticutam parcem abfcindcrc." 

• . .• . .„ • rio,: r/r vr:. u>.: 

Sic data linea ab , il qua (ic relecanda , verbi gtatiiij,^|:S: 
cercia. r * . ' 

Ducolineam AC, quz cum ab Aq^c angulum forcuicura 
C A B. £c in direftum a c , continuo c d i ,'ipil a c xqua- 
. les: vt Or A E^in^res squales fartes di- 
uifa ,in pun^^c & o. i £to>nne£lo 
, . E B. T um a pundo c duco c f paralfe- 

\ ® ‘‘I 

A^F c^e/jccfC^ro partem lines, 

) ' V J".i ?U' ;; T. i 

(^oniameninx, .pcf 4ecundam;p^u|i5 cad, cf„yt b rad 
fa: ericcpnjundlim,E'fadc a yta'a|a4^B A.Sed^B ap^9 
pl^ igitur & b a ad F a cnpU. , Quate a f ipfii,]^ a b cej^tia pars: 
Q^odcrat£»ciendum.,^c , 

‘Sed quoniam mmut<^ denommaciones, quales lunc Super< 
partientes & Superpartkulaces i no« iu Tupt exipedicat : id ne-, 
gotij obiter explicabimus. _j zjii ji ! ; : o a m ,u 

Sit linea a b , a qua rcleqanda fit pars £)bfiipcrcripB(Mfn^ 
quintas. , n' 'iv niu.: ■'i: j . ' ;ri x ^ 

‘ Quum Odonarius ad Quinarium fit fuperrripartiens quin- 
tas : ex o£to lineolis squalibus faciam lineam vnam : cujufi- 
.modi hoc loco eftlinea a c:quam conjungam ad angulum for.t 
auitum cum ipla a b diuidenda. £t connexa b c , per pundum 

‘ ; ! quinxs (edionis , qiiod fit p , duqam 
^■p E parallelum ipfi b c. £riu^ £ ipfa 
( pars quam quxrimus lines a b , (cili- 
cet rubfupertriparties quimas.Quod 
delineatio ipla latis oftendft. Nam 
-'quum A D fit ad A c foptrtripattieDC 
qu%|tas : ‘fit^rj ex poftrfciria probatione , vt A Pad A-C ,(k:a i 
ad A B: erit & a £ ad A b fubAipertri^arClenEquiatasrQut^ fiiit 
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PROBLEMA f, -PROPOSITIO XIII/ 

u fji2ef»fitio lO/ 

Thu » 7J ^f6S(ie■f dCSviqc tS/MijSfln o- 

Datam lineam non fedam/datx linea: (c6tac fimili- 
lerlecare; ■ - ' 

Sit data tinea non fe^a, a b : leda ve*' 
'^rd fit A c , verbi gratia in trc$ partes 
• quanrafcumquc, a d , d e , & e Ci*Vola 
lineam a b in tot Gmiles partes diuidc- 
re. . ' ' 

lungo A B & A c ad angulum pro ar-| 
brtrio ,B a c. Et connedo b c : Cui per punda o & e duco pa* 
nllelos D F & E G. Has dico diurdere lineam a b in partes fimi- 
les partibus lipcx A c. . . . 

' Ducam dnparaliclunaipfi AB, iccantem scin pundo H: 
& G E in pundo K. Et fumptis duobus Triangulis A b c & o H c, 
erit,' per fecundam lnijus,E o-ad o a vr g''f ad'F a : Gmiliter c E 
'ad E D vt H K ad K o : ob idqi , vt b g ad g f , per trtgefimam- 
quartam Primi , & fecundam partem iepcimz Quinti : Quod 
erat Sciendum. Toties verd repetitur fecunda hufus , quoe 
erunt paralleli ipfi b c : fed toties trigefimaqaaru Primi & ic> 
ptiffid Quinti^ quoeerusttipfi AB-paralleli ■ . ^ • 

E X hac habetur hicilis ratio diuidendz lincz in qua/cum/ 
que partes nominatas. Vt fi tripartito iccanda fit : fice xve x~ 
qualis A n: 8c e c zqualis eidem , per tertiam Primi. Ac tum 
eodem conftrudionis modo quo ;am vfi fumus , fecabitur A.a. 
fh tres partes arquales. 

‘ Idem de drtuicumque generis partibus erit judicium. 



.i /, 



THEOREMA 8. PROPOSITIO XIIIL 
■ ' ‘ ' C«wp«no 13 . 

Tiv jowr T». ^ /uitt* 'taltu jdv/*», 

o/ cu raf laac ya»ia( * /(Of ur 

juia» jmuUf ainmTiii^aan af 'orA^t^af, 

0f «%i Ta( 1(7tt( y^ioiy 1m ittiita. ^ • 

v€qualium Parallclogrammorum , & vnum vni 

zqualcm 
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aequalcni angulum habcntiun^, reciproca- JUnt lacera 
qus circum squales fune angui os; Ecquorum Paral- 
ielogrammorum Youm vni squalem angulum habeoi- 
tium, reciproca fune lacera qus circum aequales anguu- 
los, ca fu nc squalia.' . r : h i/. . ^r.<. tv. . r j • ^ ; 

: Sine duo Parallelograoama as c o & c ef;c , as^ualia : fitq* 
angulus c vnius , xqualis angulo c alcccius. Dico elTc s c ad 
c G vc E cad CD. £c II fuerit Bcadc c vc e c ad c d , fuerint^ 
ij duo comprehend anguU , «quales : Picu dtiOiPaiallel^ 
gramma elfo «qualia. / ,< : J , 3 i. •/. - r m' • ,,!• 

.. Ponam duo latera sc&c«Hudife6tuuHi>ic (icu.G> Unca ana. 
EritqiB D itidem line» vna, per esqucdumonfimuimusad do» 
«ciraamquiniam Primi. Produco itaque « o g latera don^ 
concurrant ad punAum H. , £t ccit , per priorem partem (epti- 
m« Quinti > ytriulque Parallelogrammi: A c jBt.c s ad ParaUcf 
logtainmum c!H , rado eadem^ Ec qu^»per primam bujus.P»> 
rallciogrammum a c ad Parallclogrammum c h eft vt b c hafif 
, a' • n- - w , ad c.Oil^adn ^,&,TParallel'a^«nmum cpad 
idem G u, yt E/pbads ad c n ballo ; eritipCir vnr 
decimain Qukici,, bc ad c g n e c ad c m 
I^^Qupd eft prius.1 i 

|f<»: £ftojam bc adcGvtEcadcD. Eteric.. 
per pernam hujus , b c bafis ad c c badn , vc 



. / r* 



' <>n c ParaUelogrammum ad c h ^raliclogram- 
mnm : £c e c bads ad pn badn vf c e Paralldogrammum 
ad idem ch Paralldogrammum. Itaque .per vndecimam 
Quinti, A c ad c H vt c F ad idem c H.Quare, per priorem par» 
cem npnz ejuldem, Paralldogrammum a c. Parillelogrammo 
c Feft aequale: Quod fuit dcmonftrandum. ^ 

THEOREMA io, PROPOSITIO XV. r 

• Cumpuno 14. f j ^ 

T«ir ‘imtfi ^ juia» fua ivUu yun'uji euwnw^rdwm 

aj aj «fet Toi 'law; yuniets ’ Sn fjia» fAt^ >•*' 

liM^nwmdum aj a} «%i tui ^tuf >a«MS* liS» 

vJL . A,. . j/i ■ .'j ^ 4 

i£qual 
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iCqoatium -T naogulorum / & 'vnum vni xqual^ 
angulum habetiumvreciprocafunt latera 'qox circum 
squales angulos: Et quorum: Triangulorum vnum 
vni squaletp angulum nabentium reciproca fuiu latei* 
ra qus circum squales funt angulos'> eaiunc squaliaL 



• Sine diid Triangula xquaHa ABC &BDfi:ntqi angulus b 
vnius, zqualis angulo b alterius. Dico a b ad b e elfe vt o b ad 

• c : Et fi fuerit a b ad b b vt d b ad b c,fuerint^> duo anguli, qui 

ad B,.Tquales, Triangula efifearqualia. - ><. f- - ■ ' ‘ 

lungam duo latera a b & b B , vt fit a s linea vna.Er erit d 't 
Unca vna,eade ratione qua in anreeedete: fcilieet.per Conuer- 
^un Decitnsequintx Primi.Et conpedam c B.Eritq;,per priori 
partem (cptimx Quinti ,vtriu(quc Trianguli a b g & b o b, ad 
Triangulum c b e ratin eadem , & quia , per primam hujus, eft 

c ad B B c vt A B ad B E : & B D B ad idem bb c vc d b ad b ct 
erit, per vndecinoram Quinti A b ad s-fi vt o BAd a c : Quod eft 
prius.' - ' .. i.. !'f- ) ’ ... . 1 : :• . T 

i-'- Efto jafii A B Ad a E Vt'^B'dd Ad, fint^ duo anguli qui ad b> 
«quales. Eterit,perprKhamhujus,'ABadBB vtABcadsE cr 
‘ ' ! ' ' ’ . 'M OBad^AE veoB BadidcmB E c 

Eft igitur, pervodecimam Quintiy 
VtriufqUeA'BC‘&DBBadBE c,ra- 
tioeadem. Quare, per priorem par> 
‘ tem nonz ejufdcm , ipia abc 8c 
BfuntxqUalia': Quod fuit de. 
monftrandum. 

yLjtb figuratio , fi'intelligatur connexa a d , erit Quadri- 
larcra cum duabus Dimetientibus. Sed non oportuit efle x- 
quidillantium laterum quum de fblis Triangulis ageretur 
neque iis xquiangulis. Nam fic efient ac & d e paralleli. 

Czterum hzc mutuorum laterum in Triangulis compara- 
tio , fic colligitur : vt fit AB fiiperior ad Tuam dircdfam be^ 
ficut D B itidem fiiperior ,ad Tuam clirc(^m b c. Nam fi dhcc- 
retpr a b fiiperior , ad b £ , vt cb inferior , ad b o : non refpi^n- 
d!crcntfingulafinguUs:nequeeiret mutua comparatio, luem 
iauUigo de permutatione aut cqnuctfione, ' 

■ Atque 




r, -tiui;., 
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- Atque hoc notabile eft ad reciprocationis cognitionem. 
Hoc igitur totum ex duabus Dimetientibus Qy^tiUueri k 
dccud^tibus pendet. 



THEOREMA n, PROPOSITIO XVI. 

'Campano >15. 

Etff rioraptf ai aAsjPv Sm , 7 » uct «tgjav 

epbcrcittof *9o» 7 b/ vcb' ^ (Ataun ip%y>v'ia . j^of « n 

vzn -1^ oK^v opd^raviot Inr n tt/ v29d ^ 

fjSpsi opdo^vi^t TtojopH a»aP^^v fjsv^. 

Si quatuor lineat proportionales fuerint, quod fub 
extremis continetur Re<^anguluni,xquaie ell ei quod 
fub mediis:£i H fub extremis cornprenenfum Redlan- 
gulumxquale fuerit ei quod fub mediis , quatuor li- 
nea; proportionales erunt. . ■ 





B 


C 




B 


D 






1 




C 


} ■ 


_• it 


. . . ■ i . * - . 
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Xf 




1 



Sint quaruor linez A*,iG«9n»&BE proportionales , vt 
ABadBCyitaBoadBB. Dico Redangulum comprehenfum 
A A_i * A * iub A B & B B , effe squalc Reftangulo 
cotnprchenib fub b c & b o ; & fi Ke- 
^angulumcomprehenfuni fub a »Sc 
i a, fit aequale Re£langulo quod fub 
B 0 & B n vdico & eife a b ad b c vt b d 
adas., 

Fiat Rcftanguium a x ex a b fr b b: 
Redangulum quoque c o , ex b c & 
B n. £c fiatuantur ad angulos contra 
fe pofitos , qui ad b : vc clarius fit , totum ex Figura Gnomoni- 
ca pendere. 

<^um itaque fit ' a b .id b c yt 1 o ad a E : erit permutatim, 
A Bad B D vt B c ad b E. Quapropter , in quocumque fint firit 
Rcclangula, quum fine angidi vndiquaque zquaics , erunt 
lacera reciproci proportionalia. Quare, per fecundam par- 
tem decimarquartat hujus, Parallclogramma aequalia: Quod 
cft^ius. ‘ . 

Snundum patet ex fuiori patte cju( 9 em. Si enim fint Pa- 
ralielo^aduna squaliae quumomnes aoguii fiat zquades , la- 

L tcra 
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cera erunc reciproca. Quare in hoc Ceu a o linex vniuc , eric 
A B ad a D vc B c ad B s : hoc dl , permutarim , a s ad s c vc • o 
ad n E : Quod cracdemonftrandum. 

THEOREMA». PROPOSITIO XVII. 
Cnntpano i 6 > 

Eti dCdSgf etfdAs^y ^ , to ^ Ofdt- 
y^yuviooy iJffi' T^)bn 7^ (ifjrK nlefifdyf * « ni uno tJJ «xgjw tc^t~ 

^/jSfjof opdofciyiot "tny m 7^>ias ffiont rff^ctya^ 'faf arm- 

^Syov taor^. 

' Si treslmci proportionales Fuerint: quod fub ex- 
tremis concinetur Kecftai^ulum. squale ell ei quod a 
media fit Quadrato : Et li fub extremis coprehenfum 
Redangulum, squale fuerit ei quod a media hc Qua- 
drato : ipfs tres lines proportionales erunt. 

‘ Sic linea a b ad lineam b c , vc eadem b c , ad cerciam b’o. 
Dico Rcdanguluro comprehenCim Cib a b & b o efle squale 

Quadrato quod ex b c.Et C Redan- 
gulum comprehenfum fub a b & b D 
Cr sCquale Quadrato 8 c : elfe a b ad 
BCvtBcadao. 

- Hoc autem (aris manifeftum cft 
CK antecedente. Nam linea B c, 
hoc loco eft pro (ccunda & tertia: 
D oautem quarta. Hoc igitur Theo- 
rema (upenoet connedi poterat , vc 

Conicdbuium. * ■ 

THEOREMA.i}, PROPOSITIO XVIII. 

j (Theoni 19. ^ 

' T« o/uipia refyvr» «CP: co iAv^tunm >iyat iii Ofis- 

Similia Triangula duplam inter (e habet rationem» 
quam (imilis rationis latera. . . ^ 

Sine duo T tiangula , a bc fie o b f » fimiUa;: hoc eft, per pfi- 

1 ■ - mam 
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mam Definitionem hujus, sequiangula , & laterum proportio- 
nalium : £t Gt angulus a aequalis angulo.o : angulus b , angulo 
E :& angulus e, angulo r : Gcq> a sad de&ac ad DFvtBcad 
BF- Dico duplam effe rationem Trianguli a bc ad Triangu- 
lum jd £ F >quam b e ad e f, 

Duabus enim lineis b e & B f ad- 
do tertiam e e , per decimam hujus, 

^ continue proportionalem : rcfcdil 

A b e , aut eadem protrada , vr matjdr 
aut minor fuerit quam e f ( cujuf- 
modi hic dupliciter Gguiauimus). 

Et cooBcdlo G A. Ertiqi , per alteram partem dccimaequimac 

hujus , Triangulum A G e y aequale 
Triangulo o e F:quum Gt a e po- 
Geumad df vt e Fad e c,&Gtan- 

gulus e y angulo F aequalis, Itaqiy 

per fecundam partem Grptimx 
Quinci,efit Trianguli a f e ad vtrumque ipferum a e e & n e f, ' 
ratio eadem. Atqui Triangulum b a e , per primam hujus y ad 
Triaegulum ag e ycil vcBca^ G e : fed B cade cratio yeft ve 
B e ad E F duplicata, per decimam DeGnitienem Quinti. Qua- 
Be Trianguli a b e ad Triangulum o e rratio ^ed vt b e ad oF 
duplicata: Quod erat demonftranduro. 

' 1 laro vero G e o Gt squalis b e,, erit , per alteram partem de- 
cimae^intx hujus. Triangulum a b c squale Triangulo n b f. 
y£qualis autem proportio, quocumque modo mukiplicctury 
manet eadem : quum ahvnisatcdcnomittationem Gimat ,qux 
ipia fui eft Quadrum , Cubus :, ac ia vniucrGim in fc du^a^ 
iemper Gbi squalis. 

THEOREMA 14,' PR aFOSITrO XIX. ' 

^ 10, Campano iH. , ' 

T« o^M m Wc W -u 

m/c oA0J( * 

'Similia Polygona, in (imHia rocitfem^ numero* . 
.Triangpia diuidumur-Et Polygpmun ad^mle Po)y^ 

L s gonum 
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gonum duplam habet rationem , quam latus ad Hmi-. 
hs rationis latus. ’ 

Sine Polygona Hmilia, ac in prxiens Pentagona . a b e d b 
H KL Hxc dico diuidi in Triangula inter feiimilia,& nu- 
mero aqualia; Aeque infuper ,elle vrrutnquc illorum ad alte- 
‘riim, vr proportio lateris a h ad f e latus Ginilc duplicata. 

Connedantur a e & a o : itidem fh &fk. Eriiqi, propter 
Gmilitudincm Polygonorum &per(cxtam hujus, Triangulum 
A Bc, Triangulo fg H zquiangulum : & Triangulum a B d, 
Triagulo f l K Ob id, quum Petagona Gnt.cx poGcu,xquian- 
gula fit laterum proportionalium ; erit & Triangulum a e o. 
Triangulo f H k xquianguium. Sicq> vtrumque alteri Gmile, 
per quartam hujus & deHnifionem Similium Superficietum. 
Quare, quum xqualia Gnt numero patet prior pars. 

Altera autem Gc. Ducatur b d , qux fccec a cin punfto m: 
& e K, qux fecer f h in punfto N.Ericq;,propter Gmiiitudinem 
Polygonoronv St per lextam hujus-, 'Triangulum b e Dt Trian- 
gulo. e H K xquiangutom': Vnde&; Triangulum ab m Triangu- 
lo f g n zquiangulum ; y£quales enim Gmt anguli b A M & 

G E N , & ab xqualibus auferuntur A b m & f g h : ob id , pet 
irigeGmamGrcundam Primi,xquiangula. Eadem ratione a m d 
jp.G F N K xquiangulum : Qiupropter, ex quarta hujus» b M‘ad 
A G u vt a M ad'FN litidem A Mad * 

f'm vt M D ad N K. Jgftur . per vn- 
* decima Quimi,B m ad‘c m vt m d 
ad me : fit permutatim,B m ad m D 
' vt c'n ad N K. Sed, per prima hu- 
jus , A B M ad A M o fit B e M ad 
e M D,vt.B,M ad/M P : fit,pcr Candcm,F g n ad e m k, fit e n h ad 
H N K,vt G N adi^ K.Icaq;,ex decimatertia Quinti,A b e ad a e D 
vt F g H ad F H K : fit 'pcrihutatim , abc ^FGHvtACoad 
f H K- Eadem ratione G intellexerimus du61as e e fit l h , pro- 
babitur Gc cllc A e D ad F L K. Quare, per decimam tertiam 
Quinti, erit^ totius Pentagoni ratio ad totum Pentagonum, 
y t A B e ad F G H : ob idq> , per antecedentem « ve A b ad f ^du- 
plicata ; C^od erat dcmonllranduni. ^ 

Sed hoc poftcrlus caput in communi notione eft. Na'hi 

quum 
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quum T riaagula, in quz refoluuncur Pentagona , fine aequalia ^ . 
numero, Se inter (e dtnilia : erit, per antecedentem, ratio a a e 
adFcHvtBcadcH duplicata :&AEoadFLKvtDEadKi, 
dupiicau. Atqui ex omnes duplicatx rationes fune xquales, 
quum earum fimpitees fint xquales : erit igitur, per decimam- 
cerciam Quinti , ratio totius Pentagoni ad totum Pentagonu,- 
vc vnius lacerum ad Tuum 6milc , dupiicau ; Quod erat pro* • 
bandum. 

t 

Si igitur cres linez proportionales fuerint : quanta 
cft prima ad tertiam, tanta erit Superficies quae (iiper 
primam, ad Superficiem quae fuper fecundana: quum 
vtraque fuerit fimilis 6: fimiliter deferipta. 



Quod ex jam aferipta dedudione manifeftum cuadic. 

H V I c etiam Theoremati quidi aliud fubjiciunt Confeda- 
rium dc Parallelogrammis Similibus, qu6d in dupla fine ratio- 
ne , qudm ipforum larcra fimiliter fiimpta : Sed hoc patet vet 
ex Triangulorum fimilitudine. Triangula enim , ve jam non 
femcl monuimus , dimidia funt Quadrilatcrorum. Imm6 8t 
Theorema fi de Rc61ilineis pronuncialTet,vniaerfam perxqu^ 
habuilTec probationem , atque dc Polygonis. 

PROBLEMA tf, PROPOSITIO XX. , 

ip, Campano 18. 

Atto JhS-djuc dC9-eia(, 7 ^ ofjtfiev 
xdfjSfJo* cv<epf«4«(' ' • 

Super data linea , datae Superficiei redilincae flmilc 
Superficiem fimilitcr^j pofitamdefcribcrc. 




. ’ a 



Sic data linea a b , data verd Su- ' 
perficies in prxfens Penagona» 
c D E FG. Volo fuper A B conftitue- 
re Superficiem ipfi c d e'f g fimi* 
lem & fimiUter poficam. > 

Refbhio datam Supnficiem tn 

L } 
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Triangula , dualis lineis n f & n c. Tum Tuper pundo a, con- 
ftituo angulum b a h , squalem angulo c. Itidem fuper punfto 
B, conftituo angulum a b h, squalem angulo c dg idudia b h, 
qux concurrat cum a h ad pun£lum h. 

£t erit, per trigcAmamfccundam Primi angulus a hbx- 
qoalis angulo c dg : ob iJ , per quartam hujus , latera duorum 
Triangulorum g c o & H a b , proportionalia. Pono etiam an» 
gulum H B K , squalem angulo g n f : & angulum b h k, angulo 

o g F : angulum vero k b l , angulo 
F p K : ac dcmi^m angulum b k l» 
squalem angqlo o f s. Ac cum-cric 
completum Pcntagonum fuper li- 
nea A B, quale qusrimus. Eft enim 
in T riangula squalia numero & s- 
quiangula diuifum.vt Pentagonu c d £ F g. Quate eidem dmi- 
k : Q^d erat faciendum. 

V T autem hoc loco obiter explicemus quid Cmiliter poli- 
tum dicatur in Superficiebus : id eft , fi occurrat Superneies» 
cujufmodi eft hoc loco Pentagonum c o e f c > cui fuper 
linea a b fit conftituenda Superficies fimilis & fimtliter deleri- 
pta > vc attendamus an ipfa a b comparetur lateri n c an lateri 
D £ > an breuiter cuipiam laterum Fgurs oblatz : eamque IL 
neam comparationi accommodemus. Poflct enim fieri angu- 
lus B A Hzqualisangulo c d £ ,arque eo inftituto perfici Figu- 
ra : quz vc frmHis euadercr , non tamen fimiltter efilcc deferi- 
pca. Quod latis manifeftum eft, quum Figura qns proponi- 
tur , non eft aKjualium laterum. 

THEOREMA n» PROPOSITIO XXI* 
Campano lo. 

Ta insta* «MfiAPiC 

' Qu£c eidem ced^ibneo ^nc (Inulia , & inter (e fiint 
fimilia. 

-) Stic duo Ref^iUnea; A ac Se ni p;fit^ vtrumque iliorui» 
fimile Triangulo c » & : vt fit Asad a c >.& db ad of, ficd( b c 
A e B Fadffx : t^oU. vcriufque proportionalibus lateribfls 

•./; . T' cont 
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contenti , zquales 
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fine angulis 
Trianguli c H K.Dicoaiuboeile (i* 
milia. 

Nam , per vndccimam Quinti, 
ericA BadAC &D E ad o f vt BCad 
BF:obidqi,per quintam hujus eruncanguii fubquibu> bcera 
proportionalia fubtcnduntur , zquales. Ambo igitur zquian- 
gula: Quare , i definitione Similium Superficierum, inter ic 
fimilia : Quod iuit dcmonftrandum. 

Hoc Theorema per (c fuit manifdlum,veluc animi Notio. 
Nara,vr antei docuimus / Similitudo Superficiorum cft x- 
quaiitas quzdam. t . - • ' 

THEOREMA i6, PROPOSITIO XXII. 
rCi^coni ii. 

Ecul nATaptt ra av’ Itv 

ri tiret'}%^xufjSlpii Wai> x^.’ ra ei'27’ cuW £~ 

o/nfiid Tt ^ 6/np/e»( dretP^yr tf , aj 

Si qaacuor lineae fuerine proportiolialcs : erunt & 
ab eis Re^lilinea fimilia Hmiliterq; pofita, proportio- 
nalia: Et fi ab eis Redilineafimiliafimiliterq; pofita,' 
fuerint proportionalia : erunt & fpfx proportionales. 

Sint quatuor linez proportionales ,ab,co,ef,&gh:vc 
A Bad c o , fic £ F ad G H : fimqi ab ipfis a b & c o , fimilia fimt-< 
K. litcrqi deicripta Redilinea, quz 

fint Triangula, A BK &col: Ab 

A^- A ■ A > E F 8r G H , fimilia fimili- 

s rctq.dclciipta, Parailclograroma 

7 5 — y j 7 MF&TNH. Dico cite vtTtiangu- 
f f' Ium A BKad Triangulum CDL, ita 

•?. t c M i Parallctogrammuro m f ad Paral- 

lelogrammum n h. 

Ponatur ad ipfiis a b & c d , per decimam hujus .tertia pro- 
portionalis o : ad iplas quoque e f & c H.ccttia proporrioiialis 
Fi £?lquoniam vi a b ad c d , fic e f ad c h : fcd & vt c i> ad o, 
112 G H ad p; ex zqualt igitur , per vigefinumfecundam Quin- 
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ti , vt A n ad o , (ic E F ad p. Sed ve a b ad o , fle Triangulum 
A BKad Triangulum e DL , per Confe^atium decimxnona: 
hujus : £c per idem ipflim , ve s f ad p , ita Parallelogra minum 
. K M f ad Parallelogrammum n H-Ve 

A igitur , per vndecimam Quintij 

2 — A B K Triangulum ade D L Trian- - 
g gulum,ita M F Parallelogrammum 
— , j ~j ad NH Parallelogrammum : Quod 
eftprhis. • 

: H f Sint vero duo Triangula ABK 

&CDLflmiUa& flmiliter po/ita: 
duoq; ParaUelogramma m f & h H > ejufmodi. Dico efle A Bad 
e D ve b F ad e H. "" 

Ponatur, pet duodecimam hujus, vt A b linea ad e d lineam, 
ita E Fad qjt. : &>per vigeflmam huju(ce.de(cribatur fuper 
Parallelogrammum q^s vtrique ipforum mf & kh fimile 
limilitcrq. pofltum. Et erit, per priorem partem hujus, vt a bk 
T riangulum.ad c d L Triangulum, fic m f Parallelogrammum, 
ad s R Parallelogrammum. Sed fle fuit m f ad n h. Igitur,per 
fecundam partem nonae Quinti , Parallelogrammum s r z- 
qualeeil Parallelogrammo n h. Et quia flint flmilia 8e flmili- 
ter poflta,xqualis erit linea c H,linez q^R , per recundam.pr- 
tem decimznonz hujus. Nam quum flt ratio n h Parallclo- 
grammi ad s r Parallelogrammum , dupla quilm c h linezad 
q^ lineam , eaqs aequalis : ipia non nifi ex zquali produci po> 
teft. QwrevtABadc D,iuEFadc«: (^od&icdemoo* . 
ftrandum. 

, THEOREMA 17, PROPOSITIO XXIII. 

CoHtpano iz, (Theoni 14. 

nanvf ni c%r ¥ 

In omni Paraltelogrammo.quar circa Dimetientem 
ParaUelogramma, (Imilia funt coti , & inter fe. 

In Parallelogrammo abco, flnt duo Complementa cie 
& F K , circa Dimetientem a c. Hzc dico cfle''t«ct b o C^ntec 
ie fimilia. ‘ • r ‘ * 

* Eft 




Digitized by Googie 



I 




E a V.I.: 17 } 

•BiVenrni , per fecundam hoja & ,b e ^uic c , &:d uadiH c, vc 
A E ad E c : ob id , conjundim , bg ad c c & o c ad c k ,,vt 
A e ad c E. jQuaproptcr rCX vnd<5cteia Quinti , b cad c g vt 
n^cadcHyigitur fcvc aiT ad^sc: quum ab fic xqialis dc, 
CCEGZqualiSH e..' r ! .if.';;* > ;!ir i ; • / • 

Eadem argumentatione erit A d ad i. n , vt A.B ad e c , & vf 
D c ad H c. (^ia ergo Parallclogramma funt zquiangula.erir, 
per definitionem Similium SuperficicfruYn j‘g'h fimilc toti b d. 

^ g ^ Haud diiEmili ratione probabitur 

"N. . FK eidem B o toti iimiie : quum dc 

- • ' B Aad AK& D A ad W, vt c A ad A E, 

^ E . per fecundam hujus & Conjundiant 

. ■ ^ proportiorialitatetn! ''Quapropter, 

‘ ex vrgcfiraa itujus , crit& FK fimile 



. „ cnt&FKfimile 

® Ii Sicq; condat Propbfitio. 

S e n & hoc' confeabat ex Triangulis : ex' iis feilicec qu£ 
prdbauimus ad quattam hujus. Quum enim duoTrianguIa 
^A Bc !sc‘e G-t’ fiht aequiahgula,6t laterum ‘ad iqdos angulos 
'proportionalium : erit a B ad B c Vt £ G^ad £ c. Rurfus,quam 
A'p c.S^E H c dnt fithilu: erit A DAd dc vt e nad h c. Quod 
& eodem argumento probabitur de duobus Triangulis a e f 
'&A'EKVT pmrh FK Parailclograthmum complentibus. Sunt 
rgitur F k & hg Paratlelogramma , toti b d Pardlelogrammo tc 
sntef fe'fimi1ii: Quod erat demonftrandum. 

Ab, hoc theoremate' non incommodcilocum fibi ihueniec 
^hpc Problema) ante proponi potuiiTer. 

Profojhii iucJ>us Pa,r4UL‘U^ammis ,Jed' non 

htUj ni imo lUofltmyPnro^eiogrammHm altet i ftmU refecare. 

A wi ^ ^ r — ~ ^ .Farallelpgrama a b c D 

. , J , , , ’& GEFGjiquiangula quidem, fcd 

... I. . i . - 7 <1 diffimilia. VoloabipioABCDre- 

- .j». i is-t; 1. '•).< “ni. , . . ^ ^ . r 

~ T fccare proporuonem umilem ipu 

. * f c e F q. 

' Sit ergo angulus c"vhius aequalis angulo c alterius : Sicqi 
•ftah^iTttfr’ duo Paralfelbgramma , vt 3 G'Ct hnea rna , & d>b 
alfcra:.'Tam'ducarur rranfuerla f c H,fecah*s ad fit pundio H:Et 
^catlir M Kpafaiidus ipfi c D-Dicol: li H kPantllelogfammuro, 
' - ' M. ex A C 
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ELEMENT. tVCLlDlS 
ex A c Parallelogramitaoxcfedbimi effi^iimilc ip6 B o PatalTe- 
lograinmo. , 

Id ver6 (acisconftac ex-hac vige(imaterttt : quum ambo 
fine cicca eandem Dimetiencem. Atque ad clariorem notio- 
nem, perfecn a b c l Parallelogrammum- Hic etiam fiU locum 
inueniethocProblemai' .i.r 



1 O’ 



Inter iH4tS»ferficiesrelf '$ti»ta( medism Stfer^Umfrefertie- 
mUem inuenire^. . ^ 

Sint dux Superficies redtilinez A &B , inter quas fit collo- 
canda mcdiaSupctficics proportionalis. 

Reduco iplas ad duo Parallciogramma Similia , fecandum 
'do^rinam decinizodlaux hujus : (vel, fi placet , vtramque ad 
Quadrarum , ex vltima Secundi ). £c fine duo Parallelogram- 
mu c D E F & F G H K, fiinilia inter (c, & duabus Supetficiebus a 
Sc B mutuo xqualia. Tum pono angulos qui ad f lunt xquales, 
alterum exaduerfo alterius : vt fint duo Parallciogramma e o 
& H G cicca eandem Diametrum c k. Et perficio Paiallelp-* 

grammum c l ic m. Dico alteru- 
trum Supplementorum f l,&f m, 
efic medium proportionale inter 
c F &: F K : hoc eft , inter a & b; cfl 
fc (cilicct vt H G,Supeificics ad F L 
Superficiem, fic eandem f l ad b o 
Superficiem. £11 enim, ex hac vi- 
gefimatertra Cropoficione, linea 
H F ad lineam f o , vt linea c f ad 
lineam f e : At,per primam hujus, 
vt H F ad F D, ficH c Superficies ad f l SuperficiemtlcKl & vt c v 
ad F E , ira F L Superficies ad e n Superdem. Q^arc.per vn- 
decimam Quinti, vt h c Superficies aq f l Su^ficiem, fi^ ea- 
dem F L Superficies ad eo SupctficjemT^od fuitfadcn- 
dum. 

A L 1 T B a expeditius. Inter duas parallelos isterminatas 
c 0 & E F , cqnfiituo Parallelogrammum c c ^ If: ;jechi 
Rcdanguluqa : fi vffupct, zqu^e Redilineo A;,per caqqz do- 
cuimus ad qua^agefiiqam^quart^ P^^^ ^ ac, epdem 

./, * • - • • 1- -ccpjo, 
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ccpro, ineer paialUlos confticuo aherum- Paralfelogranv- 

mum K D L F , xquiangulutn ipfi c h Paralldogrammo , & x~ 
qoale ipfi B Ret^HnecN lam in linea e f, incer ip&s c k & l o 
bafes > pono' lineam mn media- ratione proportionalem , per 
nonam hujus. Du^s^i m o K n-# parallelis e h & n F>con- 
fiicud Superficknaaeduidiftaniium 4teru(4 m p. Hanc dico eC' 
V ' ■ ' te media ratione proportionalem inrer 

^ ^ ' duocH&KF: ac propterea inter a & b 

Rcdllinea. 

tfnim , per primam hujus , vt c c 

i i — . —1 hafis ad M bafin , Oc c h Paralleloeram- 

C aMNKwU ^ 

mum ad Ml>: Lr, per eandem, vt M N baiis 
•d K D baitnr, (icMP ad tcF. Quare, per vndectmam Quinti, 
vtCHadMPjficMPadKF: Quod fuit probandum. 

' Sed nos priorem demoinftrationem aftruximus , ad ilUi- 
ftrandam vbique Figuram noftrana Gnomonicam.. 

» • f . . , • 

THEOREMA 18. PROPOSITIO XXIIII. 

Campano 13, (Xf^eoni 3.6. 

oA^ 11^ OfAfiui xtifJlfjM, Kaittui ytnUui «%4 ¥ 

- ,:Si duo Paralfelograma fimilia & timiliter pof^ca,. 
cWuaemao^uia hatbuetinf angulum aequalem 
angulo^ xquaii contra pofmim habuerint: ambo circa 
eandem Dimetientem conflftunt. 

!■■ .i, ! /!i. <hu>FaraUeIogramma fi- 

i : r j ; miiia^tefimiUeeppofiu.ABCoBe 

„■ . o E'irc,cdmmuncBihabenriaan- 
;ir ' ; gulum qui ad w.\ Hxc dicoelfe 
circa vnamDimetkntcm.SintBe 

. •/ u ^ duo ParaUelogramma e f & h k 

s ^ ^ \ ^ fimilia fimiliterqipofita: fitq> an- 

9 -i. - ' gulus atmius ,zqualis angulo G 

r alterius : & vterque alteri contra: 

pofitus. Dico etiamnum duo a i 

i- ‘ M j. tenn 






<J6 E L E M*E N T. E V C L I D I S 

& »K filialkloframmadn:^ vn%m Dioiciieaceai coa£^ 

ac« w • . .-•*-* ‘1 ^ ^ ii. j ■» j>_ " * 

; V, qj' 3 «acHi« P>rius tic^prQbaiCur.M Conune? 

i:> 1 -^tn B<%&cp;,<}ua; vnka iii>ei| 

fueric , patfti Pfopotiqq*. ivkVKki 

'laOJi; '5-1 ' 'Jly3 : 

3 •• T T ^ '' ^*^‘**- > parallelus ipfi e b, 

* '3 5 • ^ qo3C lecet p.c & A" D in pua<iiS;M 

. ' V ' J nr;. S\| i ni Ec. ?rij , pcr lantcc^dcntete, 

. * — L_ 3 s^d Parajlelqgrammum bm fimilc 

^ 1 c.' : -T !- : cqtiA c.: quapropter erit cb ad 

M B vt A B ad E b: . ' A«if cxjfeypQchcli; c EfdlTP.^^CA» ad;^>. 
Igitur , per vndeciinatA. Quintii c b ad f b.v^ cb ad 14 b* 
Quare,pcc fecundam pariem nona; ejurdetn > f b squalis m b, 
pars toti : QaodmioinkCQiyieoiji^-ri.r. >j> 1 - 1 . ;..b 

Secundum (Ic Eduda, vt modo^imettencc per l pon> 
dum, 'erit, per antdcedcnteml m Bad'E sAt kl ad L o*(hoc eft, 
vtKLadcH). ” AV, ei hyt»othcfi j >*ad e-bvckg ad gh. 
Quare, per iplam vodecimam Quinti , erit f b squalis mb;: &c 
prztetea K l ipii x c, contra communem Senfum. 

Aliter compendiofius. Parallelugrammum e ai fimi- 
le e(l toti A c., pet antecedentem : quapropter & minori e f, 
pervigeilmamprtTDara hujut Scbppodicfin : fic^; Ufiirai^ro- 
portiotuiia : Eriiqi L M^d M« Yt o F-ad 'f p. Qul^■igitv|^d F 
fioipi! L m arqualis erit ,pee. reptimam, Q^nti « p M B vc 
GFadPB. QuarcFBipfi MB'zqualis ,pars toti : Quod eit; 
abfurdum. ' ' ■ • ' > * 

~ H tri v.s Prdpoi&tatfisilBtdcnriam ideo aropHaut , ^ etiam 
de PaeaUdo^ratasals conucxisiifuelligeretor : qualia iiilfon- 
Arudione apparent a c.&iPA^Pimecicns enim infinitrpfodq- 
ci potcft,&Parallelog<aa>ma iimiliacircu^fcribi. 6tcnitcr,vc 
hzc omni ex parte ConuerfaeiTet antecedentis. '' ' 

V/ "tHEOIVEMA I?,’_PR‘OPOS1TIO -XXV.. 

no- ■ - 5 

pS^oi 'iM .awifiocj 

• JE >£auian 




'U I BvEi R 1 ^ 1 ^ «ZT 

iCqniangaU. Paralleiogratnma, rationem |>abenc 
cbmpofitam cxalcernoruihlaceruiiiTa'tfohcV ^ " 

^ , , • 'f. .. . '.C 5 ii t'j: , j oa 

. SiacduoParaii^lo{tpn?ma, A« c D & « 9^ G.|fcqu|mgu^;j|$ 
fit angulus c Toius , acqua|i>aHg9^ ,Pico 

vni(]s,ad akcrum,compoficancx t4Mpnfir4R»c4 

at quz o c ad c 9. .1 1 >: c ^ ..tt i>_' L 



.V — ’~r~^ — T — r fi lclograminuin'^A 8 c H. Potiam in- 
; — .. > t' (npcr vt fit linea K ad lfncani ly, vt 

I ; ;B<: ad cg:& cadcmx ad M lineam, 
'I' b' ' ' -"y, y«i D c ad'c E , cx przccpto dupdc- 
— . y , •' -'-cipiz hujus. , . « 

c; Erjtqvaper prin:v9.t9.b^iufi^ & vndcdmam Qbipti , b p Pa- 
tal|c|pg(ammui 9 ad ^arallelogrammutri', vi k ad l : & d g 
Parapeig|gramiQuq:| adiC Pftr»hclQgtti|nnwa) tiVcxAdlM» £a| 
xqu^i IgitutcriiBD ad G f v< k ad>M. Atiq8i'/atiojC(ad pra^ 
ducicps cx js-adfi. M P^tet cx ejliincavOs^nitKine 

hu|u$< Cpmmuniigituc judido , producctOreitio b oadc F|( 
cx ratione a c ad c g 8£ d c ad $; s ; Quod erae demolUandum,) 

7, PRO POSITI Q*iiXJ{ViI..^d 

M S\ 0, > !./■ A 1 J,'*v t: U. a n tn> 

eamoji^ 

t , lil .T' J . * *A - •.'.!* *'V^ . 'l ^ ^4. ’ K 

5“nffaoJ^. 

Dato ReftiKticoy RedUiricum fimSe &^aIij'dato 

aequale conftitucre;'-^ c;.>, 

^ V 'jl ^ Sihe duo' Re&ilihea Afit B. 

I ' • . Volo Rcdilincum-conftrucv 

I/ \ ' re,- fiinilcA, & atqualc B. 

‘ Rcfoluto 'Vtroque in-fiia 

y Triangula, fupci vno lacerum 

'r ^Ti \ . I ipfiuSA,quodfit ci>,conftituo 

I .. . 'pji-^lldografrinuim 'c^d.e f 

-Ov Tpas: !< t II iUii ;oq^^ft*rtgi]|\jni *^'a:<^ulccidcnf 

* *• J J A Rcdilfiicor-periquadragc-^ 

ul M 3 fimam 



n 

jp ; 


!iu i 








- -Rcfttlineutii M. Quoddica 

-nivflyVNv ys Ayi: ? . eflc aequale ipfi b Rcftilineo. 

J ■ Namquum cD,KL,&DGfinc 

,iii c V ' *" Mr - ' - 1 ' i a ^ * y' continue proportionales : e- 

-•jf; j ' y V ? *‘.r./ ptc , per Confeftarium dcci- 

»— ■” — 4 mxnonx hujus, RcdHlineumi 

t I . ■I>ii - cdftitutumfoper primani' CD> 
r>n^.'? : !;/' ad M,conftkot)im fu- 

yer KL i^ndam 'ivtcolineapriima adne terefam : obidyper 
pviipatB hujyftjVt c vadF o: ob id^;,pcr priorem partem i^ti- 
mx (^mri,vt a ad p c : ac proptcrea, per (ecimdam paitcm e> 
jurdena,vc Aads. Quare,per fecundam partem nonxcjuldcm» 
cric M xquak ■ : Quod erat faciendum. 

Sed arie promptius ex Pertoueata proponk>Aafitate>Quun» 
enim fit xad m vt.e ? adir. ericpcrnaiMatim , a ad c p vt m ad 
PG. Quum igitur fit A xqualecp, erit MzqualePG: Quate fle 
iquale B : Quod erat 'cobftituiljml ' " 

. THEOREMA», .PRapoSLTlO XXyiL'- 
'Campano xtf.. , ,, 

m&n «yuuriycic ^ ro )hn ^ i/u*~ 

atta( dr 

Super clirmcRo fitw 2 eParalleIograni!n'jn^defcriptu» 
maju$ <;fl ParallelogfaipmQi t]uod (iiper eandem uncA 

(imile fimiliter^^o 

&»u^j(ctfrcL^u. ^ 
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SitlineaAiyfuper cu|as dimidio OB^ddcripmtaBiifcBikral. 
Idogummum c i o e , cu|us Diraetieas b & ^ & Copa: i^ndeia 
A B fic projcdum a f Parallclogrammum, cu|ut ynum kteruiii 
Cecet Ucus c £ in pundo g : deficiat^» ipectcj. .Pa^alieiagram- 
•r.b _ roo £BffimiU'iladUt<!r^ pdfioo tpiS 

c B Q B.Dtco ParalldogjAttUDaic c o 
efle majus PAmi|d 0 gr(uilmoA€.<. a 
Eft enim, per primam biin>s , a g 
aequale c § r&>per quadragei^matui- 
tertiam PrltaiiC r ecquale f o; loiquc^ 
per communem Notionem . totus Qnomoe? b d f, ipiiM^B Pau- 
railelogrammo aequalis. Sed oio! majuseil ipio> (^ni>monce 
jQuare Se ipb AFpatalletogrammorQ^Qdfuitdemtmtib-aiv- 
dum. Tanto autem cd majus.quaatuaficft B fcTamllelogram- 
mum. ^ . I .. ijjs. . w 

i lam ver6 , fi A F altius erigatur, 
quam c d. Vlfciaiecjpnda figura > fna> 
jus eciamnupi erit c.oipfi)^ jE& 
enim, per p^aaam huju^.A c aequa- 
I [ le c Bs~A blatfs ei^ Vtrimqucjduobus 





< 







— ^ — 

inter le xqualibas : erk c o unto majus a f , quantum e f 

Parallclogtamraum. p. 



_.v — 
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PROBLEfdA 8, PROPOSlTlO_XXVIlL_.\. 

• uo .. (C^pnnp ay. 

rict^¥ Xd-HIU i*7^,e/b0fvTI 

tbJ‘</^0iv7i. «r« ov ^ iiy< lasr 

K/ii^siaq ^ 

S^ipcr datRrc^ Une4 1 4atp Re<iiliocQ jqaualeTiif 
rallelogranimum.aptare,€lefideiit.(pedrPara!lci 0 gFl^ 
mo , quod fimile fit dato. Modii t^nett Rcdihncurtl 
'datum majtishon^it PAraIIelo^a|^mo,^qu^ 

mijio.lii^ev dat?f , ^^il^^araUeioj|jc^n^^ 

ftuuicar, . '< ,*•. ivr.. -1 -iji» L. ; SL 3U jf;2 :>:• “ ir.jxd u iiq«’ 

A E A 

. Sit 
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'cSiEdiftatUiiQa \ datumq» Redilitieum c‘: datum vero Pa- 
nllclogrammum d. Volo fupcr linea a s (ic dclignare Paralle- 
logrammum xquale RcAiltneo c, vt deficiat fpecie Paralklo- 
graio^o yqtkwl fit fliqileParaUetogrammo p. OpOrcetautcfi» 
c noKede ni^fos Parallelograimno , fuper dimidium datz li- 
nex «Bcolioci^tb-, (imili eidem o ParalLelogramroo. Alioqui 
niteremur fa^rseccpiUH) antecedentis Propofitionis;- — 
c Diuido Ai»per atqualia in pUn£lo e : &, per deCimamnonam 
hafusyfb^^di(n!diu[trBB .contlituo Parallelogrammum e f, 
Snpieipfio;' Tum fuper tota ab, compleo Paralleiogram- 
musvA-av o. vi i Quum ergo < Redflfneum , non fit majus e f 
B aralielogrammd ^fi lUeidem sequale.erit ParailelogrammuRl 
'B.squid^dluimas, pcf vigefrmam hujus. enim limile:rpii 
sve -quum eidem zquale & zquilaterum. Sin erit eminus, 
auferatur cxcefTus ab ipfb b f per ea qux demonRrauimus ad 
, 1 . i: . yvr,- , quadragefimamquintam Primi: 
-f. 4z ^ :<l* l eui etccfTurponatur per vigefi- 

fid| /■ Vi 7 “'nirtamfcxtam fiuJ^s,zqualcPasal'- 
-^,ud2c 0 ‘''|clogMimihurn«K L M ■& ipd d 
ru'^ T :*» vii’; ^ / «:>>i*i/finiilei Duc^ igitur in e Fpa- 

ii ^ '“/V '•^/ ' /* rallclogrammo , Dimetientem 

' j i/j rtnijfr: 7 - < .Bfr : Et rereeabo ex F N ,partem 

ri *L Jyf— ia Mo ,zqualerti'lateriHK ': Et ex 

A / t:rv/. partem v,r , | cqv?l^nf 1««»' 

* . ,fl t:£t<)ucamo Q^RP,qu*fc 

icindape in pun61os^quzqi’rn"utuq*zquldiftcnt.4t?ribus,to- 
dusParallelbgramml A f.' Eriiq; jntcrfeftio ip/arum in Dime- 
tiente B N, per vigeflmamquartam hujus : quia N s zquale 8c fi- 
milc,ip&rt,M..Produft£demumR p in a g adpuniSum X jdico 
T^rah^logtaramuin a s effe quale proponitur»*^ Deficit enim 
fpecie, Paralldbgrammb ^ ‘y quod cft fimflc n sTarailclo- 
^am(nd^pet>^4gefimamtbnUhl hiifM /atquc>ob idyipfi''H m:- 
ip.fi o» 5e«l&zqiialc.ipfi c.'RcfJilincq.o'l4am 
^m,Af Pj p«9jpfitpam Itliju», fit*qUale.B.R:8<,per quad«gefir 
ix^rntcriiam Primi .E f aquale s F : erit, per animi-Notionem,' 
liffuM^^ir.Xihoimdnt iiquale : 'At .Gnomon ipfi c zqcalai :'eR 
mOd ffVex6EQWtbt^ ipfupra c^Rc^ilineum,' Quare' 5cf s 
ipfi cRcdilineo zqualc.Etidipfum fupcr linea a b cofUiiitum, 
31^ ^ defi. 




LIBER' V I. i8i 

'deficit ipccie Parallelogrammo ( quod eft fiiniic ipfi n da- 
to) : Quod faciendum fuir. 

Hoc autem Theorema- cum judicio tradlanduro eft : vt 
dtiam hoc tpfhlbco ahriotauit Nicolaus Tartalca BtixcUenfis, 
vir inio Gedmctrica icrio veriacus. ' 

Sic enim i vtipicin exfempluhi proponit, area c ReAilinei, 
vigintiduofum pedum: & ab lihcz longi cudo, duodecim : fed 
o Parallelogrammi longitudo , fit fua latitudine duplo major. 
Tum fi ponatur b'B longitudo : quum ipfa fit 6 , erit b f ] . Ac 
tum A s conftitui non poterit in Parallelogrammum quale 
quzrtmus : nempe , quin fit majus ipfo i f. Nam £F erit 8 pe- 
dum. At fi ponatur££latitudo,'eritBF longitudo i z B f 
P arallelogrammum^ eiit 7 z. Ac tum demum ftabit Problema. 
Quamobrem ea cautio erit, ne longitudo in.BE dimidio li^ 
nez ponatur. 

Hoc igitur Problema,' vt nihil difttmulemus , eo minus 
Geometricum eft, quo minus vntaerfide. Quinetiam in erro- 
rem inducere poftit bene exercitatos. Quod ego longiori ler- 
mone non explicabo. Sacis fuerit admonuifie dexrrore vitan- 
do. ' 

PROBLEMA 9, PROPOSITIO XXIX. 
Campano 18« 

Jh6im. ' 

Ad datam tineam dato Reflilineo se<}uaie Paralie^ 
logrammum prxtendere , excedens /pecie Parallelo* 
gramm\im:nmil6 dato. 

Sit daralinea ab, datum^Redillneam c , 6t darum Pa- 
nUclogramroum v. V olo ad a b lineam , applicare Parallelo- 
grammum aequale Re^iUneo c , cxcxdcns ipecic Patallclo- - 
grammum o. 

DSuido A B bipartitd in fwnfto e : Ac, per decitnamnonam 
Ikiyus., fuper dimidiam b e conftituo b i f c ParalldograaiiH 
mum fiihile o Pandlclogrammo. Tum , per vigefiroam&- 

N- xtam> 
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xtam bujufce , facio h k l Parallelogrammum , ambobus c & 

B E F G zqualc , Sc ipfi o fimile : ac proinde ipC b £ f g. 

£c quia h k l majus eft ipfo 
B E F c , & eidem (imUe : majora 
quoque fune latera kh &kl, U- 
|,, ceribus f,e Sc f c. Producantur er^ 
go F E & F c ad acqualicacem ipfi)> 
rum khSckl: SfpprBciznir ParaU 
.f lelogrammum fuHO, (imilc Sc x- 
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,vtri(que G & b ,g : & infupe^ , fitnile ^7 
' ipH £ G , per „vigc(imam ^jus ; ob 
idq^ • circa eandem Oimeciencem 
per vigefimamquartam ejuldem: 
qux Dimetiens fit FN ycduda per 
pundum B. £t producatur a b , donec icc^t o n io pun*3:o p. 
perficiaturqi Parallelogrammum a n. Quod dico ellc qualQ 
voluimus: fcilicet, excedere Parallelogrammum d. Paralie- 
iogrammo , quod eft (iniile ipb b> 

Id vero conilabit , protra^a c b , donec fecec m n in pun- 
do 0^ Eft enim . per primam huj us , a m squale m b : per 

quadragefimamtertiam Primi , communemque Notionem, 
squale ipft g p. Si ergo vtrique addatur e n : erit & per animi 
Notionem , a n squale Gnomoni e n c. ,-AtquiGoomoefi s- 
qualis ipG c Redilineo : quum totum f m n o Parallclogram- 
mum, poGtum Gt squale vtrifq: c & e g. Quare a n eft squale 
ipG c. Sed & Gmile ipG e g , per vigeGmamtertiam hujus : ac 
proinde ipG o , per vigeGmam ejumem : Qnod bu:cre opor> 
tuit. ..... i . 



ii 



PROBLEMA IO, PROPOrSITIO XXX. 

Datam redam lineam fecundum ejttrcmaro & mc^ 
idiam rationem o: ■ r, heq ' oi 

-ht>‘ 



Quid Gc line^ felrunduni mediam 'iicexttf^am‘r^^^ 

. ... . ‘ diuidi. 



Dr::::iz -'J ‘>y*GoOgIc 



V 




LIBER VI. iSi 

diuidi, oftendic tertia Definitio hujus Sexti. 

' Sit data linea a b diuidenda fecundum mediam & extre- 
mam rationem- Ex ipfa a b deferibo Quadratum a b c o;&,per 
antecedentem , applico ad latus b c,'Parallelogrammum c e f, 
atquale Q^dratOA c , excedens fpecie Parallelogrammum ei- 
dem A c fimile : & latus f h xquidiffahs c Ej fecec lineam a b in 
' punffoG. Dico lineam A B elfc diuifam 

fecundum mediam & extrema rationem, 
in ipfb c punito : efTe ftilicetAB adse 
VCBG ad G A. ' " ‘ 

Quum enim b F fit Quadratum, nem- 
pe fimile ipfi a c ; duar B g ^rc F funt ae- 
quales. Sed & G H ipfi A B xqualis : Trpote zquaUs ipfi a d, per 
trigefimamquartara Primi. £t quiaA ct&H E funt aequalia, 
dempto ab vtroque c g, fupererunt o G,& c f aequalia. Quumqi 
angulus G vnius , fit xqualis angulo g alterius ; erunt iplbruin 
ktera reciprocx rationis , per decimamquart^ hujus- Qua- 
propter h G ad G F vt B G aa G A. Et quia a Befl xqu^i h g , & 

, G F ipfi B c: erit a B ad B G vt B G ad g a : Qubd erat confti- 
lutuna. ^ -i . , , ■ iiivii: ■ * 'i >> y ;* j .~ . 

ALiTsn probatur ex fecundst parte dedihxfeptinvr hu- 
jus.' Confiat enim o g cfTe id quod fit ex ^ b in a g : item b f e A 
& Quadranttn (x b g. Quare trn linex a b^b g & g a funrpro- 
portionales : Quod eratBciendum. ' 




r:: PROPOSlTIO„ X;XXI: - , 

Campano 30,* <T%owi 31.. fi . 

£ar /i>o 're/fivra ouimda fjum» ynfioji rat /Jo ^ «A- 

'm 

Xsiwdif ^ TCifi»»'»» <»Xd/paf ’v» 

. . -Si (iuo Trian^la ad vnum angulum fic condi- 
eoancur, veduo latera duobus lateribus 'mutuo fint 
atquididantia, 6c eadem inter fc proportionalia : duo 
reliqua ipforum latera in diredum erunt, Sclinea vna. 

" 'Slntduo Triangula a b c 8c c i> e, ad angulum a c d fic con- ' 
fiicuuy ve latus A B xquidifiec lacui n c,& a c ipfi n e : fitqi a b 
' n N a. ad> 
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B A , vt 8 A ad B D. Itaque, ex Confedario dccimxnon^ huj us, 
Spectes qux ex b e prima , ad eam qux ex e a fecunda, Gmili- 
ter deferibitur, eft vt b e prima, ad e d tertiam : iteniq; Species 
quz ex e B prima , ad eam quz ex b a iecunda , fimiliter dc- 
(cribitur , eft vt e b prima ad b o tertiam. Species igitur qux 
ex b c,ad eas qux ex e a & b a (imui.cft v.t b c linea ad b o & d e 
£mul. Atqui b c xqualis eft tpfts b o & d c. iCqualis eft igitur 
Species qux ex b c , duabus qux ex c a & b a Gntiliter discri- 
buntur : Qjjod erat dcmonftrandum. 

H VI v s Demonftrationis conclufio fimplex (eft enim citra 
audoritatis teftimonium) apertior eft , & obfcuritatcm tollir. 
Si quis vero rationem a fe exigere velit, fic expendat : Species 
qux ex A c, ad Speciem qux ex c b fimiliter deferibitur, eft vt 
D c ad c B , per ipfum Confciftariura decimxnonx & Conuer- 
fam proportionalitatem : itemqi Species qux ex a b , ad eam 
qux ex ipfa b c fimiliter deferibitur , eft vt b d ad eandem b c. 
lam vero, ponatur Species A C prima, & Species bc fecunda: 
linea vero d c tcrt:aV& b c quarja.’ Etintuper, Species a b 
quinta, linea veVo B b fexta. Ac lum.^etf Vigejfimaquarta Quin- 
ti , erunt S&cies a cprima & Species A b (Juinta fimul , vt li- 
nea D c tertia &Bb fexta-, ad h c quartaiA. Atqui b c linea eft 
xqualis duabus b o & o c. Igitur & Species qux ex nV,xqua* 
Iis eft duabus qux ex a c & a B: Quod fuit demonftrandum. ^ 

Alit er. Similes pigurx duplam inter le habent ra- 
tipaem quam fUnljis, rationis latera , per yigefimam hujus. 
Species igitur qfixcx'B c , ad Speciem qux cx.c a fimilfter de- 
feripram , erit vt Qu^adratum quod ex ipfa b c ad Quadratum 
quod ex c A : quum yctimque fit dupla ratio quam faterum. 
Eodem modo qux ex b c Species , ad eam qux ex b a fimiliter 
defcribitur,erit vt Quadratum ipfius b c ad 'Quadratu ipfius 
B A.Quaproptcr & ficut Species qux ex b c ad ^as qux ex c A 
& B A, fic Quadrarum quod ex eadem b c ad duo qux ex c a & 
■» A Quadrata. At Quadratum quod ebe b c , xquum eft Qua- 
dratis qux ex c.A &: b A , per quadragcfimaibrcptimam Primi. 
Quare fpecies qux ex b c , xqualis eft duabus qux ex c A 
& B A fimiliter deferiptis Speciebus. Q uod fuit dfcmonftfan- 

Hxc igitucgencratiracomplcaitur 'Pythagqricaro,lj:ilicc; 

N 3 quadf 



' E L E M E N T. E V C L I D I S 
qi»adragc6mamicptimara Primi: & per ipfem ' ( quodani 
menvcTuti prxpoftero modo ) probatur, lita eoim ex hac itu 
noccfccre debuit. Geometria quippe gencratim U in vniuer> 
fum , quantum poteft , proponit. Sed tamen Quadrati dignW 
ras feparatam ac peculiarem fibi demonflratiohem aiTumere' 
potuit. ‘ • • - i * ‘ / 

Conueria autem hujufcc,ex Campani Detnortftrationcjcrjt 
ejufmodi. ’ 

. ,1 ■ •• 'i 

Siquddthvao Uterum Trutn^uli fit Species^ *qttdiS‘ fuerit ijs 
fuu /i duoiut reliquit lutertiut fiunt, Speciebtts fimUtbua Jmiiiter^-' 
defiriptisi ReCfungulum tflTriun^tlum.' , oi: • < i<. 



Sit Triangulum a b c : fitqi Speaei qu* ex B c.aqualis tTuai' 
bus qux ex 'a b &'.a c fimilitet dcictibuntur. Dico angulum A 
eflcrcilum. . . . . ' ' ' 

Ponam angulum c A D, re£lum:Et connc-? 
,* Aatn o c. Eritq; 'pcr lianc trigeixmanifc- 
' c.indam , Species ^quje ex c b , aequalis dua^ 
b IS quz ex A.C <Qc,a d fioailiter deicribuntur: 
'b Quapropter &, aequalis e» quae cxb cfimili: 
quum haec 'quoque Iit , ex pqfitu , aequalis duabus quae ex a c 
& A D. Erit ergo Inca t> c ipfi a c aequalis.Quare, per oflbuaia 
Primi , angulus B a c reftus ; t^od erat oftendendiim.’' , 
Poterit '& a^b iitapoinbili dcSmnftraiii quojnbdo Sdrimam: 
Primf probauimus. '\3.uod 6tis ihtclliget , qui noil^an^^ De^ 

monftrandi laiioncta illJt perceperit. ^ 

VI' .t - ..i'l> ,rj .o,' .»* r v.' • J : - r,» . 




THEOREMA'*?;. PROPOSITIO XXXIH.- 

k» roiftnif Muxi^dic ionr ?\byo¥t^u<n ? 

jh€tiiuiffn\imr n TO7t'«vT(^<< , i^c 9 €^*ptioj( uoh 

• j 7: i;, n» . ' i .r. ,4 ) ( ^ 

‘>hiOifCtilw«qualibusjaiiguliac<|iM adCcntra^ qui 
ad PtripheHa* confillunt, inter fe (ic habent, vt Arcus 
itios angjjlqs fufeipieptes. Sed & fic Seibo res inter fe. 



Sint Circuli aequales , abc , cujus Centrum d: & 
tojus -^ehtsUttlif i td Centra ,d*io anguU b d c 8t f h tf: 

. !‘f' r dUo 
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duo icem ad Peripherias » b a c & f e a. Dico primiim ipfos 

B D c & F HG angulos inccr ie .duosqi b a c & f e c inter ie eam 
habere rationem , quam Arcus b c ad Arcum f c. . 

Connedam re^as b c & F c. £t continuabo ipGs duobvt 
Arcubus alios Arcus xqualcs , Gue eodem numero fiue difpa- 
ci : Gcqi Arcus b k , per vigcGmamicptimacn T ertij , ipii B c Z' 
qualis : duo* ^erd f l & l m> ipfi F c Arcui, per eandem, zqua> 
les : nerap^ du6ta linea b k, quz fit redz b c zqualis , per pri- 
mam Qiurti: &per eandem, rt&L ^quz finr ipfi f g aEqufi- 
les. Hinc conac<^am k dSc k a : tad^ vero l h & m h : tu|t 
L S & M B. \ / • / 

Et cruc.per vigefimaiexta Tertij,ahguli qui ad id, inter iez- 
quales:&qui ad h, inter ie:iteq; qui ad a, inter ie'zquales:& qui 
ad b, inter (e. Qua multiplex igitur eft Arcus k c ipfius Arcus 
B c.tam multiplex angulus K d c anguli bjdc» Ic angulus n A 0 
ipfius 8 A c.kidcm qulm.mulciplex cft Arcus m g ipfius Arcus 
F G>tam multiplex angulus mh c^aoguii e» craogidusqi WtSft» 
anguli F E G Quapropter.fi Arcus k p eil zqualis Amur.MLU.eil 
& angulus K D c zqualis angulo m h g:Sc angulus k a c angulo 
M E c:Sc fi major, inajor : & fi minor minor.Quare,per fextam 

ddiniiioneQuin* 
ciycrit Arcus bc 
• pd Alturo F c , vc 
angulus B D c ad 
angulum F HG, at. 
que angulus B a c 
ad angulum feg: 
Qiiodcft prius. 
,_pico infuper, 
efie Sedorem n e c ad Scdborem kt c Vvt cil ipie A^cus b c ad 
Arcum F e. ^ |A iUfis'jEjC4t«it^ ArcubqV^lo^^ duo figna 

N & o : & coOneSamaff-B M ,ich':b oA: cb. £ricq; Triangu- 
lum B D c , zquale Triangulo b o k : per definitionem Circuli 
& quartam Propofitionem' Primi : quum fint anguii qui ad D, 
zquales. Et quoniam Arcus B c zqualis cfi Arcui bk ,crit reli. 
quif^ B c K , reliquo b k c zqualis : Quaproprer angulus b o c 
zqualis angulo b n k, per vigefimamrextam Tertij. Duo igitur 
tegmenta b N K & b o c , fimilia , per decimam Definitionem 

Tertij: 
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Tcrtij : quapropter ic «qualia, per vigeGmaimertiam Propo- 
Geionem cjufdera. Toius igitur Scftor d b c , toti Scftori d b k 
eft xqualis. Eadem argumentatione erunt Se^orcsHMt,* 
H L F ,8f H F G inter le «quales, i^iqucmultiplex igitur eft Se- 
ftor Dc K, Semotis d b- c , vt Arcus c k ipfius Arcus c b : & Se- 
;; dor item HC MX-' 

‘ ' \ quemultiplex Se» 

/ IvX /^/1 ^otis H G F, vt Ar- 

/ ' \ \ 7 /1 cusg m, ipfius ‘Ar-i 

f • / ^ * \.r I' / cusGP. Si itaqucl 

V /y \ \ / y \ // «qualis At- 

■ 1 cus c k, Arcui g m, 

; erit & Scftot D c K 

■' ■** «qualis Seftori 

H G m: & fi major, tnaior : Cc fi minor , minor. Quare , per- 

Conaerfam fcx«« Definitionis Quinti , vt Arcus bc ad Ar- 
cum FG,fic ScaorDBcad ScdoremHFG : Quod erat de* 
monArandimk 

” t . I ' 'i f . ' * 

.[ Ex iis confeauitur , vt eft Se<ftor ad Sedlbrem , uc 
Bngulum ad angulum* 

! ’ f jejti <^omet2icwttit; xSftmtn* 

'V , 1 i iwcuiji 
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lACOBVS PELETAR.IVS 

P O N T O T 1 A R T O' S.' 

^ 

g- V»m effem 'afud te in Sipano^ multum^ ac fipe 
de fiudijs noltrif inter nos {cUo^iremur ; dixifit te 
R? Euclidem Ciuibue noffris dare cohHituiJfe. Id^ li- 
bentius te falfurumejfe fignifies^tquum meas de- 
monJirationes in fex Lthros Elementorum friores^ 
tibi oHendijfem : quas tibi valde probari fertjt, E-' 
quidem, cum m’ea,'tum publsca etiam caujfa ',cenlilium tuum laudo, 
& mentem iffam tibi gratulor- T^eque enim ex amicis chariorem, 
aut ex noBrii hominibus doHiorem mihi optare poteram , qui meae- 
lucubrationes noffra notiora commendaret , quam te vnum. Quod 
enim de me dicere files , me infiribendo tantum induHria ponerci 
id ego in te^fum refero : cujus diligentiarn & filertiam cum in re- 
bus omnibus , tum in ipfa fcribendi facultate Jinguldrim admiror, 
Quumjg ad meam vtilHatemfemper cum Poeticis res Mathemati- 
eas conjunxerim , idem tibi vfuuenijfe video , & vehementer gau^ 
deo,noHrd vtriufque gratia : quo communitas itta f udiorum dr vo- 
luntatum inter nos fit iUufirior.^ c,yic t amet fi patrio firmone feri- 
bere desq , ttunquam tamen hanc mea genti gloriam felidtatent^, 
inuidebo, vt lingam copia-, jpiendore , digitate , omni dlniq^ opunr 
gnere auSfam & ornatam aliquando habeat. In qued ege officium, 
fumma ope paulo ante nitebar.ld vero nulla ratione commodius fiet, 
quam fi optima quaque ad ipjkm traducantur. Incumbe igitur , mi 
Tiarte, in eam, vt fatis, prouinciam. Tlibi enim in iito, quo fi‘uerh; 
otio, nihil efi quod majori gloria aut ornamento effe pofitt. hemon--. 
firationes meas ad te mitto. Ex quibus quitquid laudu a temporuno 
memoria ofienditur , id te mecum participare cupio. Quinetiam tn 
apud noHros non dubito qutn majorem gatiam fis eonfeqmturus, 
quam ego ; qui jam altud nihil expello ,qudm vt me primo quoque, 
tempore defer tortm appellent,Haben$ tamen d nobis alia non imius 
gengis offieiorum monumenta: qua vtinam tamgata fint , quam- 
ab animo liberalt funt profeUa- Tdfine ad Romanos traufie . qui- 
bus ampliorem hontfiterem^ conditionem nefiia quo augurio mihi- 

Q fpti: 
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foHiceer, En enim mni memri» , quos femel in fiiem reeefHl 

fanffijSimi retinuit , & fortifimi prefuffxauit. Gallt veri externo^ 
rnm vnice nmante ! , & fmrum- e^egt] contemptores fimper /ne- 
runt. res, optnor, efftctt, vt me t undem aliquando Gallum pro- 
fiterer , dr ad exteros transfugerem. Sed heus tu , inquies : quo te u 
perditam? Ejusmodi meres nemo Romanus aquo sddmo feret. Eqai-- 
dem illos aut omnino miht exuendos, aut gnauiterdtfismulandosejje 
video, nifi quod caujfam mea defelhonis probaturus fum : &, quod 
caput e fi y in fide permanebo. Sctunt entm qui me norunt, quam fim 
firmus in retinendis confilsfS. Sed hac polteriora quanquam tecttm 
iocatus fism , tamen ridentem dicere verum nil vetat. \^d Eucli- 
dem redeo : quem , vt infittutfii , Gallice tr ali abis : hoc e fi , per tei 
jpiendtde: & , per patriam , opipare . . 2{eqsse entm ttbt verba inno-, 
nare erit religio in argumenti nouitate. J^ua quum fiso charaHere 
infignita erunt , neque lucem reformidabunt , neque ctuitatc rei/-. 
cientur. Demonlirationes noHras coneifts illas quidem ,fid tameny 
ni fallor yappofitas comptries. Laeonijmum vero, fi vtdebitur,f^ 
glus extendes. Licet enim dsffufias Demonfirationes nonprobem, ta- 
men noitros Ciues huicdifiipltna n^ii^me affuetos ,ppoltxtus docert 
non erit alienum. Siquid autem erit quod diligentiam rsofiram s$ut 
antmaduerfionem efiugerit, id tu repones, amici officio. Tiunquam 
entm' doliorum hominum cafiigationes moleUe tuli : fid tn hac im.. 
primis traliatiene veritatis, etiam imploro. \,Atque adeo, vt tu fim 
fiiens , ego me a fcripta ad ^omt lucernam dij/tci (jr examinari 
cuperem i-qfsi etiam in Euclidem unimaduertertm , vt jam tum a- 
pud vos ubi communicstui. , filutnimmb hanc editionem maturam, 
vt fi qua ejfent minus rtlie pofita ( quidni vero futura fiunt f ) iri 
tempore deprehetsfa, d me reponerentur tn melius. Lenem quippe ex- 
ifiimationu jaliuram ejfe judico , qua fioltdam emendationem in 
perpetuum ofieudit. Vellem tamen hac d me fine caufa in dabit afie- 
uem ojferri. Vtat erit, ego non tam properationis pcenas fium daturus 
[ficis enim quandudumhoc faxum voluam) , quam fiicurit otis. Nam 
in ijs qua procliuia vifa fiunt,me fere practpttem dedi.Scis e- 
ttam me , mfi in dtffcihbus immorari non fio- 
lere.Sed nos de his pluribus verbis 

interas. Valeri . ^ 

. . Lugduni, > ■ 
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PETRO RONSARDO S. 



. • *4 

Ci/ quanti te fetnfer feeerimy miRonfarde. 'vero abs 

te non f arui fieri exploratum, habeo- 2{am ^ amicitia 
nojha memoriam mutuo teffimonto poHentati prodiit- 
mut. ^luoi certe ad vitam ipfam non parum affert mo- 
menti. Habet enim ea publica confirmatio Jingularem quandam de- 
legationem. Sed ad me valde pertinere arbttror { neque te ali- 
ter *ffe affeHum exiflimo ) vt omnit at as intelligat , nos non modo 
temporum yfed etiam animorum conjun£lione copulatos futffe. Igt- 
tur ex luis fiript is voluptatem , glorism capio. Etenim ea de- 
mitm jucunda & honorifica laus , qua ab qs proficiftuur,qui & ipfi 
in laude viuunt. id tamen nefiio an in laudationis loco fumer e de- 
beam , quod tu me putas ab amore dejhtiffe ,& ea re faluum effh. 
sJHene amoris expertem vnquam effe poffe f \^n non ex fcnptis 
meis tonfiantiamy atque adeo obfHnattonem meam per^extjii.^lm- 
mb omnino amore abundo. Ego illa, quam ita fuperham & fafitdto- 
fam habui , jam vtor benigniore, ^uid tn putas !* Ex quinque illis 
qua K^mor ofiendit , pramijt bafium sucept . Sed non pergam tecum 
alludere. y.ydmorem illum Platenitum figstfieo: hoc e fi, vt fckydiui- 
- num. Ex quo eum quem percipio firuElum , totum jlatim eommunieot 
riuales^ mihiparoyprater amantium morem, %.^t que adeo in hujus' 
felicitatis partem, nudum mthi foeium dari maltm , qudm teippem. 
Scis enim quanta fuerit dudum inter nos fiudiorum confenfio (fi con- 
ciliatio. Ex quo tempore etiam nobis tertius adfcriptm e fi loachi- 
mus Be datus, ^^i quum a nobis jam tanto temporum Lcorum^ in- 
ter uado lUBralhss Jit, quo in me fit animo nefiio. Id de me fi to, me 
idius memoriam magna tum beneuolentia tenuiffe. 3V’ esc fiiiudinem ■ 
enim idam, quaeMufarum leneficio (fi fanliione confittuta efi, nul-- 
ta i)i temporum infringi poffe judico, ^od tu perpetuo in nofira a- 
micitia rethendadeclaraHi. Memini , quum effes ttiamnum ado- 
lefipns,me aliquot annis fuperiorem quanta beneuolentiaobjeruaret, , 
CMufatum nemine : d quibus quum antea ad regiam affePlattonem ' 
"hbdssdlus ficiffes ; ad eas te retepiHifelicifiimo pofidminto. Varium e- 

O' 1- nim‘ 
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nim & omni numero Poema fcripfifti : vt e» qua hoc iemfore fimt 
apnd nofiros in manibus ,Jcriptorum genera, multi fecutt jint te ma~ 
giRro. U^athejios vero ftudium quantam dignitatem afferat aperi 
Poetico , nihil attinet commemorare , apud te prafertim tn difctpli- 
nic apprime eruditum. Sed (jr ipfim Geometria lineamenta.quan- 
uit in Poetis minus elucere videantur : ea tamen vna ars ceterarum 
artium proculdubio dux & magtlha eff. Hoffi enim "Platonis tUud 
peruulgatum , iysaixt^vnc «Vft? eunia. K^d hac, incredibilem tOa 
voluptatem affert , certtffmd Jpecte & confecutione praceptorum. 
\^d quam ego te hortarer , n^ te Jtirem ad optima quaque tuo du- 
£tu amplectenda & confequenda natum educatum. Habes ad res 

Jummas,pracipua illa adminiculu, tngenium, genus, fortuitas : ruq^ •' 
tiht quicquam deejl ad bene beateq. vtucndum. Ego vero in eorum 
Jhdiorum commemorationem incido , ammi mei alacritate qukdamj^ 
impulfus : quam miht par it maximam , ejujmodi meditatio. ,Quiu~^ 
etiam ad LMathemaltcas artes cohortationem nuper fcrtbere int- 
greffus foluta oratione, nefcio quo impetu in verftss erupi: quos e me- 
dio tranffcriptos tiht mitterem , nsfi id totum in aliud temptss refer- ■ 
ttuffem. Eos tamen ttbt cordm recitabo , ne me putes Phsebum mi- 
ruiffe , aut Mu fu alienas habere : quum etiam Romana poemata 
pangam. Sic ego fum : fic vtor otio meo: dum tu Prtnctpes ampUiie- 
ris,& ingratia apud eos viuis. Tibi vero ferio gratulor ijlam fortu- 
na & gtnij facilitatem , cut dr ad fummorum. hominum beneuoUn- 
tiam retinendam , df ad operam fudtjs & fcrtptis impendendam a- 
bunde tempus fuppeditat- Ego autem nihil ex ssntmi fententta, nt(i 
in fecefftone & folttudine poffum fcrtbere. 2(js , vt ffero , de qs pro- 
pediem ottose coUoquemur. Fale : dr te d nobis tantum umart ne du- 
bites , quantum uos abs te cupimus dr confidimus. Lugdunt^^,,\ 
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MAVRICIO S’Cv£V;£ S. 

Xpofuifi aliquando mihi nonnuUorum querelas, qui dice- 
rent me nimium mihi 'Oiuere., ut que homtnum confuetu- 
dtnt cr gratia parum firuire. filj^od genus expofiulaftonu 
'fcis me non prorstis contcmpfiffe , fed tamen Jatis leuittr 
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titlijje :pr*fertimquum \ vt pr* te ferehiU , U non tuo judicio , fid 
ex aJiena opinione proponeres ^inesiam te meum caucum fujcepif- 
fe, & iniquos de me fcrmones depuliffe tntelltgebum: quod ipfum mt- 
ht pro no(^ra amtcitiu gr uti fimum fuit. Fateor^ Sc^uu, mr art^ci/t 
iUu heneuolenttu coUtgendu cxquifiti non ohferuttre. Probttute enim 
umtctttat mtht compurundas & eonJiruaruLxs femper exsstimaui po~ 
tSMSt quum gruttojucommendutiorse., aut affeifuta, dtltgentiatqu/m-; 
quum , quum opus futt, mtht non defuerunt udmtntcula foueniiorum 
hominum. Sctunt q qut me norunt , quuntu fuerit temporum meo- 
rum varietas : quum non tum fuctle fujltnutffematiji mtht effet ali- 
qua non male fubduila ad v tuendum ratto. Scto ego quam factli tn- 
cidere /oleam tnjer mones homtnum :immo adeo., quam facile mea 
fortuna inutdos & obtre£latores inuentat. ^Ijitddtco fortunam!* fa- 
tum dicere debut. T^eque entm feltcitate tnutdiam mihi concitatu: 
an vtrtute,nefcio : certe td operam dedi, ne meo merito. Mea fic fem- 
per fuit vtta ratio : ^jtt mtht res fuas bona fide commiferunt , d me 
nunquam deceptt furtt : qui de mea voluntate non obfcure du bita- 
runt , quam altoqui perjpcilam non haberent , qs non admodum 
fuccenfui : fed vt de me quamopttme fentirent fedulb cur aut. ^ui 
vero meam fidem teatare, autjimpltcitatem intercipere conati funt, 
eorum confiUa aut arte , aut patient ta , aut difirafhone elufi. ^jti 
ftmulatque fibt ereptum fenf erunt quod d mea facilitate fibt promi- 
ferant, tbi repente fimuUates gerere coeperunt , d me certe non ortas, 
fed ab ipfrum arttficqs. Nihil enimgrauius deteiior,qudm alfuttas: 
quas ne meo quidem commodo ferre poffum. Eas autem explorare 
dr olfacere meo pertculodtdtct,fape ab amtcis d fer tus ,non fml 
etiam proditus. De quo aperttits ejfem conquejtus , ntfi me ad lentta- 
tem finxtffet natura , ad aquabtUtatem Philofophta. qut ne tntmicis 
quidem rejhti laccfitttts , nifi qs quos jaluu meu rebus rntjfos face- 
re non potui. T^emo vnquam ad conquirendas amtcittas propenfior, 
nemo eorum qusbufcum vtxt , fiudtofior futt ,qudm ego ante hae 
tempus fuertm. id quia nimis accurati feci , multt ornata d mea le- 
nitate fibt debert arbitrati funt : neque jam integrum mtht tjfe pu- 
tant d meo more difeedere. Siquid de tUa falutationum conjuetudi- 
nc praterq , fi tnmfcndi affictum intetmtji ,Ji adeundi copiam non 
fect , (i colloquendi facultatem non dedt , me morofum , me fingu- 
laremeffe quetun^ur. In eam vero partem Itbir alitatis deinceps ,Ji 
Potero, oon peccabo : ne d me fit alqs peccantU occafio. Mejam tem- 
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fui Admonet , vt tAm t^UAm ifji me docuerunt , cAUtienem mihi ud- ■ 
hibcAm : & meum fAmiliAritAtem Abuti definum cum ^squi fumi- 
liaritAte vti nefciunt : Si modo hoc confilium mihi rutum effe po- 
terit : vix certe erit. Noui enim me , (^ukm fim mor- 

bo obnoxius. K^tenim tempori Jeruiendum. quufi vero quicquam 
interfit , vtrum tempori cedas , an feruias. Bgo quum multorum Ar- 
bitrio viuere non pofiim , meo modo uHquAndo mihi viuertdum efie 
fiutui. Totam eam amicor utn turbam, qui'omnia temporis caujfa 
fuciunt , » 0 » ofificq , a me excutiam : paucos mihi aptos retinebo , fi 
multos non liceat : quos ego tanti factam , vt quum ab ijs me amari 
fenfero, exteros, qut me non amabunt, neque amiettix vim tenerem, 
neque virtutis amantes efie putabo. Alij, dum ver for in felit udine, 
dum intra eos quos miht Philofophia circumdedit cancellos, me con- 
tineo: fe moSiter curent.per me luet. iMeas res aduerfas, qutbusifii 
meopprtfium efie putant,facilius fortafie feram , quam ipfi fuas , irt 
quibm volutantur , delictas.. JtUerea,fiquid prxter fiem acciderit, 
aut in melius interpretabor , aut arte corrigam : fiquid boni , idm 
lucro deputabo ,ficut me Comicus docuit. Si in ea vita fabula mihi 
felicitatis perfona non obtigerit , virtutis certi non deerit. Gaudebo 
minus, at mtnus doUbo.li veri pro mea parte enitar , vt ad omnem 
vita fiatum fubfidia mihi parare pofim. Praeter hae , non tam la- 
borabo quibus charus fim, quam qutbus charm efie debeam. De mul- 
tis 'hactenus & priuatim & publice bene merui, ^i fi in officio a- 
liquando erunt , eorum voluntati , quoad potero ,nen deero : &' 
'meam operam bene eoBocatam’ effe latabor : fi minus , meorum 
meritorum & laborum conficientia me confolabor. Sed qakm veli- 
tem , vt q qui meam ab officio , vt ipfiexpofMant,cefiationem ac- 
cufant , de meis laboribus eognofcere & judteiuno ferre didiciffent: 
if , vt opinor , me de tota ea accufattone abfolui paterentur. Sed' 
in hac re non dubito quin aquis rerum sHimatoribus eauffam> ' 
'meam fim probaturus. Eos qui^aut prxfumpto quodam fiudio, 
aut fimulatione omnia metiuntur , nihtl morubor. En Euclidertu 
mea in Rempub, perpetua voluntatis nouum ebfidem ofirro. In 
quo vtinam aliquando te oecupatum videremus , Scaua. . Tum de- 
mum inteSigeres , quanta fruantur voluptate fi, qui fe k multitu-- 
dine ad tempus rernetunt : quanqaamtd te aliquando expatunt’ 
efie, res ipfa ofienditi Singulare enim fiecimen efolitudine edtdiJH. . 
Sed. ea, quam nos ia te conscimus, ingenq folatia maj us quippiim ■ 
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exfelfare debemnm , m te fojitum eji. Si animum mdaxerk, tuhU 
tji qmed in t^athematica ferte fttone non Jis effe{iur$u. T t quidem 
at at affeHat te minus firma eorforis conHttutio d lahmbus auo~ 
eant.Seto te valetudtni operam dare oportere. At illa anihi credes, 
Jludiorum alacritas , ex fumma antmi deUHattorse , corpus ubi 
eonfirmabu. Homini tam diuimt rebus dedite non •vacat agrotare^. 
Non valet qui fine Jhdqs vtuit. ^tmmme otium abfque literis 

mors efi, & viat hominis fepuUura. id vero etiam mea caujfa ma- 
gnopere expello. Nam quum te ad folitudinem reduilum viderint 
y, quibus firmonem darefoleo^osfubitb aqu fores ex tua JeceJltoncs 
fum habiturus. _ Fale^. Lugduni. . . ' 
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JEpenumero mihi cogitanti de rerum conditione natui 

ta , td vnum tn vita difficillimum videri Jolet^edita- 
ttomm cum ipfa aclione conjungere :idejl^ mentu funi 
II tones ad vfus externos traducere.non quod vtrumquc-i 
munus ad hominis ingenium non Jit v alie accommodat umfd quod 
Jpecuiandi dele elatione animus fuapte naturd pracipue^ captatur : d 
qua quum ad agendum abllrahttur eminus offictoftss ejfe cogitur, 
titm ex tnfolentta , tum quod ad res obeundas alteno auxilio iudi- 
geiU. ^uo fit vt pauct Jint , qui ad animi fiudta & ad rerum trsh 
Ifutionem aquabtltter fint idonei. Te vero , Ferrielt , non fojfum 

non laudare , qui vtrumque ea felicitate perficis , vt tn otto cum 
aliione : & tn negotio eutp meditatione verfari videaris. 
emm in c^athematteis , qua tn Philofophta , qua in re medica 
tam diligenter /eripfiffi , mihi in animum fibijctunt , qudm rari 
' Jint noitrd at ate qui cum judicio fcrtbdnt. ^o verbfucceffn, 
qudqipe exiffimatione ^Medicinam facias yres^Jd loquitur : Cui 
^ Segi^ valetudinis primaria prouincia incumbit : & publtca 
vhsutunis JJeHata fides. Sed hac commemoratio ad epiHola argn- 
y\ " ' mentum 



mentu minm pertinet : nift quodgrAtulationii offcium liienterinC 
fertiri foUe ijs , tpaihtu aut amicitU, aut dignitatu nomine id a me 
deberi puto. Fenie ad eam occajionem qua mihi ad te fcribendi 
pracipua efl : nimirum vt apud te mea caujfa dcfenjtoium praoccU- 
pem , dr un/e litem mihi judicem parem : eorum videlicet more, qui' 
de pralio fufpicantesy hoBis aduentum anteuertunt. ExiHimo non ' 
defuturos qui Commentationum noHrarum in Euclidem , editionem'' 
non aquo animo ferant. Ac primum omntum obijcient , quod alio- 
rum Demonjlrationes nobii fumamus , & vtamur pro noStru.Dein-' 
de , opinor ,fefiinatienem nofiram improbabunt , quad ne dhmidiuni 
quidem operis proferamtss. Sed prior 'illa reprehenfo , vt confido, non 
magnum pondus inuidia efi habitura > apud eos qui •aquiori judicio 
rern expenderint, ^ui enim nos accufahunt , non jam Campanum, 
fed Theonem ipfum accufent oportet; quorum ille alter nihtl fere ha- 
kct , quod d Theone rton fit mutuatus ; hic vero ipfe aliorum proba- 
Aonet pef manus traditas Congefiit. '^^id enim ? an exiHimamut 
Propofitiones Geometricas ab Euclide in ordinem ejfe redaiias , qua 
ston antb fuis ajfertionibus confirmata ejfent f an vero Theorema 
de laterum Tr/goni ReUanguli potentijs tam celebre jd Pythagora 
Samio rcltffum fuifie putamus , nifi fua dtmonfiratoone munitum? 
^jtid ante, eum , Thaletem f quid pofi eum , Platonem , Hippocra- 
tem chium, \^rckitam Tarentinum , ac totam Geometrarum na- 
tionem fecijfe putamus ? an denique Eucltdem Problema illud ab 
Oraculo propofitum de Cubo duplicando-, pratermiffururn fuijfe cre- 
demus , fi confiitiffet demonftratio ? Immb adeo , idem ipfe auHor 
quid aliud fere ad Geometriam attulit de fuo , qudm ordinem f De- 
nique qiiid efi in omni feript orum genere, quod quifquam fihi vendi- 
care aut proprie fuum dicere pofiit , prater collocationem f T^cbif 
vero cur inuidebitur , fi ea nostro nomine emifimus , qua fic excolui- 
mus, vt aliena dici' non pofimt f quum interim multa protulerimus, 
qua non modi hon tralatitia funt,fed noua omnino (jr hallenus non- 
costata,'’' filpa d Theone & Campano accepimus , meliora tffieci- 
mus, aut concinnitatu fiecie , aut compendy dignitate. Demonfira- 
ttones enim, noffra fententta , breues & cordatas effe oportet, ^i- 
bus rebus quum ad eas meditationes pulcherrimas incenderimus a- 
nimos fiudiofirum, inuidiam,fi qua in nos orta fuerit, publica appro- 
batione remouebimsss. '^jjod ad alteram ' efienfionis partem istinefi 
quinos de properatione arguent, fic habebunt: noS,quum ad firiben- 

dslm 



: by Googie 



dum ueeedimuf, ee^are uon fiUre-t quim magnum epus,Jed quam 
vtiU fimm daturi. Planorum argumentum d Solidbrum materia 
fewsum exhibuimus, quid tum fi ^ quod peculiarem habet traclss~ 
tionem yfeparatim tradidimus f Cujus editionis retardationem 
eommodtus profeSlbfufiinuijfem , quam Geometria fiudiofi. 2{eque 
enim mihi homini Philofopho tanta honoris-^ la^is , quanta ho- 
minibus ingenuis fidentia & doilrina cupiditas ejfie debet. Hos li- 
bros velut arrhabonem quendam exhibemus , dum opus integrum 
extruere perimus , neque laborem intermittimus, o* tametfi 
hi libri priores, totius adificq Jheciem ofiendunt , & ichno^aphiam 
continent : velim tamen d nobis fe nihil accepijfe Rejpublica exisii- 
met , donec opus abfioluerimus , J>eo Optimo <JHax. qui nos ad hoc 
munus desf inanit, approbantem. Tu vero , Ferneli,fi fiadum no- 
firumprobaueris , magnum nos laborum nofirorum fiuCium perce- 
pijfie exiHimabimus , Sin erit in quo d nobis dtjfientias, id etiam in 
vttlitatem emendationis conuertemm. Scis enm in noffra ficriben- 
di prefefiione quid nebis fit exoptandum : ficilicetfioHos homines no- 
bis ex animo, uon, vt in eaterss fieripterum generibus fieri fiolet, gra- 
tia csoujfiafiufiragari. Vale^j. Lugduni. 
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HIERONYMO CARDANO S. 

Vum neque vhi terrarum ejfies fatis compertum haberem, 
neque effiet cui commode hanc ad te epifiolam darem in 
hac rerum & temporum pet turbatione , eam pubUce ai 
te mittere confiiiui: prafiertim quum argumentum ipfum 
ftnie tfiet publicum. Illud enim officium litterarum > quod prtua- 

tim m amicos cenfierrifioUt,non putaba te d me requirere: propterek 
quod ipfia Phtlofiophu commendatio optima animorum eonetliatrsx, 
ad confiernandam beneuelentiam fiatis per fi habet momenti. Tunc 
publica iSd ficribendi profiefiio efficit, vt eos, qui longo interuallb dL 
firaiiijunt , prafintes fimper habeamus , & cum ipfits , immo cum 
memuu fiamiliariter ac fitpe coUoquampr. \yftque ia meo dolorem, 
qpod doEltfiimorum hominum , qui paulo smte vixerant , eonfiueiu- 
ane aut nothii non fim potitsss^ac fiia confio latione vtor. Copermei 
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memarium /anififim} eolc. (Monumentum enim nobis relu^uit fii 
nominis & ingtnij (emfiternum. Gemma Fris^ mortem , qua proxi- 
me ad nos aUata efi , pro eo ac debui , moleHe tuli : ad quem etiam 
jfcribere inftttueram , tir me breui eum vifurum Jperabam. lam tum 
antea Erafmus Retnolius , Copernici dofftjstmus interpres & imi- 
tator-, decejferat. Schonerum, Stifelium : Fracaftorium , Gauricum^ 
multdsque nostra Mathefeos prtnctpes , quos Gemania , & Italia 
item veltra aluit •, nunquam vtdi : ea qutdem caujfa , quod nequeo 
atate aqualis , neque temporis rattone Jatis tnitru6lus ejjem ad 
proficifcendum.^orum omnium dejiderium, benigna recordationem 
jufitneo,& eoru fcriptis legedis leutus fero. Te verotCardane^Lugdu- 
ni.vnde nunc ad te feribo familiarem dtebus multis habut.-quum in 
Scotiam tibi iter efet.^a notitia mihi charifima & jucundtpma 
fuit. Erat tibi tum intt r manus , Librorum tuorum quos de Subtili- 
tate fcripfer/ts,recognitio. \^tquey vt ad inHuutt met rationem ex- 
plicandam ingrediar, memini te mihi locum tllum ojlendere, dedua- 
bu> lineis , qua quum coitionem affeitare videantur , nunquam ta- 
men coruurrunt. Ex quo tempore non deliitt mecum difpicere , qud- 
nam ratione id in Geometria conHaret. Ham quufrmtftmopraju- 
dicio mihi propefuijfem , Geometriam ejufmodt ejfe , qua ab omni 
repugnantia & Paralo^fmo remota ejfe deberet -.eam tandem eom- 
pert fuis quidem miraculis non carere, fed probationis fubfidium nun- 
quam dtjiderart. Demonlirationem igitur d nobis perueiitgatam^ 
tertio Commentationum noHrarum libro adfcrtpjimus. y^lterum 
item de angulo contalhss Paralofffmum dte propojitum dtjfolutmtss. 
In quo vt etiam intelligerent JludioJi , nos rationibus noHris mhtl 
deejfe volutjfe , tuum judicium nobis adhibendum ejfe duximus : & 
alteram confirmationem huic loco etiam pleniorem fubfcripfitnus. 
%.yitque inprtmis hoc nobis efi pramittendum. 

In Circulis, anguli qui fiunt a. Diametro & Periphe- 
' ria, iunt aequales. 

sint enim fuper Centro a, duo Circuli bcdbc^efge, quorum 
Diametri BD&nc.Et fecet E G ambos Circulos tnpunlits E, B, o, 
(p-G. Aio duos angulos CBD& VBDejfe aquales. i{am fifitSiBti 
major tpfo c B D ( neque enim contra , C B d major vllo pa£lo erit 
ipfoi%D)'.ac defcribantur plures Circuli fuper eodem Centro A, 
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quorum vnus hoe loco futis fuerit HTH\.H:fiet tandem ex continuo 
augmento , angulus k Diametro & Peripheria, verhi^atia, angu- 
lusKHU major reSlo : ^d eft contra ipfius Euclidis fententiam, 
qui eos omnes angulos ponit reSlo minores. Sunt igitur anguli inte- 
riores, qui ads&i yitster fe aquales : flffod fuit offendendum./dem 

& de ex teriorilsus judicium. 

Tleque in hac demonjhandi ratione vl- 
Uu eft Paralogifmsss. Licet enim nuUa Jit 
comparatio angulorum, quos vocant, conta- 
Elus , ad angulos RelHlineos: attamen erit 
angulorum qui fiunt ex feHione relfa linea 
& Pertpheria, aliqua collatio ad ipfos reifi- 
lineos. Ejujmodi enim anguli , quiL^xti 
dicuntur , manifefte majores CP minores 
fiunt. 

J/$s ad hunc modum demonftratis , aio ContaBum Circulorum 
inter i orem , non ejfe quantitatem. Super Centro M , in eadem Itnea 
H L pcfito, defcuhatur Circulus B F N B, tanto interuaUo, quanto eft 
Circulus E F G E ; pofita falicet m b Semidiametro , aquali ipfi a e; 
qui Circulus tangat B c d B Circulum in punBo B. Et mantfeftum 
eft, angulum f B D, aqualem ejje angulo f e D , propter aqualttatem 
Pertpheriarum (fi Diametrorum : Quapropter 0“ idem ipfe f B d 
erit angulo c B d aqualu. Igitur c B f contaBus , nihil addit ad 
ipfum C B D angulum. Quare c B f quantitas non eft : Quod fuit 
probandum. sJitQj hinc procedit demonffratio eorum, qua tlluc ad- 
duximus , Theorematum : qua hoc loto repetere nihil attinet. Tu 
vero pro tuo otio omnia examtnahis. De quibus quid fentias,fi mihi 
aut priuatim aut publice ftgnificaueris pergratum mthi feceris. Vale. 




lACOBVS PELETARIVS 

-PETRO NONIO S> 

On dubitabam, Petre Noni, quum noftra in Euclidem 
commentationes ad te peruenirentpjuin me erga te bene^ 
ofteBum , vel ipfo doBrina nomine , ejfes exiHimaturus. 
Hae enim noHraxMathejnatkarum artium ftudia ejus- 
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modi fitnt, vt eos qui ifps sm^leffufttsir , muttso /mere deuinei/$Ht' 
^jttd enim veritate , quam nos traffam/tSy candidius f qua major 
ad conciliandos animos vit e/fe fote/ly quam ejut, qua animorum 
perpetuitatem maxime teftatuTyfcientta f^Meminiego quum Ma- 
tbematicis initiarer ( quod quum tarde fecijfem , magna etiam tn- 
termij^ione, ob temporum meorum vartetatem^ vfus fumi) ac ftudio- 
tum Juccefione tua /cripta euoluerem , me magna /pe ^ alacritate 
fuijfe incenfum , vt aliquando pari facultate dr judicio Jcriiere^ 
liceret. Librum de Crepufcults abs te diligentifime fcriptum auidf- 
ftmi legebam : & alterum item iUum , que in noHrum Orontium m- 
ntmaduertu. ^tvtinam tam plat/ibilemprafe ferret tttulum^ 
quam ejl ^Mathcmaticoy tdejly vero argumento confcriptus. fed ta- 
men veritate ipfa apud /ynceros animes nuUa res potior debet e/fe^. 
Verne vero quum dico,animum quidem meum tibi te/latum facerem 
cupio : fed interim mihi polliceor futurum, vt mihi tn amore rejpon- 
deas ,/imulat^ tibi innotuere : filieet , vbi primum ha noftra De- 
monHrationes tibi in manus venerint. Non enim pute te antcj 
hoc tempus de me audiuijfe , qui patrio fermone hucufq^ feri fertpfe- 
rtm : cujusmodt & \^rs nautica abs te edita tn tuorum manibue 
ver fatur: dt K^lgebram etiam abs te fcriptam audto.Sed has ipfas 
Demonltrationes fine majori mea erga te beneuolentta teHinumo 
e utre nolui, c/* velim tntelUgas , me nihil magis optare, quam /t-» 
meorum fcriptorum cenforem mihi dari. Ea^ gp**** maturo qnan- 
tHmpojfum ( neque properationem affero tamen) laborum meorum 
publicationem , ne is mthi pereat fru&us , qtum ex vefiro omnium 
juduioy aut etiam caltigatione , capere poffum. Omnino enim aliter 
fum affedus , quam caiert. Non me pudet doliorum hominum judi- 
cium quocunque meo difipendio experiri ; moe^ id tandem in meum 
commodum reponere jfierem. ^od tn me qmtfque anmaduerterit, 
id in maximo exifiimattonis luero deputabo. Cujmmtbtjatim efi 
temporariam jailuram facere , qudm perpetuam. At emm , in- 

qmes , quid efi quod temporis beneficio non vteris / cur teipfum in 
coafiHum nonadhibesymora patientia f Re£lc. Sedommbus homini- 
busy mt Noniyprocliue efi vt peccent , etiam tn veritatis luce, in qua 
ip fa o/fendere , alienum inprtmis d" inhonelimm effe videtur.Emen^ 
et alto non tam conitat tempore, quam confilio.Confiltum vero ipjpm 
ab amico prafiatur, & dtutumt temporis vice efi. In re noHra tam 
hnctt effe non pojfumtss. Nfbis plane prouidentia illa prafcrtbit , v\ 

fnmaai 
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mutM4t tferds prdjfemm. Seiep ii^eiior.Ai me reuertor, 
TuMm eritt mi 2^«i, tum tantum umiet nomme ( fu»d ti^i ingenua 
amorit fruferi&it) (ed etiam veritutu eont^Uuione{quh te 

fublita vtilitM inuitat ) mtm lucubrationes , quatetim vacabit, 
examinare. In quo longe felteior futjfem ,Ji tecum fer locorum inter- 
etaBum , communicare lussiffet. Sed qutd locorum interuattum mthi 
fr utendo f Immo vero , fato quodam meo neque fruceftorem in hu 
Jtudifs , neque facium vnquam habui: ne in GaUta quidem noUr.a. 
i^cditatione omnia fumaffecut ut. ^aoccafostefymbolumiOud 
ex Periandro miht fumpf , fttXf-m ro 7iw>. juvero ajfequi fotui, 
ea Itbenter impertio, idem veri abs te etiam exfe^o,mthijf grati f- 
fmum er it, fi aliquando intellexero tibi amicitiam meam euru fuif- 
^uod tum demum inteBigam , fi me de qs qua ad exifiimatto- 
nem meam & publicam vttluMem pertinebunt, monueris, Fale^, 
Lugduni. 




lACOBVS PELETARIVS' 

PASCHASIO HAMELIO MA- 

TiJEMATlCARVM RCCXO 
PROIESSORIS. 

^ Trahuntur , opinor , nonnuBi , quod in hae l>emonflratio- 



X num editione nimu de me tpje diffidere vtdear: dum eo~ 
rum ad quos firtbo tam fmdiesi fidem obtefior,(fi‘ opem 
imploro. Ferum eo eonfilio id facio , vt palam profitetur 
quam longe abfim ab eorum hominum confidentia, qut ambitiosi 
res Juas oHentemt,^ pars impudensia aliorum hmenta fibs tribuunt, 
^jtanta cura , quanta meditatione fcrspfertm , mihi confeim fum: 
qutd prafiitertm , aliorum judicio relinquo. Bqutdem in meis lucu- 
irationibsts alips, non Ha fuppfex effe foleo. Sed tn hae Gemetria ffie- 
{laeulo , nobis modefiu perfina tmpofita efi, non ofientationis. Mul- 
torum hominum (jr fecularum adjumenta huc conferenda funt. TU>i 
vero, Pafchafi, id muneris pra ceteris tncumbit , vt tuam in hae re, 
quod faeit, operam prsfies. Eam facultatem tua dolhrina, quam af- 
fidu$ fiudio fingularem comparalU, ttbi concedit : oportunitatem a- 
bunJ^ fuppedstat Rc^a tUa prof fiso : illud vero in mea caujfu offi- 
tfSpsofira etiam amicitia d te pofiulat.FaU.Lugduni.sA.v.i.y iv 
A- .. ^ P 3 fl^a 
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§luA ad hos fex libros Slementorurru 
contuhmtu pracipua. 



Novas Demonftrationes pafHm ad Euclidem adjedmasl 
quas ex firmiflimis probationum fundamentis, Redo &y£qua- 
ii , maxime ex Circulo, totius operis Geometrici archetypo, 
deprompfimus. 

' Oemonftrationes nonnullas Theonis & Campani , quuni 
non latis probabiliter, aut non latis appofite conhrmarenc, c» 
mendauimus : exteras concinniores clarioresq, reddidimus. 

Improprias Demonftrationes a Geometria excluUmus, illas 
Icilicet, qux Figurarum, quas vocant , Tuperpofitionibus nite- 
bantur. 

Demonftrauimusaddecimamlextam Tertii, quam nos de- 
dmamquintam fecimus, neque linex red^ cum circulo', nc> 
^ que Circulorum inter le contadum , quantitatem eHe : Idq: 
prxter Euclidis lententiam.Et paralogilmos inde ortos a Geo- 
metria depulimus. 

Ibidem explicauimus quanam ratione dux linex in eodem 
plano, non paralleli , concurrere non polGnt: tum ex quo ge- 
nere edbc altera illarum ollendimus. Dubitatio IciliCet, jam 
totleculis inter Geometras indilfoluta. \ 

NouasPropoHtiones^ nobis deraonftratas luis locis appo- 
fuimus : nullas tamen in ordinem redegimus. Seriem enim 
Elementorum ab Euclide collocatam fux integritati reliqui- 
mus: nili liquando Campanum Iccuti fumus, quum in varieta- 
ti nonnihil compendi) deprehenderemus, numerum tamen 
Theonis vbique fublcriplimus. Illas autem potillimum de no- 
dris addidimus Propolitiones,qux ad elfedionem Geometrix 
pertinebant: vt ad urientiam vfum adjungeremus. 

' Principia Geometrix nouis meditationibus iUudrauiraus,' 
Pundum , Lineam, Superficiem, Circulum iplum- Sed & An- 
guli naturam , conformationem , conditutionemq, had^us 
non animaduerlam explicauimus ad duodecimam Definitio- 
nem Ptimi, tum ad decimamquintam Propolitionem Tertii* 
' ~ ^ ” Quin 



}0i 

(^inc! Libri Definitiones Geotnenice declarauimus > ea. 
rum^ fufpe^lara difHcuItacem fuflulimus. 

Rerum naturam in Geometria tanquam in fpeculo elucere, 
eamq> e Geometricis (peculationibus petendam elTe docui- 
mus : quod palTim agnofeent qui commentationibus noftris 
operam daturi funt. 

Euclidis verba non religios^.fed fententiam fideliter fcquu-' 
Ci funQus:& Latine, quoad efus fieri potuit, exprcilimus. 

Ad Demondrationum autem formulas, vx mediocrem or- 
natum attulimus verborum. Apertam enim fimplicitatem re> 
tinere maluimus,quam nimis obfcuram diligentiam afFedfare. 
Atque haud feio an hocargumentum Romanx lingua; facuL 
catem fuperet. Geometria quippe fe ad Latinos tum recepit, 
quum jam apud eos jaceret dicendi ftudium. Quod quum di- 
co, nonjam Impofllbilis vocem fignifico,duram illam quidem 
M. Fabio , tamen Vlpiano receptam , Capite Non impoffibile 
puto, Legis De Fadi<>: fcd alias fatis multas, quz arti fic inhx- 
tebanr, vtab arte excuti non poiTent. Quinetiam integras pe- 
riodos, nulla modorum aut numerorum ratione feruata, exhi- 
bere coa£ft fumus : dum crebras notarum verborumq; itera- 
tiones fieri necelTe fuit : argumento alioqui parum tradlabili- 
Sed ceiTo de his admonere. Verborum enim curiofitas,ad re- 
rum pondera(quas folas fpe^at Gcometria)parum affert mo- 
menti. 

Atque hxc funt quibus noftram demonflrandi Euclidis la^ 
cionem exponendam cfTe duximus. 



Qua yero 4 mhis adjeBa funt Trojrfiftunes, fte haJ/ent, 
c^tfito primo. 

Ad X V Propofitionetn.' 

Si quatner Une* ab vno panSfo excantes , qaataor angalos feei^ 
rint , qaoram bini eppofiti aquales fuerint : htna aduerft tn reUsm 
fsbi erunt & linea vna. 

Ad XXIII. 

. ^ato TrianguUt Triangulum aquale ^ aqmluterstm eonJHtaere. 

Ad X X 1 X. 

® Si dua teUa linea^qua duae ftrraUelos /ieantdnter ipfas ad vnum 
1 \ : ■ ' fnnU 
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futtffum coiermt , dues^ angulos alternos aquales fecerint > aat an~ 
gulum exteriorem interiori Jihi ofpofito ex eadem ffurte aqualemy 
aut deniq^ duos interiores ex alterutra parte duobsts relfit aquales: 
ea dua linea in continuum erunt dr tinea vna^ 

'Ad XX XI 111. 

luter duas tineas interminatas »d arsgulum datum eonjunffasy 
tineam data tinea aqualem collocare , qua eum ssltera illarum fa- 
ciat angulum alteri dato angulo aqual^. Oportet autem duos an- 
gulos datos duobus relHs ejfe minores. 

Ad X X X V 1 II. 

Datum Jriangulum in duo aqualia partiri. 

punito in vno laterum T rianguli fgnato lineam ducere , qua 
Triangulum bifariam diuidat^ 

Ad XXXIX. 

Si linea reita duo Trtanffsti latera per aqualia ficuerit , ipfa erit 
tertio lateri aquidifam. £x Campano. 

Ad X L 1 1. 

Dato Parallelogrammo aquale Triangulum confituere ybahens 
smgulum anfftlo dato aqualem. 

' Ad X LITI. 

SiParallelo^ammum in duo Supplementa aqusilia, duo^ quan- 
tacunque Complementa diuifum fuerit : duorum Complementorum 
otimetienter in continuum erunt, & vna totius Parallelogrammidi- 
mttsens- 



Ad X L 1 1 1 1. 

Stfer datareita linea dato ParssUelo^ammo aquale Triangu- 
lum confiitstere, habens /mgulum angulo dato aqualem. 

Ad X L V. 

Propojitis duabus SuperfciebusteHiimeis inaqustlibtu, exceffunu 
majoris fupra minorem cegnofcer<.->^ 

Ad X I, V L ^ 

^ua circa Di/metrum ^uadrsui Paraileti^amma,jua latera 
^luadrati latertbus aquidiJtantia habuerint, fluadrata effe opot-^ 
tet. 

Ad xtviL 

Duo ^adrscta inaquatiastdduo ^stdrata aqualia reducere. 

Si dsso Triangula reltangula aquales fubtenfas hsshuerint,SlS%- 
'‘drata dkorum reliquorum laterum vnisss , erunt aqualia ^adn^ 
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tis duorum reliquorum laterum alterim, 

frofojitis duaiui lintis ituqualibus , fotenttam majori/ fufra 
minorem eognofcere. 

Data Diametroy componere Quadratum tuju/ efi Dtameter. 

^luadratum Diametri Jiuplum efl ^adrati cujus ejl Diameter. 

Ad X L V 1 1 1 . 

Propofitit duohm ^adratis , alteri illorum Gnomonem reliquo 
aqualem adjungerem. Et cft Campani :-quara tamen noscom- 
pcndiofiiu dcmonftrauimus. 

Secundo lihro nudat *Prof optiones interjecimus. 

JZxitxo twtio. 

Ad VII. 

Sidua Rnea reSfa ab aliquo pundo Diametri exeuntes , angulos 
aquales cum Diametro fecerint :ipjk fint aquales. < 

Ad XV, quzeft Theoni xvr. 

ContaSlm duorum Circulorum interior , quantitas non efi. 

Contalfm Haea reffa eum Circuh , quantitas non efi. 

Ccntailus duorum Circulorum exterior y quantitas non efi. 

iminguli qui jiunt k Diametre & PeripheriOyfiue intra fiue extra 
Circulum : reffi fimt, & reSHs redilineu aquales. 

Ad XVK 

LmeareStaqua Circulum fecet y tineam reUam qua Circulum 
tangat parallelum ducere. \ • 

Ad XXX. 

Si in Circulo Triattgulum rellangulum infcriptum fuerit : latm 
nlfo /ongulo oppofitumy Diameter erit Ctreuia. 

Ad XXXV- , ' , 

Si ab eodem ^mBo extra Circulum fi^sato ptitres linea Circita- 
btm Jecent : qua ex vnaquaque in fui partem extimam fiunt Re- 
Sangula , inter fe fimt aqualia. 

Si dua linea ab eodempunUoduila, Caeculum tetigerintyipja 
inter fi fimt aqu/des. Atque hzdiuepofteriorcs fune Caiupa^ 

%^b vno punilo extra Circulum ficato dua tantum tinea adi 
eontafbm drcalidemittipojfuat^ 

Q. Jiilin 



e^i$to quatiio. 

Ad r. 

Per iris ists funSsi» UreUsm Imesm minime eonttiuuSsCir- 
enlum incerem. 

Ad IX. 

^sdrstnm Cirento eircimferiftum , dtt/km eji J^MsJrsti ei- 
dem CtrcuU inferi fti. 

Ad X. 

Superdata reUa linea Pentagonnm ajniUteram ^ a^uianguln 
tmfhtuere^. 

Librum Quintum nullas 7ropo(ttiones addidimus t eo* 
dem tjuo ne^ue ad Secundum^ conplio. Qua enim cum fume- 
ris tam conjunBam habent radenem , ficut Secundi (s' (^sinti 
materiayprattr modum amjfliari fejjmty ac: fine vju. Quine* 
tiam ab hec ejutme, refdndenda potius effent ‘Propefittones, 
^udm vlla adijcienda : quod ^ nos iliic monuimus. 

. »• •* ’ *• . » ' 

:Ad I X. 

Dato mtedie proportionali', in data linea duo extrema repervte. 
Oportet autem medium datum dimtdta parte Itnea data non effit 
majus. 

■ -- Ad»xxm. ■ 

Propofitis duohm Par alie hgrammie aquianfftUs ,fid non fimili- 
htu: 'ab vno illorum Para&logrammum altertfimtk re focanei 

Inter duas Superfetet re^iltneas tuediam Super faiem-relNlineam 
inuenire^, 

. , Ad xxxn. 

si qua ab vno Uterum T riungult fit Species , aqua fuerit qs jjjfia 
i d daoktsoettUitm.lMettluu fimtSfodol^.fim^ 
feriptis : ReUanguUm e fi ipfum Zrmngokm . . . i . 

' E VCL' 
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EVCLIDIS VITA, cx Surda. 



EyjtAey^f, fiefaL^^q. fjLsyd^m q c# ic9*^ 
4><A9S4^ W o? xAwfiaQev/Uffjtp^xiu) «if- 
Im)' <^»} difltAsxWei; 

u>^op<SiQv. ^l/ow Q jtwt9»1)»5 ittsS’ ov I;^9J- 

CW, STiATav, 'i^ov tIlo ^ohltv. mui^fev^s (iiat- 
hof»f,et\Ki^iU^lM>yOUi^ivUv , KeJiTmat<pwu<iuh.c^jL-^ 
TT^laufj £|a>2t)tov, j(gt/ 

7)iogenes Ldirtim in duhio felmifuk , ^egarensn ne , rf» 
^eloHsJnerit EncbJes. 

ETKAEIAOT FEfllMETPIKON. 

;( 9 tf oyo? ^o^wQif oTvev gCjtjvoi», 

At?5tp ov(^ <r€voi^l^«v 67r’ et^$-ef ^opra $o7o. 

TLu) 0 |S>^y5’fva;^«(rav »<r«cr’ gp£<ji'gi» C4c«i^>j, 

7» xAoMoyff’’oAo<f)v^€a-j WTf x»§n} 

Ei /M.g7fOV BV /UOi dlJt^CL0OV (TB^-BV 
Ei 0 y uhiAetCoig , wotvTBi iQomf^ tpvAoL^HC. 

Eittb r /u,67^ov dieA<^t yeafUT^im oBitfop. 

^ Arti y' /uC^uf Jhitiin ftffty. 

X Enir 
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EnirPAMMA DAAAION. 



'Zx^fie^b' TTtple riAceV&)v(^,o^ Tlv^ctyo^^ ^p«, 
Ilw 3 -ct/o£^$ 64^05 ^p«,TlAfltr6)V 4’ '^iS'ri>C gJ^/J^ct^cv. 
EvxA«JVt c^' rtflJ xaI{^ /afeocct/Ass 
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